Casopis pro péstovani matematiky

Rudolf Vyborny
O slabé konvergenci v prostorech lokéalné stejnomérné€ konvexnich

Casopis pro péstovdni matematiky, Vol. 81 (1956), No. 3, 352--353

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/117195

Terms of use:

© Institute of Mathematics AS CR, 1956

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides access to
digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this document must
contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and stamped
O with digital signature within the project DML-CZ: The Czech Digital
Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/117195
http://project.dml.cz

éasopis pro pé&stovani matematiky, ro&. 81 (1956)

RUZNE

0 SLABE KONVERGENCI V PROSTORECH LOKALNE
STEJNOMERNE KONVEXNICH

RUDOLF VYBORNY, Praha
(Doslo dne 19. ledna 1956.) DT: 513.8

Ve své préci [1] zavedl A. R. LovacrLiA pojem lokaln& stejnom&rng
konvexniho Banachova prostoru, udal pfiklad prostoru, ktery je lo-
kélng stejnom&rné konvexni, ale neni stejnomérng konvexni a studoval
prostory isomorfni s lokaln§ stejnomé&rné konvexnim prostorem.
V této pozndmce pfeneseme na prostory lokalns stejnomé&rné konvexni
vétu dobfe zndmou z prostoru L, [2].

Necht X je normovany linearni prostor. Budeme fikati, Ze prvek x e X
lezi na povrchu jednotkové koule, jestlize || = 1.

Definice. Rekneme, %e prostor X je lokalné stejnomérné konvexni, jestlize
ke kazdému z,, které lezi na povrchu jednotkové koule, a ke kazdému ¢ > 0
existuje d(¢, ,) > 0 s touto vlastnosti: Jestlize x lezi na povrchu jednotkové

koule a |
x4+,
=%

lle — || = ¢, potom <1 — (e, 2) .

Vé&ta. Necht X je lokdlné stejnomérné konvexni linedrni normovany prostor.
Necht x, konverguje k x slabé a |jz,|| — ||z||. Potom ||z, — || — 0.

Dikaz. Je-li ||z] = 0, neni co dokazovat. Necht |z 5= 0, potom |,/ > 0
od jistého n podinaje; bez Gjmy na obecnosti mohu piedpoklddat, Ze ||z,/| > O
pro n =1, 2, ... Poloime

S N
Potom y, — y slabé a |jy,|| = |lyll = 1. Necht neni pravda, Ze y, konverguje
k y v normé, potom existujg & > 0 a posloupnost {y, } tak, ze
lyn, — ¥l = & .
Oznadme f takovy funkeiondl, pro néjZ |/f| = 1, f(y) = 1, potom je
3yn, + 30l <1~ 8(ey, ¥) 5

odtud 3(¥a) + M) <1 — (&0, ) ,
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takze

fyn,) <1 — 20(ep, 9)
coZ jest spor.

Tedy |y, — yll — 0 a proto z, = |z,|| ¥, konverguji v normé k y|x|| = z,
c. b. d.

Zdvérem chtél bych podékovat kandiddtim matematickych véd J. KURZWEILOVI a
V. PrAkovI za prdtelskou radu, kterou mné poskytls.
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