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Nazveme q, (7, 2) @, (r, 2) konjugovanymi funkcemi zo-
ndlnimi. Utvoiime soudet

. ?” .
9, (r, ) +igs (, )= [Flrsino4inas.., (1)

kdez .
1= V—— 1

a Fo+iy) =, (2, 9) + ity =z, 9) . .. ®)

Vzorec (7) pro funkce zondlni jest analogon vzorce (8)
platiciho pro rovinné funkce harmonické.

0 jisté vlastnosti rovnoosé hyperboly.
Dr. Ant. Pleskot, c. k. professor v Plzni.

Na rovnoosé hyperbole budtez diny ti# libovolné body
4, B, C, jakozto vrcholy trojihelnika; zvolme na téZe kiivce
libovolny bod O a stanovme spojnice 04, OB, 0C. Vedeme-li
nyni dal$im libovolnym bodem S hyperboly kolmice na paprsky
04, OB, OC, pak tyto kolmice protinaji strany trojahelnika
B(C, AC, AB v bodech, jez lezi v pifmce.

Véta tato plyne, jakoZto zvldstnf pfipad obecné véty, kterou
jsem v tomto Casopise (R. 32. str. 278.) uvefejnil a jeZz zni:

Je-li trojuhelnfk ABC vepsdn kuZelosetce a déna-li libo-
volng pifmka s a na ni dvé Fady projektivni, jichz dvojné
body jsou prisetiky piimky m s kuZzelosetkou a patii-li k pri-
setfkim stran BC, AC, AB, s pifmkou m jakoZto bodim jedné
fady, projektivné body a, b, ¢ v fadé drubé, tu spojnice libo-
volného bodu S kuzelosetky s body o, b, ¢ protinaji strany BC,
CA. AB v bodech «, 8, v, jez lezf na pfimce.

Diive nezli vétu tuto budeme applikovati, uvedme je§té
tuto poznamku samoziejmou.

Budiz S vrcholem dvou involuénich svazkd S (a, b, ¢, ...)
a S (a,, b, ¢,...) a v nich n a », dva paprsky sob& odpovi-
dajici navzdjem kolmé.
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Jestli v jednom z tdchto svazkdi ku pi. ve svazku S (a,
b, ¢, . .) ku kaZdému paprsku a, b, ¢, . . . pfidruzime paprsky
@gy by, ¢y . . ., jeZ stoji kolmo na paprsky a,, b,, ¢, ... tu
obdrzfme novy svazek S (a,, b,, c,, . . .) a svazky

S (a bec,...)a 8 (ayb,c ...

jsou projektivnf a dvojné paprsky t&chto svazkd jsou paprsky
nan,.

Diikaz véty o hyperbole jest tento:

V &tyrahelniku O4ABC paprsky O4 a BC, OB a AC,
OC a AB tvoff na nekonetné vzdélené pfimce involuci a paprsky
navzijem kolmé, které v této involuci k sobé patif, stanovi
sméry asymptot hyperboly rovnostranné, ktera prochazi body
0, A, B, C.

Vedeme-li bodem O paprsky O4,, OB,, OC, rovnobézné
ku ptimkim BC, CA, AB a déle paprsky OA,, 0B,, OC, kolmé
ku paprskim 04, OB, OC, pak nédsleduje z pozndmky nahofe
uvedené, %e dvojné paprsky projektivnich svazki

0 (4, By, C'zy ..)a 04, B, 017 <)

‘stanovi sméry asymptot hyperboly; svazky tyto stanovi tedy na
nekonetné vzddlené pifmce dvé fady projektivni a dvojné body
téchto fad jsou prisetiky ubé&Zné piimky s hyperbolou. Appli-
kujeme-li tedy vétu obecnou ze za¢itku uvedenou, méme theorém
o hyperbole dokizany.

Theorém tento iedf tlohu:

Jest ddn v roving trojihelnika ABC bod O; jest naléati
geometrické misto bodu S tak, aby kolmice, z bodu S na o4,
0B, OC vedené, protinaly strany BC, C4, AB v bodech «, g3, 7,
jez by lezely v pfimce. Geometrickjm mistem bodd S jest tedy
rovnoosd hyperbola jdouci body 4, B, C, O.

Ku konci uvedme je3té jednoduchou applikaci véty hofejii.
Uvézime-li zndmou vétu, Ze rovnoosd hyperbola, jdouci vrcholy
trojihelnika, prochdzi téz priselikem jeho vySek, tu obdrzime
vétu tuto: ‘

Spustime-li s prisetiku vySek trojahelnika kolmice na
gpojnice vrchold jeho s libovolnym bodem roviny, pak pri-
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setiky téchto kolmic s p¥isluSnymi stranami leZi na téZe pifmce.
Nechame-li bod S splynouti s bodem O, tu obdrZfme vétu:

Spojime-li libovolny bod S v roviné trojihelnika s jeho
vrcholy a vztytime-li v bodé tom kolmice na spojnice, pak pro-
tinaji tyto pfisluiné strany v bodech, jez lezf v p¥imce.

Sestrojeni spolecnych bodi dvou kuZzelosetek
majicich hlavni osy na téze primce.

Napsal Jan Melichar, professor v Kromérizi.

Dvé kuZelosetky, jejichz hlavni osy leZi na téze piimce
— nazveme ji X — protinaji se ve &tyfech bodech tvoficich
dva pary bodd soumérné poloZenych ku pfimce X; spojnice
téchto bodd jsou pak vidy dvé pfimky redlné, af uz viechny
ttyfi body jsou redlné ¢i imagindrné aneb dva redlné a dva
imagindrné. Pii sestrojeni priseénych bodd obou kuZzelosetek
jde tudiZ napied o tyto dvé spojnice resp. jejich body na pfimce
X, coz jest ulohou 2. st., jiz lze FeSiti pravitkem a kruZitkem,

Je-li jednou z kuZeloselek kruZnice, lze vésti snadno ku-
Zelosetkou rotatni plochu kuZelovou (nebo vélcovou) a kruZnick
plochu kulovou o stfedu na ose prvé pomocné plochy, takie
prisekem obou ploch pomoenych jsou dvé kruZnice, jejichZ ro-
viny protinaji rovinu danych kuZeloseiek v hledanych spojnicich.
(Niemtschik, Konstruktionen der Durchschnitte von Kreisen und
Kegelschnitte, Sitzungsbericht der kais. Akademie in Wien 1869.)

Pifpad tento nelze FeSiti methodou pro p¥ipady obecné.
jez pravé tu bude podéna.

Maji-li dvé kuzelosetky v roviné = hlavni osy na pkmce
X, vedme jednou z nich libovolnou pomocnou rotaéni plochu
kuzelovou (nebo vdlcovou) a druhou pak podobné& plochu o ose
rovnobézné s osou prvni plochy, coZz lze obecnd vidy utiniti
pii vhodné volbé prvnf pomocné plochy. Ob& plochy protinaji
8e navzdjem v kiivce, jejiZ primét do roviny » jdouci pfimkou
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