Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Antonin Pleskot

Priisek roviny s fokalni plochou rota¢ni stupné druhého

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 44 (1915), No. 1, 87--88

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/122386

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1915

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/122386
http://project.dml.cz

87

Piimky BE, BF stanovi druhymi priiseky s kruhem %, dalsf
dva vrcholy 4, C hledaného ¢tyiahelnfku.

Danym podminkdim vyhovuji dva ¢&tyfibelniky A,B,C,D
a 4,B,C,D, jez jsou eba redlné a rizné, reilné a splyvajici,
nebo pomysiné podle toho, zda kruh ze sttedu D protne, do-
tfkd se, nebo mine kruh %, Uloha m4 obecnd dvé FeSeni.

Pondvadz strany AB, BC prochizeji body E, F, obsahuje
sestrmeny Ltyruhelnik ve vrcholu B thel 3. Z rovnostl uhlu

BFB‘ a BLB’ plyne postupné shodnost oblouki CC' a AA‘
a rovnost usetek A‘C’, AC. Tedy sestrojeny &tyfihelnik obsa-
huje ddle ob& uhlopiitky u, v a thel . Pon&vadz oba obvo-

A n -
dové thly DC'E, DCE v kruhu %, maji spolenou tétivu DE,
jsou stejné velikosti a sestrojeny Ctyfdhelnfk obsahuje dany-
tbel y a tim i dhel .

Priisek roviny s fokalni plochou rotacni

stupné druhého.
Napsal Dr. Ant. Pleskot, prof. v Plzni.

V rotnfku 1913, v ¢isle 9tém, &Casopisu: ,Zeitschrift fir
das Realschulwesen®, jest uveden od prof, H. Petterse jedno-
duchy dikaz zndmé véty: ,Ortogondlni primét kazdého rovinného
fezu rotatniho paraboloidu na Fidici rovinu jest kruh®.

Véta tato jest, jak zndmo, zvlaStnim piipadem obecné véty,
jez zni: Rovinny fez rotaéni plochy stupné druhého, jejiz osa
rotalni splyvd s osou ohniskovou, promiti se z ohniska této
plochy rotaénim kuzelem.

V ndsledujicim chceme uvésti jednoduchy elementdrni dikaz
této véty; dikaz, nikoli vSak elementdrni, této véty jest uveden
ve Fiedlerové deskriptivni geometrii, vyddni IIL, str. 341 a ndsl.
Budiz ddna rotatni plocha @ stupné druhého: osa ohniskovd
budiZ osou rotatni. Ohniska meridianni kfivky nechf jsou F, a F,
pii ¢emZ miZe jedno z téchto ohnisek k. p. F, spadnouti do
vzdilenosti nekoneén& velké a plocha rotatnf pfejde v para-
boloid.



88

Plochy tyto jsou geometrickymi misty stfedd kouli, jez
dotykaji se dané koule K,, jejiz stied jest v jednom ohnisku
k. p. F,, a mimo to prochdzeji danym ohniskem druhym F,.
Dle toho, zdali F, jest mimo kouli K, aneb uvnitt, znati @
hyperboloid, aneb ellipsoid ; pfejde-li koule K, v rovinu a tedy
F, do nekonetna, piejde plocha v paraboloid.

Je-li stanoviti fez rotatni plochy @ s rovinou E, pak
znamend to vyhledati stfedy kouli, jeZ dané koule K, se dotykaji,
prochizeji bodem F, a stfedy své maji v roving E. Plochy
kulové témto podminkdm hovici prochézeji i bodem A4, soumér-
nym to bodem k ohnisku £, hledic k roving E.

Z libovolného bodu roviny E, jakozto sttedu, opi¥me kouli
jdouci hodem F,, aby protla kouli K,; koule ta oviem bude
prochézeti i bodem 4. Chordalni rovinu M této koule a koule
K, nechf protind piimka AF, v bodé J; bod tento m4 tutéz
mocninu JA4 . JF, ke kouli K,, jakoZ i ke viem koulim, které
jdou body A a F,, tedy i k hledanym koulim, jez bodem F,
prochizeji, dané koule K, se dotykaji a své stiedy v E maji.

Dotytné body téchto kouli s kouli K, dostaneme tedy
jakoZto dotytné body kuZele rotatniho o vrcholu J kouli X,
opsaného. Tyto dotyéné body na kouli X, tvoii kruznici a spoj-
nice jich se stfedem /| koule K, vypliuji novy rotaini kuzel K,
jehoz prisek s rovinou E dévd fez rotaini plochy @ s touZe
rovinou E; ¢&ili jinak fefeno: kazdy rovinny fez dané rotatni
plochy & promiti se z ohniska kuZelem rotaénfm, aneb: kazdy
rotaéni kuzel, jehoz vrchol jest v ohnisku plochy o, sefe plochu
tuto ve dvou kuZelosetkdch.

Je-li ohnisko F; ve vzddlenosti nekonetné velké, t. j. koule
K, ptejde v rovinu Fidfci paraboloidu, pak bod ./ jest prisetfkem
piimky AF, s idfci rovinou a rotatni kuZel K piejde v rotaéni
vélec, jehoZ zékladna kruhové se stfedem J jest v fidici roviné
a polomér jejf jest roven \/JA. JF,; t. j. orthogondlni primét
rovinného fezu rotatnfho paraboloidu na ¥fdicf rovinu jest kruh
o sttedu J a poloméru \/J4. JF,.
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