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"Vsechna &isla ze sy’stému S jsou tudiz délitelns &islem w; tedy
plati w/o, w/a. Ponévadz ¢ je Gaussovo prvodislo, je bud w = ¢p
anebo o = ¢, pfi ¢emZ ¢ je Gaussova ]ednotka V prvém piipads

by — =—— bylo &slo Gaussovo,- tedy také ? coZ je proti pred-

pokladu g;(a Tedy o = e. ‘Aviak o je &slo ze systemu S, tedy |
podle definice tohoto systemu existuji . Gaussova d&isla 4, y tako-
va, Ze (0 = &) ¢ = Ap + pe. Nésobme tuto rovnici mslem B:

ef = AoB + uep.
Podle predpokladu je of nasobkem &isla g, tedy off = 0.7 kde»
je &islo Gaussovo. Bude tudiZ ¢f = ¢ (48 + u»)

A
. p=o

/15+.u

1
je Gaussovo &islo, nebot - ]e Gaussova ]ednotka)

Tedy g/,B, c. b. d. ‘ ‘ {Pokragovéni.)

Ehpsy na nepiimkové ploSe rotacni 2. stupné.*)
: Dr. Jan Rohdéek.

Utelem téchto ¥adkd je cdvediti zpﬁsobem, studujicim Skol
stfednich pfistupnym, zndmou vlastnost, Ze elipticky Yez na
nep¥{mkové rot. plofe 2. stupnd promité se z vrcholu plochy na
rovinu kolmou k ose do kruznice.

Rot. plocha 2. stupnd budi# dana (obr. 1) povrchovou kruz-
nici & (S, 7), lezici v prumetné rotaéni osou o a na ni vytknutymi
hlavnimi vrcholy 4, B. Jsou-li vrcholy voleny na riznych stranich
primétny, je plocha, rot. elipsoidem, jsou-li na téZe strané, je rot.
hyperboloidem dvojdilngm a je-li jeden z vrcholi Gb&Znym bodem
osy 0, pak ‘plocha je rot. paraboloidem.

Zvolené rovina g, dand stopou z¢ a odchylkou e, protind -,
ploehu uvaZovanou, na pf. ehpsmd v. elipse e.'Rovina rovnobéiné
e’ || o, vedené vrcholem 4, sede plochu v podobné elipse e'. (Rezy
rovnob&iné ma ploSe kuzelové jsou podobne dvéma eliptickymi
fezy -na elipsoidu — i rovnobéznymi — mo#no proloZiti plochu J
kuzelovou.) Stopa jeji budiZ z¢’ [ ze. : -

Rovina ¢, vedens osou pIochy kolmo na. seéné rovmy protmav 8

*) Q-jinych a také podobnych vlastnostech poucite se v knize: Deskr.

geometne (IL. dil}: Kadefdvek- Klima-Kounovsky (odst 220, str 439 atd.),
teré, vy¥la nékladem JCMF = '
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plochu v merididnu u, stopy v bodech resp. P’, P, a rovinu g’
v priseénici AP’, jejimz pramétem je spojnice P’'S. Piimky P’4
P’B vytinaji na merididnu x priseéiky s plochou M, N (provedeno
ve sklopeni). Jak patrno, body 4, B, N, M tvofi vepsany &tyr-
thelnfk, v ném? thlopiitky protma,p sé v bodé @ a prodlouzené
strany v bodech P, R, z nichz R se nalézé na ose o. Body P.Q.R
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jsou vrcholy: d1agona]n1ho tro;uhelnika, Jehoz ka,zdé strana je
polérou protilehlého vrcholu; tedy P'Qje pola,rou pélu R. Tato
stoji na osu kolmo a je#to prochaz{ bodem P, je totozné s pifmkou
P’S. Z toho vysvita, %e prisedik tihlop¥itek @, ktery mo¥no po-
vaZovati za centrilni- primét bodu M.z druhého vrcholu B,
padne ‘vidy na-spojnici -P’S a lze ]e] sestroptx polarou polu P’
. vzhledem ke kruZnici k. . . -

' Sestro;ume-h tedy z bodu. P' tecnu ke kru¥nici k az dotyéného :

bodu T spusmme kolzmm na’ P‘S obdrz1me bod Q JeZto trOJ-

gbe
A‘ Nﬁ‘ .
3 .
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tihelntk STP’ je pravotihly, plati podle véty Euklidovy

ST2 =8Q . SP" = r2, :
¢ili body P’, @ jsou inversné sdruzené ke kruZnici k. Vytkneme-li
nyni na stopé ¢’ kdekoliv bod X°, seée ptimka X°4 plochuv bodéX, .
jehoZ centralni primét X, je na spojnici X°S stanoven poldrou
bodu X° vzhledem ke kruznici k, kterd XS kolmo'see a bodem @
prochézi. Vidime, Ze trojahelnik SQX; je opét pravouhly, prodez
geom. mistem vrcholi X, pravého Ghlu je kruznice €'y, jakoito

14

mversni atvar k pfimee p a jako centralni primét elipsy e’
Nyni je jasno, Ze podobnd a rovnobéiné poloZend elipsa e,

ve které rovina p sele plochu, promité se z téhoz stiedu B na

pramétnu do kruZnice ¢;, kters mé stied E; na P’'S. Abychom ji
sestrojili, vedme pomocnou rovinu tetnou P'T a vrcholem A.
Tato sede plochu v elipse [, jejimZ centralnim primétem je — podle
piedeslého — kruznice 7;, nad primérem ST opsand, a roviny ¢’, ¢
ve dvou rovnob&nych priseénicich P'A | ch, vychézejicich ze
stopnikd P’ resp. P". Jejich sttedové obrazy, prochazeji spoleénym

Gb&Znikem U,, ktery na P'S sestrojime priseéikem paprsku,
vedeného stfedem B rovnobéZné se smérem P’'A4. (Bod U, je zaroven.

centrilnim primétem bodu M’, ktery na merididnu x je s bodem M
podle st¥edu plochy soumérné polozen.) Piimka w, jdouci bodem U,

kolmo na P’S je spoletnou Gb&znici pro véechny sméry dané

rovinou p. P¥mka P"”U, = ch, sede krunici ; ve dvou bodech C;,
D,, jimiz hledan4 kruZnice e, prochézi; stied jeji B, lezi v prisetiku

paprsku PS se symetralou délky C D;.

Z obrazku je jasno, %e bod U, je potenénim bodem jak kruz- .
nice I, tak kruzmnice €'; i v8ech kruZnic e, do nichZ se promitaji

rovnobé&zné fezy s rovinou g. Tedy vidime, Ze eliptické rovnobé&mé

fezy na rotadnim elipsoidu promitaji se z vrcholu B na primétnu

do svazku kruZnic, ktery protind pevnou kruZznici I, (pro smér

roviny p), opsanou z Gbé&zniku U, polomérem délky teény vedené

stfedem U, ke kruznici /;. Nulové kruznice U,, V, svazku, body to,
v nichZ I, protind P'S, jsou centrdlnimi primé&ty bodi, v nichz
se tetné roviny rovnobéiné s rovinou g plochy dotykaji. Vedeme-li
nyni ve svazku kruZnic jakoukoliv kruznici e’’;, kterd kruznici I,
ortogondlné protinid, mozno nalézti rovinu o”’| ¢ a jeji fez s plo-
chou e”, tim, Ze stanovime chorddlu ck’; kruznic e”, I, kterd na
stopé¢ P'T vytina bod P’”, kterym jde stopa pe’’ | pe.

Véty o centralnich préimétech ez na elipsoidu moZno vy-
hodné pouZiti pfi stanoveni priseéiku piimky s plochou. P¥imkou
a jednim vrcholem plochy 4 stanovené rovina sede elipsoid v elipse;
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sestrojime jeji centralni prim&t i centralni pramst piimky a pru-
setiky promitneme z vrcholu B zpét na danou p¥imku.

Piejde-li jeden vrchol elipsoidu na pf. B do nekoneéna na
ose o, pfejde plocha v _rot. paraboloid. UvaZovany &tyithelnik
AMNB mé Ghloptitky AN, MB, z nichz MB stoji na primétné
kolmo, jejich- prisedik @, nalézajici se na P’S, je opét polarné
sdruZenym bodem k pélu P’ vzhledem ke kruznici k. OpfSe-li
bod P’ stopu z¢’, opffe jemu inversné sdruZeny bod @ kruZnici e’

opsanou nad primérem @8, jako centrilni pramét elipsy ¢/,
v niZ rovina jdouci vrcholem 4 plochu sece, 2'nelonetns vzdaleného
bodu B. Jest tedy tato kruZnice e, primétem ortogondlnim
(provedeni ponechavi se Gtendii).

Rovina g, vedend rovnobézné s rovinou ¢, protne parabolmd
opét v podobne elipse e a jejf ortogondlni primét e, je kruzmce,
kterou mozno sestrojiti pomocnou rovinou P'AT a jejim_Yezem
(AAK] paraboloidem. Jezto prisetnice roviny P'T'4 s rovinou je
rovnob&inéd's P'A i v praméts, vidime, %e symetrala tsedky C,D;
vytind na P’S stied prévé v poloving délky @S. Tento stied E,
je spoleénym pro vSechny kruZnice e;,, do nichZ se ortogonilns
promitaji eliptické Yezy rovnobé&inych rovin. Tedy: eliptické rezy
rovnobézné na rot. paraboloidu promitaji se ortogonélné na rovinu
kolmou k jeho ose do svazku soustfednych kruznic o spoleéném
sttedu F;, ktery je ortogondlnym primétem dotyéného bodu .
roviny teéné rovnobézné s danym smérem p.

Je-li plocha dVOJdﬂnym rot. hyperboloidem, pak postup
sestrojeni primétd Yezt eliptickych - rovnob&Znych na rovinu
jakéhokoliv kruhového fezu z vrcholu plochy je tjrz jako u rot.
elipsoidu. . '

Je-li konetns SA =SB =1, pak plocha prechém \4 plochu
kulovou a vefkeré konstrukee, dnve uvedené, vedou ke stereo-
grafické projekei a nalézd zde své odtivodnéni zndmé véta, Ze
jakékoliv kruZnice na kouli promits se z jejtho bodu, jako pélu na
“rovinu kolmou ke spojnici pélu se stiedem koule, do kruZnice. -

P

Pomucky k rysovam kuzelosecek *)
Dr. Al. Wang?er o

Na stiedni: ékole potrebup Sasto Zei i ucltel pomucky, kterou
by se mohla rychle nar)’rsovatl v ses1tech i na tabuli kuzelosecka

~ *) . Viz. téZ Technicky na.ucmj slovnik heslo Ehpsocrafy od prof.
Dr. J Khmy
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