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SVAZEK 12 (1967) APLIKACE MATEMATIKY ClsLo 3

OBALKA n-PARAMETRICKEJ SUSTAVY PLOCH V PRIESTORE

JAN CEPEL, ANDREJ S1pOSs

(Doslo diia 3. novembra 1966.)

Uvod. Pre sustavu ploch, ktoré st dané rovnicami x = f(t;,t,,...,1,), y =
=g(ty, tas--s ty), 2 = h(ty, 15, .. 1), kde 1y, 15, ..., 1, st na sebe nezdvislé para-
metre, hladdme rovnicu obalovej plochy, pricom obecne nevieme vyjadrit rovnicu
sustavy o n — 1 parametroch pomocou kone¢ného poctu elementdrnych funkcii.

Veta. Majmedané funkciex = f(ty, t5, ..oy t,), vy = g(t1, toy ooy 1), 2= h(ty, 1y, ...
<o 1), ktoré siiv n rozmernej oblasti t;y <t < t,,prei = 1,2, ..., nspojité a maji
spojité parcidlne derivdcie podla t;; ak sustava pléch urcend tymito rovnicami md
obalovii plochu uréenii rovnicami x = @(t, 1,), y = Y(t, 1,). = = (1, t,), ktoré
suvoblastity, < t, £ tygs by < Ly < t,5 SPojité a maju spojité parcidlne derivdcie,
potom rovnice obalovej plochy dostaneme vylicenim n — 2 parametrov z rovnic

(1) x=f(t, ty ity t,),

(2) Vo= g(t tar ety 1)

(3) z o= h(t, ty ooty ),
oy

dt,_y  ot, Oty

5 5
() D= %9 % M Geim2 3.

oh h oh |

B A

oty ot Otisy|

Dokaz: Predpokladajme, Ze existuje obalovd plocha. Tdto sa dotyka ploch
x = f(tiopstitivq), ¥ = g(tioy, t tivy), 2 = h(t;—y, t;, t;y) v nejakom bode, kde
ostatné parametre maju konstantné hodnoty, a maji v tomto bode spolo¢nii dotykovu
rovinu s obalovou plochou. Tdto dotykova rovina je kolmd na normadlove roviny ¢iar
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x=f(ti-y), v=g9(ti-y), z=h(ti-y),....1; = konst, t;4, = konst.,
x = f(1), y=g(), z=h(t),....t;-, = konit., t;,, = konst.,
x=f(t;s1)> vy=9ts1), z="n(tiyy).....1,, = konst., t; = konst.,

ktoré v bode (xo, Yo, Zo) Majii rovnice
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X = Xo) + —— (¥ — ¥o) + z—29)=0
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a tvoria zvizok pre ktory plati
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PretoZe vietky parametre su rovnocenné, moZeme tento postup previest pre i =
= 2,3,...,n — 1 Cize dostaneme n — 2 na sebe nezdvislych determinantov, ktoré

dostaneme z matice

lof of of of |
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Zaver. n-parametricku ststavu pléch o parametroch ty, t,, ..., t, mdZeme teda
znéazornit ako n sustav jednoparametrickych &iar, ked vZdy n — 1 parametrov pova-
Zujeme za konStanty. Obalovd plocha, ktord md v kazdom svojom bode normdlu,
ktorou prechddzaju normdlové roviny vSetkych kriviek iducich tymto bodom.
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