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Coшnentationes TЛathemзtiese U n i v e г s i t a t i s Cәгolinae 

4, 3 (1963) 

K БИAKCИAЛЬHOЙ TEOPИИ KOHГPУЭHЦИИ ГГPЯMЫX 

Гpoaьo Cтaнилoв, Coфия 

Биaкcиaльнoe пpocтpaнcтвo B 3 saдaeтcя двyмя cкpeщивa-

ЮЩИMИCÄ пpямыми ўf Яь • Mы ввoдим ceмeйcтвo peпepoв 0 кoтo-

pыx AĄ € j , Aş € Ą, eдиничнaя тoчкa £ нaxoдитcя нa пpя-

мoй (A2+Aг, Aл + A¥) Г дe Ax+Aъ** (AzA$)x / j 

Aл + /\ą. * v Aл Aҷ ) x M/ • Инфинитизимaльныe пpeoбpa-

зoвaкия кoopдинaт вepшин peпepa этoгo ceмeйcтвa дaютcя фop-

мyлaми 

<LAЛ - ( M- Ч)AЛ - ,A.t " Ø И s > 

d A 2 = s Aл + 0SA* + Q

йAг + ,A* , 

Ш ^ , - 0 2 A , • +(Bt- i)A%.-&xAџ , •. 

è» Aч - ? Ai + ô< A - + Ô* A j + ->*A .». 
пpичeм фopмы б^ yдoвлeтвopяют cлeдyющиe ypaвнeния cтpyктy-

pн ß j î 

p ą - г ø 1 , ø í -e . ,+ -a ) [ j , D x - r ø ^ ^- з + ^ J , 

3 ) 0 , - rø, 1 Øf-01- > -> e* = r ô - ' e s " iJ > 

cг) J> - -EØi .Ø, + Ø.J + f Ø ғ , в . . - Ą - 0 * - . > 

D 0 « - DØ, - -fl,'. gl + -" -> ^ - l ' 

D e , - - : « , , ø« + џ з + f0» > ' 4 - ő * - ö * J 
Ecли пpиcoeдинит Az , A f к лyчy CU.}V) кoнгpyән-

ции, мoжнo ввдeлить глaвныe фopмы f, »;» ;c. ^ . Cyщecт-

вyют cлeдyющиe двe линeйкыe cooтнoшeния 

(з) 6шæ s+lґ ъ , џ - *' s + c $ 

кoтopыe пocлe внeшнeгo диффepeнциpoвaния дa»т 
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Лсь +(а.+^')(сьвл+^в1)+а.(д3-В11+ег)-д1'Л1в^+л1$8 , 

<Ц^+(Иг+с)(о.вх+Лгв1)+Мв,1-в3 + в6)~в^лхв^+х} 0в > 

(4) с1^+(о,^'>(&вх+йВ^+^'(&3-в^%)-9^л1^
+4 9*> 

1с +(Ь-+с)Швг + свл)+с(еч-в3 + в6)-%=хгв5+-х!3Вв . 

Варируя только вторичные параметры получим 

сГсь +(а+4')(а,М2 + ЛгМ1) + а.(Мг-/%>-М,- О 

С 8 ) № +(1г+с)(аМг+Л П,) + Я-(МН-М3)-М2 ш О 

'Мг+Со. +Лг')(&М1+с Мл) + 1г'(Му -М^-М, - О 

<Гс +(Яг + с)№Мх+сМ1) + с(Мн-Мг)-Мг~0 

Из (2) можно подсчитать 

^-(бе+ЩМг + ОгЩгМчЪ Щ = Щ~е$М1 + ввМх 

( 6 ) <ге8~ <в6+9г)мл 4-вв см«-м5) 
Теперь формы Кш &&-%% 7 V*(% + %?"Щ6&1 €т$в~-в* 

- инвариантны» Нулевыми многообразиями формы Т являются 

развертывающимися поверхности конгруэнции. Уравнение а** О 

определяет специальную линейчатую поверхность конгруэнции, 

которую мы называем абсолютной линейчатой поверхностью. Что

бы выяснить, что дает <р, -» 0 рассмотрим касательную плос

кость к произвольной линейчатой поверхности в В 3 в точке 

Р в А2 4 - 0 А^ . Она пересекает абсолютные прямые в 

"точках соответственно О 7 К • Прямая (<У? К ) пересека

ет луч (Аг Ак) в точке Р 1 « Ах 4* 0 " М ^ так, что 

6* _ ^ ^ у 

Таким образом соответствие Р — * ' Р 1 есть проективность 

с двойными элементами, для которых 

л?) &&*1 + (е6 + е^)б- + вв ш о 
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Точки Р(&) находящиеся на луче (А2 Ац) линейчатой по

верхности в 8 3 • которые определяются уравнением (7) назы

ваются узловыми точками. Если они совпадают, поверхность на-̂  

зывается параболической. Длк них <р,« (% + в^) -^в^в^ » О • 

Тогда можно сказать, что нулевые многообразия формы Р я -

вляются параболическими поверхностями конгруэнции. Они, име-

я ввиду ( 3 ) , определяются уравнением 

(а+Аг,)1%+11(о.+Лг,)иг+с.)-<+]%Э6+(*г+с.)гв?~0 . 

Если отнести конгруэнцию к двум ее параболическим поверхнос

тям, получим Яг + С я 0 7 0,+Л* т 0 . Тогда Ах , Ац, -

параболические точки луча конгруэнции. Теперь М-, » М^ * 0 , 

< Г ( л ^ ) « 0 , что показывает, что 0..-&* - инвариант пер

вого порядка. Нормирование &> •* А > и-

приводит к каноническому реперу. Основные формулы будут 

а.-Аф+л?^, ^ - ^ 4 + / - 4 , ^ . « ^ . . > * ^ 

*/ -* _• 
m- líл^+л + D, ЧLШ ± C*x+A + -*•> • 
~ ~ I 

Коефициенты Лг9 <*> > А ? %*) •** * -** будут инварианты. 

Нетрудно дать геометрическое толкования для них. Например, 

если сРж (А17А^} Рп , Гл ) , где /^ , Р2 фокусы луча-

то ^ 

Лг м -
С&+1)1 

Произвольная линейчатая поверхность конгруэнции опре

деляется уравнением 

Л-*Ч 
Две линейчатые поверхности пересекаются гармонически когда 

-пяг+л)^ -2Лгх 

(9) "f. - It, +• (24r + 1) 
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Узловые точки двух поверхностей образуют гармоническую груп

пу ко гда 

(Ю) ^ - - 1*, • 

Инволюции (9) и (10) имеют общув пару и они определяются 

соответственно 

е$~ -Лгве , - вв - * 9в . 

Первая, ато абсолютная поверхность конгруэнции, а вторая -

гармоническая поверхность. Она определяется тем условием, 

что ее узловые точки и фокусы луча конгруэнции образуют 

гармоническую группу. 

Если Яг** — — у конгруэнция параболическая. 

Подробнее изложение этой работы будет опубликовано в 

Чехословацком математическом журнале. 
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