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11 conduit égelement & certains resultats se rattachant au probléme
d’approximation des fonctions continues par des combinaisons
linéaires des éxpressions x*% ol les p; forment la suite naturelle des
nombres - premiers.

"~ Sur une propriété asymptotique a zéro des equatlons
linéaires.

Tadya Peyovitch, Beograd.

Soit donné un systéme d’équations
dzi —I—Z aa(t) me =fi(t) (G =1,2,...,n) (1)

ol ai(t) sont des fonctions continues de la variable réelle ¢ é o =
= 0, tendant vers des limites finies, hm aa(t) = ai, fi(t) étant

des fonctions continues de la varlable reelle t >ty = 0, satis-
faisant a la relation hm fi() e~ = 0 ol A est un nombre dont la

=P
pa,rtle réelle est superleure a celles de toutes les racines 7, de I’équ-
ation caractéristique correspondant au systéme d’équations

dai +Z anmr = fi(t). . (2)

En posant z; = eiy;, x; = ethy; les équations (1) et (2) devien-
nent respectivement

dy; r ,

&+ @) + 2 v+ > aalt) ye = £() e, (1)
ki

N 3 aue =1 e @)
k#t

Soit, pour ¢ >1t,>0, y; = %% un systéme de solutions bornées
des équations (2') satisfaisant & la relation lim y, = hm y2 = 0;

t=w
on aura | 40 | = C, C étant un nombre positif et fixe. En partant
du systéme y,9, formons les suites des fonctions bornées y:!, y2, . . .,

Y™, .. . comme les solutions successives d’équations
dyi
YT+ @t ) 2 aayen = fi(t) e + z du(t) yim=1.)
o | (3)

1) Sik(t) = ait — aik(t), lim 8ix(t) = 0 pour ¢ = oo
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On démontre, par la méthode d’approximations successives, le
théoréme suivant:

Soit, pour ¢t >4, >0, ; un systéme de solutions des
équations (2) satisfaisant & la relation lim T = 0,

t=1c0

A étant un nombre dont la partle réelle est supérieure

4 celles de toutes les racines r; de 'équation caracté-
ristique correspondant au systéme (2). Il correspond

au systéme x; pour t >4 =0, { étant assez grand, un

systéeme x; de solutions des s équations (1) satisfaisant,

sous la condition lim a,‘k(t) = aj, & la relation lim ze % =
t=o t=wo

=lim z,e* =0. Ce systéme dépend de = constantes

t=o

arbitraires.

Contribution a 1'étude des ensembles de distances.
Sophie Piccard, Neuchatel.

Soit £ un ensemble linéaire quelconque et soit CE son en-
semble complémentaire.

Envisageons ’ensemble D(E) 4+ D(CE), D(P) désignant, d’une
fagon générale, ’ensemble des distances d’un ensemble P.

Si un nombre réel » > 0 quelconque n’appartient pas & D(E) +
+ D(CE), on voit sans peine que quel que soit le nombre réel =
et quel que soit le nombre entier n > 1, tous les nombres de la
forme x + (2rn — 1) r appartiennent a C’E si zekl, ou & K, si
z ¢ CE, et que tous les nombres de la forme x + 2nr appartlennent
au méme ensemble & ou CE auquel appartient x. Il en résulte
qu’aucun nombre de la forme (2n — 1) r n’appartient a D(E) 4
+ D(CE) et que tous les nombres de la forme 2nr appartiennent
a cet ensemble. D’autre part, si 'ensemble D(%) + D(CE) ne
contient pas tout les nombres réels positifs, £ et CE sont géomé-
triquement congruents et s’obtiennent 1'un de lautre par une
translation d’un nombre quelconque dont la valeur absolue n’appar-
tient pas & D(E) 4+ D(CE); donc £ et CE ont méme puissance,
ils ont méme ensemble des distances et aucun de ces ensembles
ne peut &tre ni ouvert, ni fermé, ni de mesure nulle, ni de premiére
catégorie de Baire, ni analytique non mesurable (B), ni un corps
de nombres n’en comprenant pas la totalité et mesurable (L).

Si M est un ensemble de nombres réels positifs qui n’appartien-
nent pas & D(#) 4+ D(CE), on voit sans peine que quels que soient
le nombre z, les nombres entiers finis r > O0et ki (1 = 1,2,...,7),
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