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Z toho pak, Ze body ob“pc hyperboly H* tvoii rovnobéznik
hyperbole vepsany a Ze uhloptiény jeho op, ¢ na vzdjem se
rozpoluji, soudime, Ze stfed s hyperboly H" rozpoluje délku
op. Rovnobézky stiedem s k O, O, vedené jsou asymptoty
hyperboly.

Z uvedeného plyne véta:

Stredy vsech kuZelosecek, ve kterych svazek rovin P plochu
kuZelovou sede, nalézaji se na hyperbole H', kierd prochdzejic
vrcholem této plochy a neuréitym bodem p osy P, md za stred

2
bod rozpolovacs déllu op a jeji¥ asymptoty jsou stejnosmérné
s pFimkamt O, O,*).

Uloha:

Kterak lze sestrojiti hod p hyperboly, ktera urcena jest
tiemi body o, a“, b* a sméry asymptot O, O,, a kterak lze pak
pomoci bodu p sestrojiti dalsi body kuZelosecky, jeji stred
s asymptoty.

0 vzorci vyjadrujicim plochu d&tyiihelnika po-
moci stran jeho.

Podéavs

Augustin Panek.

Znati-li a, b, ¢, d strany — obr. 7. — AC=m, BD=n
hlopficky a A plosky obsah étyrihelnika ABCD a vedeme-li
vrcholy jeho rovnobézky k thlopfickdm, povstane rovnobéZnik
A,B,C\D,, jehoz plosky obsah, jak povédomo

= A4,D, . A,B, sin @« = mn sin a,
a ponévadZ

ABC’D.—_—;—AI B, C,D,,

2/A\ =mnsine. 1)

*) Provedenf dikazu analytického, ktery jest velmi jednoduchy odpo-
ruéujeme Zakam stfednich §kol. Déle necht se dokéZe, Ze bod p jest stfedem,
hyperboly H'.
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Nazveme-li E, F orthogonalni praméty vrcholda B, D na
tihlopficku m, plyne z A 4BC
a? =0+ m?— 2m.CE
a podobné z A ACD
¢? = d?* -} m?—2m. AF.
Soucet obou téchto rovnic lze psati ve tvaru
a® —b% 4 ¢? — d* = 2m [m — (CE 4- AF)]
— 2m . FE = 2m (BJ - JD) cos
= 2mn cos & 2
Secteme-li dvojmoc rovnice (2) a ¢tyrndscbnou dvojmoc
rovnice (1), obdrZfme
(a? — 0%+ ¢ — d?)* = 4m?n? cos? «
16 A?=4m?n?sin®a
a tedy soucet obou konecné
16 A?=4m?n? — (a® — b2 4 c* — d?)2¥) 3
V ctyrthelniku z tétiv jest dle zndmé véty Plolemeovy
mn = ac -} bd;
pouZijeme-li vzorce tohoto, nabude (3) tvaru
16 A?=4(ac + bd)* — (a® —b%* -+ c* — d?)?
= (2ac + 2bd + a® — b2 4 c* — d?)
(2ac -+ 2bd — a® + b2 — ¢? 4 d?)
—[(a+¢)* —(0—d)*][(b—d)* — (a—0)7]
=(a+db+4c—d)(a}b—c+d)(a—b4c+d)
(—a+4b+-c4-d). (4
Zde plati téZ pozndmka, kterou Mibius o trojihelniku
vyslovil,**) a
—a b ¢ d
b—a d ¢
¢c d—a b’
d c b—a

— 16 A=

*) Viz: Balizer, Die Elemente der Mathematik, IL Leipzig, 1878., 5. vy-
dénf, str. 133. a dale str. 308. a historické poznidmky o ctyfahelniku
z tétiv tamtéZ. Dostor, Aire d’un quadrilatére quelconque. Nouvelles An-
nales de Mathématiques. Tome 7. Pag. 69.

**) Viz Dr. Studnitka. ,0 vzorci vyjadiujicfm plochu trojihelnika pomoci
stran jeho“, Cas. pro pést. math. a fys. Ro¢. 1., pag. 253.
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