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116(1991) MATHEMATICA BOHEMICA No. 1, 1 2 - 1 9 

ZUR DIFFERENTIALGEOMETRIE DER n-DIMENSIONALEN KUGEL -
UND LINIENMANNIGFALTIGKEITEN 

IM (n + l)-DIMENSIONALEN EUKLIDISCHEN RAUM 

ZDENEK VANCURA, Kopfivnice 

(Eingegangen 17. 5. 1988) 

Summary. In der Arbeit [17] hat der Verfasser versucht, die Konzeption, Inhalt und Form 
der Differentialgeometrie der n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten im {n + 1)-
dimensionalen euklidischen Raum zu erzeugen. 

Zu dieser durch das Theorem aus [17] charakterisieiten Differentialgeometrie versucht nun 
der Autor einige Vertiefungs- und Entwicklungsideen insgesamt einiger ihren wichtigsten Reali
sationen aufs kürzeste darzustellen. 

Keywords: Differentialgeometrie der Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten. 
AMS Classification: 53A25. 

In der Arbeit [17] versuchten wir die Konzeption, Inhalt und Form der Differen
tialgeometrie der n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten im (n + 1)-
dimensionalen euklidischen Raum (n ^ 2) zu erzeugen. 

Zu dieser durch das Theorem mit n(T)En + 1 aus [17] charakterisierten Differential
geometrie versuchen wir nun bei n ^ 3 einige Vertiefungs und Entwicklungsideen 
insgesamt einiger ihren wichtigsten Realisationen aufs kürzeste darzustellen. 

Unter Anwendung von in dieser Arbeit definierten Begriffen und von Prinzipen, 
Begriffen, Methoden, die durch Erzeugung der zweckmässigen, zulässigen, inter
pretationsfähigen Auswahl, Verallgemeinerungen, Kombinationen, Modifikationen 
der Prinzipe, Begriffe, Methoden aus meiner Arbeit [17] entstehen, bei prinzipiell 
gleicher Bezeichnung der verallgemeinerten Begriffe wie der Ausgangsbegriffe 
aus [17] und bei zugehörigen Voraussetzungen bekommt man: 

Unter Voraussetzung, dass der Durchschnitt on
n~

 l
vs der Mittelpunktmannigfaltigkeit 

"s^ 1 , . . . , un) der n-dimensionalen Kugelmannigfaltigkeit ([17] (l), n ^ 3) mit der 
durch den Punkt ons = ns(0u1,..., °un) gehenden Ebene vom Einheitsnormalvektor 
onv die (n — l)-dimensionale Punktmannigfaltigkeit in dieser Ebene als im °En 

darstellt, so wollen wir den Durchschnitt dieser Ebene mit den Kugeln der n-dimen-
sionalen Kugelmannigfaltigkeit deren Mittelpunkte in dieser Ebene liegen als die 
onv-Richtungscharakteristik der n n-dimensionalen Kugelmannigfaltigkeit ([17] (1), 
n ^ 3) bezeichnen. Die zur erwähnten Richtungscharakteristik adjungierte (n — 1)-
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<limensionale Linienmannigfaltigkeit wollen wir als die onv-Richtungscharakteristik 
der n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit ([17(11), n _ 3) bezeichnen. Kurz 
sprechen wir über die onv-Richtungscharakteristik der n-dimensionalen Kugel- und 
Linienmannigfaltigkeit. (Unter dem Durchschnitt werden wir immer die Punkt
menge verstehen, die durch erwähnte implizite Funktion zur zugehörigen Durch
schnittsgleichung ausgedruckt wird.) Die Operation, welche die onv-Richtungs
charakteristik erzeugt, werden wir die onv-Richtungsoperation nennen. Bei den ge
gebenen (für die nachfolgenden Operationen zulässigen) Vektoren °"v,..., °""pvl 

n _ 3, 0 _ p _ n — 3 werden wir die on~1v- Richtungscharakteristik der ° V 
Richtungscharakteristik bzw. dieon~pv-Richtungscharakteristik derow~p+1 vow~p+2v... 
°"~ VV-Richtungscharakteristik als die on-lvonv-Richtungscharakteristik bzw. die 
on~pv ...onv-Richtungscharakteristik (onv ... onv = onv) bezeichnen. Die Operation, 
welche die on~pv ... onv-Richtungscharakteristik erzeugt, werden wir die on~pv ... 
onv-Richtungsoperation nennen. 

Wir werden weiter eine solche (existierende) Parametrisierung der Mittelpunkt-
mannigfalügkeit "sfu1, ...,un) der n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltig
keit voraussetzen, in der die Mittelpunktmannigfaltigkeit 0

on-
P

P-ls der 0/l~pv ... owv -
Richtungscharakteristik (in einer Umgebung des Punktes ons = ns(°u\ ..., V ~ p ~ ! , 
V - " - 0, . . . , °un = 0)) die Form 

(1) °onnZP
p~vS(u\...,Un-p-X) = ns(u\...,Un-p-\un~P = 0 , . . . , U " = 0) 

« _ 3 , 0 _ p _ n - 3 

besitzt. Wenn (l) in den Krümmungsparametern u1, ..., un der Mittelpunktmannig
faltigkeit ns gilt (was möglich ist), so werden wir über die on~pv ... onv-Richtungs-
krümmungscharakteristik sprechen. 

Für die Grundtensoren 

(1\ on-p-lss- on-p-l o n - p - l - ,' ,* — 1 n — T) — 1 
\**J on-p v x ij on-p v*ion-p v*j 1">J -» •••>'* F l » 

/ 3 \ on-p-lds- _on-p-lj on-p-l / / _ J n _ n - 1 
\JJ on-p v * ij on-p v^ion-p v9j f » j i , . . . , r* y x 

(in (3) eventuell bis auf das Vorzeichen) der Mittelpunktmannigfaltigkeit on
nZ

p
p~vs 

der on~pv ...onv-Richtungscharakteristik der n-dimensionalen Kugel- und Linien
mannigfaltigkeit (n _ 3, 0 _ p _ n — 3) gelten auf 0

0
n
nZ

p
p~vs (im Punkt ons die 

rechte Seite in (5) durch den angehörigen Grenzwert, °onZ
p~ v

dsTtj eventuell bis auf 
das Vorzeichen) die Gleichungen 

(4) ZZ'-^T^u1,..., un'p~l) = nssT(j(u\ ..., un~p-\ un-p = 0 , . . . , un = 0) 

ij = 1, . . . , n - p - 1 , 

(5) Z'Pp'ldsTij(u\...,un-p-') = 

= ndsTij(u\...,un-p-\un-p = 0, ...,un = 0) . 
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• n a - ir-vzzUiA»1. -.»n"fl_1'«""• = °)]2)"1/2 

fl = 0 
ij, . . . ,n - p - 1 , 

= (i - [ — ^ : : : j + i p < u i , . . . , t t - - ' - i , t t - - ' = o ) ] 2 ) - 1 ' 2 . 

. ( S l J + i ^ u 1 , . . . , tt--'"1, tt"-' = O) -

- T " ' ^ : ^ ^ S + i^ = ^ . 
JDiV Tensoren on~p~1

v
 on-p~1

v. on-p-iidj on-p-iu- on-p-ni— wi-p-i • • i 
**ie lenouren o n ^ p v v 9 o n _ p v ^ i , o n - p v *ii0n-p v xij*on-p v Jij>on-p v y v i ^ J A > 

..., n — p — 1 werden in den Krümmunoparametern der Mittelpunktmannigfaltig-
keit on

nZ
Pp~~vs der on~pv ... onv~Richtungscharakteristik durch die Gleichungen 

/s\ on-p-l __ jon-p-l (* __ o n - p - l 2 o n - p - l s s - ™ o \ l / 2 
V U I on — p v u ^on — p v r \ L on — p v'qon — p v L ) > 

I7\ o n - p - 1 __ j(* _ on-p-1 2on-p-lss—qą\Ц2 ý 1 „.. ľ ~ 
V ' I on —p u^i Ä V o n - p v'qon — p v л ) /_ л и - и « ' 

(on-p—1 on-p-1 on-p— l p ř on-p-1 on-p-1 
• Von —p v o n — p vrton — p v ci on — p vron — p v ci 

o n - p - 1 on-p-1 . on-p-lssr— \ on-p- lssnncc 
on — p v c o n — p v"i ' o n — p v *ci)on — p v *• > 

/ o \ on-p-lldrn __ on-p- 1 on-p-1 on-p-ldsrpi 
V " I on — p v -* i on-p v r on-p vrion — p v *i > 

/ Q \ o n - p - U s - j r __ on-p-1 on-p-1 o n - p - l y - í o n - p - 1 
V " I on — p v * ij on — p vron — p v t o n — p v*- ij on — p v ' 

on-p-1 on-p-1 on-p-1 , on-p-lss — 
'on — p v ij on — p v'i on — p v j ' o n — p v * ij > 

n — p— 1 
(<r\\ on-p-lll— _ y (on-p-1 on-p-1 o n - p - l W __ on-p-1 o n - p - 1 
V I on — p v ij La \on — p v on — p v t o n — p v1-ci on — p v on—p v ci 

c=í 
on-p-1 , on-p-lss — \ (on-p-1 on-p-1 o n - p - l W 

rcon — p v ' i ' o n — p v Aci)\on — p vron — p t r f o n —p v1 cj 
on-p-1 o n - p - l l л _ on-p-lss 
on — p vrc on — p 

p - 1 o n - p - 1 o n - p - 1 o n - p - 1 , on-p-lss — \ on-p-lss—cc 
«Г on — p v' on — p V' CJ 

r o n - p - 1 o n - p - 1 , on-p-lssr— \ on-p-lss—cc , 
rcj on — p vrjon — p vrc ~*on — p v 1cj)on — p v I ' 

, o n - p - l 2 on-p-l on-p-l on-p- lds-W on-p—ldsnnj 
"•" on — p v r on — p v i on — p v j on — p v -* i on — p v •*• j > 

(n) det |- s:;-1.*^ „:;-> + ™:rl%l = o 
ausgedrückt. 

Die Men#e von Kugelflächen (2Zp~ls - ns(u\ ..., un~p~\ un~p -= 0, ..., un - 0); 
Zyp~vr-nr(u\...,un-p-\un-p-0,...,un-0)) bzw. von Linien (o

0
nZPp'^ 

In-p'ld) bildet die on~pv ...onv-Richtungscharakteristik der n-dimensionalen 
Kugel- bzw. Linienmannigfaltigkeit [I7](l) bzw. [17] (11) (n _ 3, 0 _ p _ n — 3) 
genau dann, wenn auf der Menge von Kugelflächen (Z-pl^ln-pl1*) bzw. von 
Linien ßzrlhZZ'-ld) 
(12) det |S:*- t-Tyl 4= 0 i,; = 1,..., n - p - 1 

bzw. 

(13) det fc:ri%| 4= 0 i,j = 1,..., n - p - 1 
0i/i. 
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-p 
lft o n - p - l f t i Uyiäj on-p— 1 on —p—1 L ,/_>*. 
vfuip on-p vf°ij OZW. o n - p „gUy, on~.p vg°ii a e r 

Brennmannigfaltigkeiten ™Zp
p~

1H
vf bzw. ZZp'lg der on~pv ...onv-Richtungscharak-

teristik der n-dimensionalen Kugel- bzw. Linienmannigfaltigkeit (n _ 3, 0 _ 
_ p _ n — 3, i,j = 1,..., n — p — 1) gelten (bei den zweiten Grundtensoren 
eventuell bis auf das Vorzeichen) die Gleichungen 

(]A\ on-p-lh o n - p - l H — , i o n - p - 1 o n - p - 1 , i o n - p - 1 2 
V1 V on-p vfuij on — p v x ij ' 4-on — p vuion — p vuj ' ~Von — p vu ' 

on-p-\ssrr< on-p-\dsnpk on-p-\dsnpl \( i \ft o n - p - 1 
• on — p v Lklon — p v Li on-p v - j " ~2\ L) on — p vu • 

(on — p—\dsnpkon — p—\lsnn , on — p— \dsnpk on — p— \lsnp \ , 
• \on — p v Li on-p v L jk "• on — p v Lj on-p v * ik) ' 

, __/ I \ Ä (on-p- 1 Idnp o n - p - 1 , on-p—\ldnp o n - p - 1 \ 
' 2V / \on — p v * i on — p vuj ' on — p v j on — p vui) > 

n—p—\ n - p - 1 
/ i - \ on-p-\hi _ Y / o n - p - l f t , y o n - p - l f t o n - p - l p f c __ 
VL~V o n - p vfuij Z-/ \ o n - p v cfci ' Z_ o n - p v Lqon-p vL qi 

k=\ .7=1 
o n - p — l f t on — p— \dsnpk\ on — p- 1 i s — , 
o n - p v cn on-p v L i ) on-p v L jk ' 

n — p— 1 
, / o n - p - l f t , ~~~ o n - p - l f t on-p-\dsnp \ 
' \on — p v cni ' Z_/ on — p v cqon — p v l qi) ' 

« = 1 n - p - 1 
(on-p-Udrp j _ l / _ l \ f t o n - p - 1 \ __ i / _ i \ f t o n - p - 1 v~ / o n - p - l f t , 

• V o n - p t> i J "T" 2V V o n - p y ^ j j 2 \ V on-p vv L \on-p v Cki "+" 

- p - 1 fc=l 

, ~Г~ o n - p - l f t oп —p—lтnfc on-p— l л on — p — 1 ds-i-fc\ on — p- \dsrplon — p— l s s — 
' Z-< on — p v cqon — p vL qi on — p v cnon — p v Li)on-p v ^jon — p v Lkl> 

q=\ 
n — p— 1 

E / o n - p - l i s — _ _ _ / _ i^ft o n - p - 1 o n - p - l s s — on-p-\dsrpк\on-p-\h , 
\ o n - p y i j t 2 2V / on-p vu on-p v lкqon-p v L j) on — p v cq ' 

q=\ 
, (on-p-\ldT , 1/ l \ Л o n - p - l \ o n - p - l f t __ /Ч 
' \on-p v •*• j ' 2V x) on-p vujj on-p v c n v > 

n — p— 1 

Z on — p — \ssrp on — p-\h on — p - l f t , oп —p—lft 2 1 

on — p v aqon — p v ca on — p v cq ' on — p v cp - > 
в,.2 = 1 

/ | ќ \ o n - p - 1 _ o n - p - l u — , o n - p - 1 o n - p - 1 , o п - p - 1 2 on-p-\dsrpк 
V / on — p vguij on — p v •* ij ' on — p v n i on — p vwj ' on — p v w on — p v * i • 

on-p-\dsrpl on-p-\ssrp o n - p - 1 (on-p-\dsrpk 
' on — p v Ljon-p v Lкl on — p vw\on — p v l i • 

on — p-\lsrp , on-p— \dsnpk on — p— \lsnp \ , 
• on — p v L jfc ' on — p v l j on — p v x iк) ~"~ 

, o п - p - l W — o n - p - 1 , o n - p - П d — o n - p - 1 

' on — p v Lion — p vwj "• on — p v Ljon — p v w i > 

n — p—1 n — p—1 
И 7 Ì o n - p - 1 i _ V- / o л - p - 1 , ү o n - p - 1 o n - p - l p f c \ 
V A / / o n - p üfir^ij Z J Von-p t;_ł f̂ci ' Z* o n - p vg^qon-p vL qi) ' 

fc=l .7=1 
(on — p—\lsrp o n - p - 1 o n - p — l d s т p í o n — p - l s s — \ i 

• \on —p y -*jfc on — p vwon — p v Łjon — p V Lkl) ' 
n — p— 1 

i (on-p-\ldnp , o n - p - 1 \ V~ o n - p - t on-p-\dsnp 
"•" V o n - p y -* j ~г on — p vwj) jLá on-p vgcqon — p v l qi > 

n - p - 1 9 1 - 1 

Z (on-p- \lsrp on-p-\ pn-p-\ssrp on-p-\dsrpк\ on-p~\ _ r\ 

\on — p v L jq on — p vnon — p v лqкon — p v j) on — p vgcq ^ ' 
.7=1 

n — p— 1 

Z on-p-\ssrp o n - p - 1 o n - p - 1 r i 

on — p v Âaqon — p vgLaon — p vgLq L • 
a,q= 1 

Die zugehörigen Gaussschen und mittleren Krümmungen definiert man auf 
übliche Weise (d.h. prinzipiell so wie in [17]). 
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Alle auf der on~pv ... onv-Richtungscharakteristik der n-dimensionalen Kugel- und 
Linienmannigfaltigkeit festgestellte Eigenschaften gelten auf der on~pv... onv-
Richtungscharakteristik der speziellen w-dimensionalen Kugel- und Linienmannig
faltigkeit und zwar für °0

n
nZ

p
p;

xr = nr = const > 0, J" : ; ; 1 / = Z'-^1*, Z-p^v = 
___ yon-p—l on-p-l t\ ort-p-lW-r» r\ ow-p-l/s-p __ on-p-illnn __ 

^"on-p y'9 on-p v^i 9̂ on — p v l i "* on — p v 1 ij on — p v * ij 
__ on-p-lssf jpT> | on-P-ldsrr> on-P-\ , on-p-lss-r1 I ri 

on-p t> J 0*9 u l I on — P v xijon-P vw ' on-p t; J i j j v # 

Die spezielle w-dimensionale Kugel- und Linienmannigfaltigkeit, welche mit der 
n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeit die Mittelpunktmannigfaltigkeit 
ns(ul,...,un) und die Kugelfläche (ns(°u\ ..., V ) ; nr(°u\ ..., °un)) gemeinsam hat, 
wollen wir als die zur n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeit im 
Punkt tts(°ul,..., V ) beigeordnete n-dimensionale Kugel- und Linienmannig
faltigkeit bezeichnen. Wir sprechen auch über die beigeordneten n-dimensionalen 
Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten. 

Die Gausssche Krümmung der Brennmannigfaltigkeit der speziellen n-dimen
sionalen Kugelmannigfaltigkeit bzw. ihrer on~pv ...onv-Richtungscharakteristik 
ist genau dann gleich Null, wenn die Gausssche Krümmung der Mittelpunkt
mannigfaltigkeit der speziellen n-dimensioqalen Kugelmannigfaltigkeit bzw. 
ihrer on~pv ... onv-Richtungscharakteristik gleich Null ist. 

Die beigeordneten n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten be
sitzen die gemeinsame on~pv... onv-Richtungscharakteristik genau dann, wenn die 
on~pv ...onv-Richtungscharakteristik der n-dimensionalen Kugel- und Linien
mannigfaltigkeit die spezielle (n — p — l)-dimensionale Kugel- und Linien-
mannigfaltigfaltigkeit darstellt. 

Die on~pv ...onv-Richtungscharakteristiken der beigeordneten n-dimensionalen 
Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten stellen die beigeordneten(n — p — l)-dimen-
sionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten dar. 

Der Begriff der beigeordneten Kugel- und Linienmannigfaltigkeiten ist gegen
über der on~pv ... onv-Richtungsoperation invariant. 

Die Asymptotenkurven der Mittelpunktmannigfaltigkeit der on~pv ...onv-Rich-
tungscharakteristik werden genau durch alle Asymptotenkurven der Mittelpunkt
mannigfaltigkeit der n-dimensionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeit ge
bildet, die auf der Mittelpunktmannigfaltigkeit der on~pv . . . onv-Richtungscharak-
teristik liegen. 

Wenn wir die Brennmannigfaltigkeit Z'-^^g = Z~-P
P~lg(Z~-P

P~ > = Z~P
P~> = 

= Z~Pp~\ssTkkZ~-P
P~\dsTkk\ Z~-Pp~\dsTkk * 0 ((1) in Krümmungsparametern der »*) als 

die k-te Brennmannigfaltigkeit deron~pv... onv-Richtungskrümmungscharakteristik 
der speziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit bezeichnen, bekommen wir: 

Für die on~pv ... onv-Richtungskrümmungscharakteristik der speziellen n-dimen
sionalen Kugel- und Linienmannigfaltigkeit gelten die Gleichungen, die aus den 
Gleichungen (31) bis (36) in [17] durch die Verwechslung nh

f gegen Z-p'lf bzw- nk
g 

gegen Z-P
P~lk

g entstehen. 
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Die Gausssche Krümmung der Brennmannigfaltigkeit der speziellen n-dimen
sionalen Kugelmannigfaltigkeit bzw. der on~pv ...onv-Richtungskrümmungscha-
rakteristik ist genau dann gleich Null, wenn die Gausssche Krümmung der Mittel
punktmannigfaltigkeit der speziellen n-dimensionalen Kugelmannigfaltigkeit 
bzw. der on~pv ... onv-Richtungskrümmungscharakteristik gleich Null ist. 

Die Gausssche Krümmung der k-ten Brennmannigfaltigkeit der speziellen 
n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit bzw. der on~pv... onv-Richtungskrüm-
mungscharakteristik ist genau dann gleich Null, wenn auf der Mittelpunktmannig
faltigkeit der speziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit bzw. der on~pv... 
...onv-Richtungskrümmungscharakteristik ("ssTkk"

dsTü1)k
Hrlt = 0 bzw. 

(Sir l^ t tSir i ^ ^ i r l T i ! = 0 (im Fall Tj, = 0 bzw. S i r l r « = 0 für 
irgendein i =t= fe) gilt. 

Wenn die Gausssche Krümmung der Mittelpunktmannigfaltigkeit 2-pls der 
on~pv... onv-Richtungskrümmungscharakteristik der speziellen n-dimensionalen 
Kugelmannigfaltigkeit gleich Null ist, so sind auf 2-1" ls gleich Null die Gauss-
schen Krümmung sowie der Mittelpunktmannigfaltigkeiten so der Brennmannig
faltigkeiten der on~pv ... onv-Richtungskrümmungscharakteristik bis deronv-Rich-
tungskrümmungscharakteristik und der speziellen n-dimensionalen Kugelmannig
faltigkeit. 

Wenn auf der Mittelpunktmannigfaltigkeit 2-1*1' der on~pv ...on~p'v ...onv-

Richtungskrümmungscharakteristik der speziellen n-dimensionalen Kugelmannig

faltigkeit f\ndsTn.an.a 4=0, O r g p ^ n - 3 bzw. f[ ndsTn-an.a * 0 , 0 ^ p ' < 
a = 0 a-p'+l 

< P ^ n — 3 ist, so sind auf o"l£"~i,s die Gaussschen Krümmungen sowie der Mittel
punktmannigfaltigkeiten so der Brennmannigfaltigkeiten der on~pv... onv-Rich-
tungskrümmung scharakteristik bis der onv-Richtungskrümmungschar akter istik 
und der speziellen n-dimensionalen Kugelmannigfaltigkeit bzw. der on~pv... 
... on~p'v ... onv-Richtungskrümmungscharakteristik bis der on~p'v ... onv-Richtungs-
krümmungscharakteristik gleizeitig entweder gleich oder ungleich Null. 

Wenn auf der Mittelpunktmannigfaltigkeit 2-P
P~\s der on~pv ...on~p'v ...onv-

Richtung skrümmung scharakteristik der speziellen n-dimensionalen Kugel- und 
p 

Linienmannigfaltigkeit ^nssTHZ1
tm^a

näsTH^M^a = 0 0 ^ p g n - 3 bzw. 

t nssT0\\n-
ndsTn„an„l= 0 0 < ü > ' < / > 5 g n - 3 ist, so sind auf 2~4~\s die 

Ü = P ' + I 

mittleren Krümmungen der Mittelpunktmannigfaltikeiten der on~pv ...onv- Rich
tung skrümmung scharakteristik und der speziellen n-dimensionalen Kugel- und 
Linienmannigfaltigkeit bzw. der°n~Pv ...on~p'v ... onv-Richtung skrümmung scha
rakteristik und der on~p'v ...onv-Richtung skrümmung scharakteristik gleizeitig 
entweder gleich oder ungleich Null. 

Wenn auf der Mittelpunktmannigfaltigkeit 2-P
P~\s der on~pv... onv-Richtungs-

krümmung schar akter istik der speziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit 
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für irgendein i 4= k (djduk)nssTn = 0 ist, so sind auf on-p"ls die Gaussschen 
Krümmungen der k-ten Brennmannigfaltigkeit der speziellen n-dimensionalen 
Linienmannigfaltigkeit und der on~pv ...onv-Richtungskrümmungscharakteristik 
gleich Null. 

Wenn auf der Mittelpunktmannigfaltigkeit Z-p^l9 der on~pv ...onv-Richtungs-
krümmungscharakteristik der speziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit 
8lduk(fl\l ~ r f l C a + i ^ V . , w " " f l " U " - 8 = 0)]2)1/2) = 0 ist, so sind auf 

a-=0 

O»~P""»* die Gaussschen Krümmungen der k-ten Brennmannigfaltigkeit der spe
ziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit und der on~pv ...onv-Richtungs-
krümmungscharakteristik gleichzeitig entweder gleich oder ungleich Null. 

Die Gaussschen Krümmungen der k-ten Brennmannigfaltigkeiten der on~pv... 
„onv-Richtungskrümmungscharakteristik+ (mit der Mittelpunktmannigfaltigkeit 
In-ll*) und der speziellen n-dimensionalen Linienmannigfaltigkeit sind auf 
S i r l » gleich Null genau dann, wenn auf Z-l~^ ( W ( T ^ T ^ 1 ) . 

p 

. (djduk) T , . = 0 (im Fall (d\duk) nssTu = 0 für irgendein i * fc), (djduk) ( f ] (1 -
- ["-• iC::+ ,<u1 , . . . , u"-"-1, «"" = 0)]2)1/2) = 0 gilt. 0 = 1 
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Souhrn 

K DIFERENCIÁLNÍ GEOMETRII n-ROZMĚRNÝCH KUJLOVÝCH 
A PŘÍMKOVÝCH VARIET V (n+ l)-ROZMĚRNÉM EUKLEIDOVSKÉM PROSTQJW 

ZDENĚK VANČURA 

Ve své práci [17] pokusil se autor vytvořit koncepci, obsah, formu diferenciální geometrie 
w-rozměrných kulových a přímkových variet v {n -f- 1)-rozměrném eukleidovském prostoru, 

K této, teorémem v [17] charakterizované diferenciální geometrii, pokouší se autor v předlo
žené práci stručně foimulovat a v hlavních rysech realizovat některé ideje, které by tuto diferen
ciální geometrii výrazně geometricky prohloubily a motivicky rozvinuly. 

Anschrift des Autors: ul. Osvoboditelů 1214/11, 74221 Kopřivnice. 
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