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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS
ROCNIK 16 1966 c¢isLo 1

KONJUGIERTE NETZE AXIALER
UND AXIAL-RADIALER ART BEZUGLICH
EINER KONGRUENZ
KANONISCHER GERADEN FESTEN INDEXES

VACLAV HAVEL, Brno

Ist ¢in Karvennetz im Axialsystem beziiglich einer gegebenen Geradenkon-
oruenz enthalten, die ciner Fliche hinzugefGgt wird, so nennen wir ¢s be-
ziglich dieser Kongruenz von axialer Art. Liegt die eine Schar des Netzes
im Axialsystem  beziiglich  der gegebenen Kongruenz und die andere im
Radialsystem beziiglich der dual zugeordneten Kongruenz, so sprechen wir
vom Netz axdial = radidler Art. beziiglich der gegebenen Kongruenz.

1. N. S¢erbakov hat in [6], S. 80 82, dic Allgemeinheit der Fliche in
P; untersucht. worauf sich cin konjugiertes Netz axialer, bzw. axial-radialer
Art. beziiglich der Kongruenz  der kanounischen Geraden festen Indexes,
(13]. TI.§ 3. baw. |51, §4) befindet. Scine Ergebnisse betreffen die Existenz ciner
solchen Fliche und wurden durch die Konstruktion eines kanonischen beglei-
tenden ‘Tetracders des konjugierten Netzes auf der Fliche begriindet.

Im weiteren werden wir die Existenzfrage von konjugierten Netzen axialer
hzw. axial-radialer Art beziiglich der Kongruenz kanonischer Geraden festen
Indexes fiir die Fliche vom Tvp 25, ([8]. S. 386—387) bebandeln, indem
wir unmitielbar dic Fubinischen  Koeffizienten und  Krimmung 5, y, K
verwenden. Wir beniitzen cine Analogie  des Bompianischen  Verfahrens
aus sciner grundlegenden Arbeit [1]. Wir haben also das spezielle begleitende
Tetracder AjAAA; der Fliche /1 vom Typ 2%, das von A. Svee in |8]
N.386 0 387 konstruiert wurde: dabet setzen wir voraus, dass

(1) py 0, L= 0.

Wir legen AjAy in die kanonische Gerade festen Indexes 4, was durch

(2) a - ay o, by —bi =10
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bestimmte konjugiorte Netz ist axial beziglich doer
Agds eorade dann. wenn

(51) (242, RTERT A
(52) L(M2), PR IES

vegl. {5], §5, die Bezichungen (9) - - (10).
Dic Integrabilititsbedingung fiir (51 2) lautet

(67) (1 - 22)BMY | (1 - 3H)K 442 . (1

\
und ist gerade dann identisch in 42 erfullt. wenn

(7) R T

=

Nongruenyz der Goradon
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was ein bekanntes Resultat ist, das zum bekannten Schluss fihrt ([5]. §5,

Satz 5).
Es gelte also im folgenden

(12) Vo 3
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Dic Gleichung (61) hat nun gemiss (33) cine einfachere Form
(U} HAY L OM2 A = 0.

Nun wenden wir das Losbarkeitskriterivm fiir (51-2) nach [4], Satz 1.1, S.
3 4 i Nachdem wir die Ableitungen von (6.) nach w. » durchfithren, hekom-
men wir
T B MY ABM Y MR ay - O M2 202y M2 - ) L, s D
(72) Lo ABAROMN: gy OLM? - 2000M2 - )y AL = 0,

Dic notwendige und hinrcichende Bedingung fir die Existenz endlich vicler
Losungen von (51-02) lautet nun: die Bezichungen (7;5.2) sind identisch in
w. o Pir die Losung M2 von (62) erfullt.
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und nach Umformung
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dic folgenden Gleichungen ergeben:
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Wir haben also folgendes Krgebnis erhalten.

Behauptung 1. Auf der Fliche 11 cxistieren endlich viele Lonjugicrte Netze
axialer Art beziiglich der KNongruenz der kanonischen CGeraden festen Indeves 7.

Y gerade dann, wenn die Beziehuwngen (81-) erfillt werden.

Wir interessicren uns nun um den Fall, wo beide Gleichungen (7,-2) sogar
identisch in M- gelten. Aus dem Annullieren der Koeffizienten bei M6, 31,
M2, Mo in (7)) folet schrittweise B = 0, (! -0, A4, 0 und das Annullieren

fe]
des Koeftizienten bei M0 in (72) fithrt auf cine weitere Bezichung A, 0. Wir
haben also zusammen
(83) A const. B = C = 0.
Die Gleichheit ¢ - 0 bedeutet. dass (1 - 32)A - 4. was nur bei 2 = ) er-
fallbar ist und zwar so. dass A = . Wir formulieren das Resultat,
I — 34

Behauptung 2. (elten fur die Fliche 1] die Bezichungen (83) fir 7= L. 1.
50 trigt sie endlich wviele konjugierte Netze aoialer Art beziiglich der Kongruen
kanonischer Geraden festen Tndexes J.

Das durch (4) beschriebene konjugierte Netz ist axial-radialer Art beziiglich
der Kongruenz der kanonischer Geraden festen Tndexes 2 gerade dann. wenn
9) M, = —p3 — abl.

(92) M, =bM -+ v M

vel. [5]. § 6. Beziehungen (9) und (16).
Die Integrabilititsbedingung fiir (9; .) lautet

(101) —AA*M2 (1 — BN -+ 2)M — IB* =0
und ist identisch in M gerade dann erfiillt. wenn
(11) A== 0. N o= -2,

was wieder ein bekanntes Resultat ist das zum bekannten Schluss fihrt
(151, § 6, Satz 5).
Setzen wir also ferner voraus, dass

(1) A# 0,
so dass wir (10;) in eine einfachere Form bringen konnen:

(109) A*¥M? - C*M + B* == 0.
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Die Ableitungen von (102) nach w bzw. » bieten
(12) AfMi — 2A¥ M (M - p) - COFM — C*aM -\- B) - B -0,
CE20) AT M2 2 M (v M2 DM - C*M - CH(yM? + bM) | BF -0

C* B*
Setzen wir fir /2 den Nusdruck - | M- " s (12,-.),
1% .

s0 bekommen wir
(In AN, CF3 — (In1A*), % 0 20%a M - 2B%a —- 2A4%5M -1 (]fﬂf
CHa — O*p B =0,
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A O M — i’ Mo 4 C*oM + B = 0.
¥ EE

Nach wiederholtem Einsetzen fiv a7 ergibt sich also

20% 2y 20% B*y
S LAY CEI () A M- 2R
A* A
20%) 2B*b N 12, BrC* 5
e cerar U oM B,
N A% A ¥ A*

Daraus folgt
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ergibt sich endlich
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Alnlich wie bet der Behoug teng 1 aoetaneen wir 2o foleenden Fraochne.
Behauptung 8. Do Hldcle 1 ivdgt cndlich icle anjugiote Nebse acicd
radialer vt beziglich der Kongrienz beseciischer Geraden fester Lodiges 700

gerade danow, wenn die Bezichoigen (33 a) crfalli cordon.

Nind din Gleichungen (127 2) sogar identisen in 3 erfiddit, oo folat
Amnutlicren der Koeffizienten bei IS, 720 370 W in (1208 sehrittweise . o

. st . . . p S K
=0, 857 0 der dhnliche Nehluss fie (127) fibrt noch mu £ 0

b bl b 1
Zusaimmen genommen ¢elanoen wir also v
bl b h
(133) A= F G, 13 const,
Die Gleichheit, €% = 0 bedeutet. dass (1 - 34N 2 - oo wasnue beiz
2]
erfillt werden kann, und zwar duwreh A .i'nser Scehlioss st alse
1 37

folgendermassen  formulicrbar.

Behauptung 4. Gellen fur dic Fliche 11 dic Bezichuingen (1330 vei 2 - 0, ).
S0 hat sie endlich viele konjugierte Netze caicl-radinier Avt heziglick der Nongrioon:
kavonischer Geraden festen [ndexes ).

Schlussbemerkung. s ist leider nicht  gelungen. eine tiefere geo
metrische Erérterung der Bezichungen (81-3) bzw. (13:-3) zu entdecken.
Gewisse Verbesserungen dos urspritoglichen Manuskripts hat Heve 10 Kolar
vorgeschlagen. Der Verfasser dankt ihan herzlich.
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