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PRÜFUNGS-ZEUGNISS 

königl . höhmischen polytechnischen Landes-Institnte in Prag. 
- • -oo-^g ío : -c -

fiir - /t" K^uhablheiluiiir i 

ordentlicher Hörer 

an .dem königl. böhmischen polytechnischen Landes -Institute in Prag, war in dem 

/ • Ö ) 
Studienjahre 1 8 ^ ^ i n die <r---r-y...*•.^^r^.C:y.:r.x^A^crr'^r^^rr:. Vorlesungen über 

c ^ 7 •• . -->-- .-

eingescbrieben, isl dv.i\ damit verbundenen Verpflichtungen ..yC^£.^-. $&&* 

nachgekommen, und bat bei der Schlussprüfung solche Kenntnisse an den Tag gelegt, 

dass demselben 

die Note - - » - •« rf^^j^«-^ _. 

und aus dem - «>!.. : : • : ? . . : ^ , ^ - « r r ^ ^ - v r ^ - ^ - r ^ / Zeichnen 

die Note ^-r.».«. •..-L„ •,r^-^--7.^.r--v^r:-/_~— 

ertheilt wurde. Sein sittliches Betragen war den akademischen Gesetzen.-=.-*. *^./A^^.*^T.n, 

gemäss. 

Dieses wird durch die eigenhändige Unterschrift des Hectors und des be

treffenden Professors mit dein beiged ruckten Instituls-Sie^el bestätiget. 

Pra:; , um - / > * •• *J ^^/^y \BAJ 

C/&S'/*-e*~r 

derziчt Keclor. 

A*-~D~* ^í^.ß^yäZ 

Erfolgs-Nolen: lü яttsfeжeicnuet; 9. H verжйfliгli; 7. (i gut; 5, 4 fenttfemł; H. 2, I unfeiiüк«-ud. 
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W C A 
vúí^á!:?'/ Vysvědčení o zkoušce 

V / 

č e s k é m p o l y t e c h n i c k é m ústava království Českého. 

O d o u r p r o : --v*.^-*.^^ 
_^-r-ч -/ S ,-

&«* fáččtádL Č2*$£r£S čZď....i2/... 

rodem z C...^Y.-tic-, / ^ . _*cr:'' .^Z&^L&£*3&^ 

i' á ú u ý p o 8 1 u c li u č 

na českém polytechnickém ústavu království Českého, byl ve školním roku l8-.-55p.do 

/* 
rádných přednášek o 

/ / 'Cć f /t ć?^г>£^Г Ć^У /?^/ťZ^ 4* á^é^ / 

zapsán, kdežto povinnostem předepsaným ya/^eyí-^^y^ .^kidttflzi&áL.dostál, a při zá

věreční zkoušce takovými vědomostmi se osvědčil, že jemu 

známka 

/ /Û 

udělena byla. Mravní chováni jeho bylo akademickým zákonům ^ííd^^Z^^^L^Z^ 

přiměřené. 

Což se vlastnoručním podpisem rektora a professora předinélu zde vytknutého, 

jakož i pečeti ústavu potvrzuje. 

V P r a z e , dne // ^ * - ^ ^ - ^ c - < - - \H// 

?t7*&?\ 
l. i', rektor. Č^Һ 

Známky pro zkoušky: 10 výteóuý výblodok; 9, 8 výborný výaledek; 7, b' dobrý výsledek; 5, 4 donUteótiý výsledek; 
3, 'i, 1 uedoatutečuý výslodok. 
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v 
Vysvědčení o poslouchání přednášek 

eoském póly technickém ústavu 
k r á l o v s t v í č e s k é h o . 

0<I<i<M<>iú p r o : -V« 'Sfrfŕ . '7V <Д ^-л. */**&/. 

/-t 7/9 
rodem z (.^/ / & /í-y *~-# C e^tx^r acrt>iy 

r á d li ý |> o » I u c li a c 

na českém polyteclimckém úslavu království Českého, byl ve školním roku \ffy££Lúo 

přednášek o &&&V£*/6£S 

^/eњć^-s^^/*^/ ^ * * ^ * ^ * " r/í#/Ź-y +***&*>*&*+*+, 

zapsán, kdežlu poviiuiusleiii svým v lé míře doslal, že na základě tohoto vysvědčení 

ve svých studiích pokračovali mříže. 

Mravní chování jeho bylo akademickým zákonům ~44&£ď!t-4. 

přiměřené. 

Což se vlastnoručním podpisem rektora a professora předmětu zde vytknutého, 

jakož i pečetí úslavu potvrzuje. 

V Praze, dne A0ťts£>t*4>7fC£S'\H/'/ 
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Stempel cassirt. 

OVOU HO *l U FELIX FAl'STLÍIOl;K SftT 

SUB AUSP1C1IS 4HGUSTISSIMS 

POTENTISSLMI PRENCIPIS AC DOMINI 

D O M I N I 

U I L E L M ] 
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SOCIETATIS PILLLOSOPHICAE CANTABRIGLENSLS MEMBRUM HONORARIUM 
SOCIETATIS MATHEMATICAE LOE^^feNSIS MKMBRUM EXTRANEUM 

his literis fide publica mшiitìs testor, juveneш honestissimum £**"* //ŕ(y'f'f 

legibus academicis obsequiuш sancte proiвдisse dextraque data in nшnerшn civiuш 

aoidemicoruш receptum esse. 

Gottingae, die f*' meiisls ^#*fг**S aiшi MDCCCLKIL 
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NOTE SUR LA THÉORIE DES QUANTITÉS COMPLEXES FORMÉES 
AVEC n UNITÉS PRINCIPALES; 

PAП M. EDOUЛRD WEYH. 

1. Considérons des quanti tés complexes de la forme 

formées avec n unités l inéairement indépendantes e l 7 e%, . . . , e,n 

les lettres grecques désignant des quantités réelles ou imaginaires. 

Définissons la somme et la différence de deux, telles quanti tés 

«=2a>c/' b=^JcJ 
/ = ! 

par les formules 

rt+i = V ( *y -Ь ?j)ej, a — b = V (ay — Џj)ej, 

/ = 1 / = -

;t leur produi t par 

ab = V ay (i/,cy c/, (j, k = i, . . ., /i) 

( / , A- ) 

en supposant « 

«7^- — \,eij*ei> 

w. 
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les n:i quanti tés réelles ou imaginaires s/ĵ  étant choisies de ma-

mière qu 'on ait 
(eiej)e^ = <?/(eye/,). 

Dans un tel système de quanti tés complexes la multiplication 

est associative sans être nécessairement commutat ive. 

â. Soit 

7 = 1 

une quanti té donnée. Formons ses puissances successives 

;r-
y = ł / = ! 

Soit 

( Ï ) x,n'hl-Jr- ^xx
m -h . ..-+- Yma7 — o, {m^n) 

l 'équation de degré minimum satisfaite par x, c'est-à-dire sup

posons les m systèmes de n quantités (£), (£'), . . . , ( Ç ^ " ^ ) linéai

rement indépendants , tandis qu'on a 

(5(",,) + 7 i (S ( " l " 1 ) )+ . - - -H ï i» (S) = (o), 

en désignant par (o ) un système de n zéros. 

Soit maintenant donnée la série 

(-) 2 a v 
xv , 

et proposons-nous de trouver les conditions nécessaires et suf

fisantes pour qu}elle définisse une quantité complexe. 

A l'aide de l 'équation (1), il viendra 

V ava?v = a{)Va?»' -+- a(,;V_j a?"1"1 -+-...-+- a'/'a:, 
v = 1 

s + s' 

V av;̂ v = ^nxm + p^i;îa:'"-i-+-. . .4- p ' / ' 5 ' ^ . 
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La série (2) définira une quantité complexe si, étant donnée une 
quantité positive arbitraire s, on peut assigner un entier p tel que, 
pour tout entier s > / ? , les m valeurs absolues 

l î ^ ' M (A = ! , . . . , m) 
soient plus petites que s. 

Cette condition est évidemment suffisante, et elle est nécessaire 
parce que les m quantités #, x-, . . . , xm sont linéairement indé
pendantes. Il s'agit maintenant de voir dans quelles circonstances 
cette condition se trouve remplie. 

Pour les systèmes de quantités complexes considérés par 
M. Weierstrass dans sa Note Zur Théorie der aus n ffaupt-
einheiten gebildeten complexen Grôssen (Gôttinger Nach-
riçjiten, 1884 )> -c problème proposé se résout immédiatement si 
Ton décompose x en ses composants, comme Ta remarqué 
M. IJerloty dans sa ihèse Théorie des quantités complexes à 
n unités principales (n° 84); Paris, 1884. 

Pour le résoudre dans le cas général, posons 

<p(ç)=2a^v' 
v = i 

Ç étant une quantité complexe ordinaire située dans le cercle de 
convergence de cette série, et appelons o, p.<, [x2, . . . , [xw les 
racines de l'équation 

( 3 ) [j."'-^1 H- Yi \n,n -+ • . . . - * - y,/, [*. = o . 

Pour que (a) définisse une quantité complexe, il faut et il 
suffit que les racines pi1, . . . , p.m se trouvent dans le cercle de 
convergence de la série <f>(Ç). 

À la vérité, ces racines peuvent même être sur la circonférence 
de ce cercle, si toutefois la série <p(Ç) et ses dérivées considérées 
plus bas convergent pour Ç = p.,, p.2, . . . , [A^, comme cela dé
coule immédiatement de la démonstration qu'on va lire. 

3. Pour rendre la démonstration plus commode, supposons 
d'abord que l'équation (3) n'ait que des racines simples. 
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O KAPITOLE PRVÉ. 
(Str. í — 3 1 . ) 

Paragraf prvý počíná úvahou o číslech reálných. Nutno ihned vytknouti, jakým 
způsobem. K tomu cíli vzato současně v úvahu r. 1886 uveřejněné dílo Ťamtery-ho 
»í n t r o d u c t i o n á la t h é o r i e d e s f o n c t i o n s ď u n e v a r i a b l e « P a r i s , 
za příčinou srovnání. Po pěti, šesti větách stojí doslova: 

Eduard Weyr, str. 1,. řádek 19 
shora a následující. 

. . . čímž zařaděna všecka racionálna čísla do 
dvou skupin, z nichž první obsahuje všecka racio
nálna kladná čísla o Čtverci menším než 3, a druhá 
všecka o čtverci větším než 3 . Každé číslo první 
skupiny jest menší než každé číslo druhé skupiny, 
neboť menší číslo má i menší čtverec. V první sku
pině není žádné číslo, jež by bylo největším v téže 
skupině, a v druhé není žádné, jež by bylo v ní 
nejmenším. 

Tannery, str. V fâdek 1 — 6 zdola 
a str. 2, râdek 1—7 shora. 

. . . cette équation permet séparer tous les nom
bres rationels positifs en deux classes : la première 
classe contenant tous ceux, dont le carré est plus 
petit que 3, la seconde tous ceux, dont le carré 
est plus grand que 3 ; tout nombre de la première 
classe est plus petit qu' un nombre quelquonque 
de la seconde classe . . ; de deux nombres rationels 
positifs, c'est le plus grand qui a le plus grand 
carré. Dans la première classe il n'existe aucun 
nombre, qui soit plus grand que les autres nombres 
de la même classe, et que, dans la seconde, il 
n' existe aucun nombre qui soit plus petit que les 
autres nombres de la même classe. 

Nâsledujici fadky 1 - 4 zdola a 1 — 10 na str. 2. jsou v Tannerym F. 8—24, 
str. 2 Za pricinou lepsiho prehledu budtez nâsledujici fâdky pana autora a pana 
spisovatele opet uvedeny: 

Tannery, str. 2 r. 20 — 27, str. 3 r. 1—9. 

On montrera de même que, dans la seconde 
classe, il ne peut y avoir de nombre plus petit que 
tous les autres nombres de la même classe. 

Toutes les fois qu' on aura un moyen délini de 
séparer la totalité des nombres rationels positifs 
en deux classes telles que tout nombre de la pre
mière classe soit plus petit que tout nombre de la 
seconde classe, telle en outre qu' il n' y ait pas dans 
la premi re classe un nombre plus grand que les 
autres nombres de la même classe et dans la se-
sondc. iwi nombre plus petit que les autres nombres 
de la même classe, je dirai, qu' on a délini un 
nombre irrationcl ; la première classe sera dite in
férieure relative au nombre inationd; la seconde 
classe, classe supérieure. 

Eduard Weyr, str. 2 ř. 11 —12 a 13—18. 
Obdobně vychází, že v druhé skupině není žád

ného čísla, jež by bylo menší než všecka ostatní 
čísla této skupiny. 

Kdykoliv se podaří roztříditi všecka racionálna 
čísla, kladná i záporná, do dvou skupin takových, 
že každé číslo první skupiny jest menší než každé 
číslo druhé skupiny, a že v , první skupině není 
žádné číslo největším a v druhé žádné nejmenším, 
pravíme, že jest definováno číslo irracionálné; vzhle
dem k tomu se zovc první skupina dolní a druhá 
horní skupinou. 

(O Dedekindove axiomu, na němž věta tato jest 
založena, stane se zmínka později.) 
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