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Yexocmopankmii MaTemMaTnyeckmnii mxypnaia, t. 6 (81) 1956, Ilpara.

SUR LES SURFACES DE TROISIEME ESPECE DE TERRACINI

F. MARCUS, lassy.

(Re¢u le 20 mars 1956.)

On démontre que la propriété des surfaces de la troisieme espéce de
Terracini de ne pas pouvoir étre transformées en quadriques par des
congruences de droites W, propriété trouvée par O. ROZET et
N. LEGRAIN-PISSARD, résulte immédiatement de certains résultats
connus, dus & FuBINi-CECH, si 'on tient compte de la condition
de O. MAYER afin qu’une surface soit minima projective.

Dans une note récente [1] O. RozET et N. LEGRAIN-PISSARD étudient les
congruences W de droites, ayant une nappe focale dont toutes les asymptoti-
ques appartiennent & des complexes linéaires. Comme 1'on sait c¢’est TERRA-
CINI [2] qui a donné les équations en termes finis des surfaces non reglées, ainsi
que leurs asymptotiques, appartiennent a des complexes linéaires. Ces surfaces
se répartisent en trois especes.

D’apres Terracini, un surface non reglée est de la troisieme espéce si toutes les
lignes asymptotiques appartiennent & des complexes linéaires I" et [, les deux
systemes linéaires I'un contenant les co! complexes I, et 'autre, les complexes
I, sont deux réseaux en involution et qui ont comme base un méme faisceau de
droites doublement comptées [2].

En utilisant les coordonnées x(u, v) normalisées au sens de WILCZYNSKI, les
auteurs trouvent divers résultats intéressants, en ce qui concerne la seconde
nappe focale de ces congruences. Entre autres ils démontrent le résultat sui-
vant:

Une surface de troisiéme espéce de Terracint ne peut pas étre transformée par une
congruence de droites W, dans une quadrique.

Le but de cette Note est de faire voir que ce résultat est une conséquence de
deux résultats de Fubini-Cech [2] et de la condition de O. Mayer [3] afin qu’une
surface soit minima projective.
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En effet selon Rozet et Legrain [1] les surfaces de troisieme espece de Terra-
cini sont données en coordonnées normalisées au sens de Wilczynski par
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« = 2(log @) + ((log @)1%)* +- 4(b°' -+ ¢;) = 0, } (2)

B8 = 2(log 0)%2 4 ((log 6)°1)% -+ 4(al® + ¢,) = O ;
U, V fonctions arbitraires, respectivement de u et v, x; (1 = 1, 2, 3, 4) vérifiant
le systeme

220 + 2bx% + cqx = 0,
: } (3)

2% -+ 2ax1® 4 c,x = 0.

(On a noté avec a7, la dérivée d’ordre § par rapport & u, et d’ordre k par rapport
a v de x.)

Si 'on compare (3) avec le systéeme et les notations déja classiques de la
théorie des surfaces — voir Fubini-Cech [2], il s’ensuit, étant donné que dans
ce cas & = const.
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En consequence, les expressions invariantes notées par GODEAUX [4] par
x, B,1) sont respectivement
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Dans le cas des surfaces de troisieme espéece de Terracini, comme il résulte
d’aprés [1], x et § sont égales & zéro. Donc 4 = A’ = 0. Mais selon un résultat
de O. Mayer [3] il en résulte que ces surfaces sont des surfaces minima projecti-
ves. Comme de [1] il résulte que pour les surfaces de premieére et deuxieme
espéce de Terracini, x et § ne peuvent pas étre égales & zéro, il en résulte le

Théoréme. Parmi les surfaces de Terracini, seulement les surfaces de la troisi-
eme espece sont minima projectives.

Montrons maintenant que ces surfaces coincident avec les surfaces qui appar-
tiennent au cas limite TzITzEICA-WILCZYNSKI [2].

1) Nous les indiquons par «, f pour ne pas étre confondues avec les notatlons de Fubini-
Cech. N
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En effet, si les deux familles de lignes asymptotiques d’une surface appar-
tiennent a des complexes linéaires, alors [2], p. 115—116

2 log fi
G =P (B=7)

avec
B c?log B 1 [olog B)\?
L= = "”2( eu )"“U“
B ¢ log B 1 (olog B\?
M = o2 2 ( ov ) -V
ou .
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; ;

(h, k, I, p = const., U =U(u); V =V(@), U,V — fonctions arbitraires). Si 'on
cherche les surfaces minima projectives qui appartiennent a cette classe de sur-
faces, il faut déterminer L, M, de sorte que soit satisfaite la condition de O. Ma-
yver [3]. On trouve que cette condition est satisfaite, seulement pour U, =
=V, = 0.
Donc
k=p=10—h=0 (6)

ce qui démontre [2] que ces surfaces appartiennent au cas limite de Tzitzeica-
Wilczynski.

Mais selon un résultat de Fubini-Cech [2], p. 275, les surfaces qui appartien-
nent au cas limite de Tzitzeica-Wilczynski, ne peuvent pas étre transformées
par des congruences de droites W, en quadriques. Comme elles coincident avec
les surfaces de troisieme espece de Terracini, il en résulte que ces dernieres ne

peuvent pas étre transformées par congruences de droites W, en quadriques. Ce que
devait étre démontré.
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PesomMme

O IMMOBEPXHOCTHAX TPETBEI'O TUITA TEPPAYNHHA

®. MAPHYC (F. Marcus), fccur.
(IToctymmno B pegaknuio 20/I11 1956 r.)

YKaspBaeTcsi, YTO cpead IOBEPXHOCTeHd TeppauymHm TOJIHKO MOBEPXHOCTH
TPeThEero THUia SABJIAIOTCA MIHEAMYM-TIpoeKTHBHBIME. (JlefoBaTeIbHO, OHU
coBnajyaioT [2] ¢ wpaessiMu mnoBepxHoctamu llmnenkm-Buapumackoro. Ilo
Teopeme Dyounnm-Uexa [2] onu He Moryr ObBITh peoOpPa3oBaHbl B IIOBEPXHOCTH
BTOPOTO IOPALKA HPW moMomy KourpysHummm npameix W. Takum oGpasom
JlOKasbIBaeTcsa, 4Tto pesyabrar, HaugeauHsin Pozer-Jlerpsmom [1], a umenHO,
YTO MOBEPXHOCTH Tperbero Tuna leppadmHm He MOTYT OBITH HpPeoOpPa30BAHEI
B IIOBEPXHOCTH BTOPOro IOpAJAKA KOHrpyeHmmeu npsameix W, BeITeKkaer He-
1HOCcpecTBeHHO u3 u3BecTHOro pesyiabrata Dybunm-Yexa, ecnm npuHmMaercs
BO BHHMaHme vciaoBme lomcena-Maiiepa Jiid Toro, 4ro0sl MOBEPXHOCTH OBLIA
MUHHEMYM-TIpOEKTUBHOM. |
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