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Časopis pro pěstování matematiky, roč. 97 (1972), Praha 

R Ů Z N É 

O JEDNOM ZOVŠEOBECNENÍ ČÍSELNOTEORETICKÉHO VZTAHU 

(au a2) 
[au a2] = Z* 1 " 2 A JEHO POUŽITÍ 

PAVEL BARTOŠ, Bratislava 

(Došlo dňa 30. septembra 1970) 

V tomto článku odvodíme jedno zovšeobecnenie vztahu 

(1) [*1. a2l = T ^ T 

(ai> a2) 

a tento použijeme na riešenie diofantickej rovnice 

(2) * ! + x2 + ... + xn = y\xu x2,..., x„] 

v prirodzených číslach. 
Lema. Vztah (1) možno písaťv tvare 

(3) íai9a2]=(aí,a2)\^^l. li±*J\. 
L ^l 02 J 

Dókaz. Platí 

r 1 01fl2 / \ 01 02 / \T 01 02 1 
[0i> « i ] = T-^"2-: = (0i , 02) ( r • j ~ ~ = (01, 0 2 ) 7 — v — , T — ^ r 

(01,02) (01,02) (01,02) L(01, 02) (01, 02)J 

L fll 02 J 

( a» , _?i_\ = ! . 
\(« i>«2) ' (au<*i)) 

lebo 

Tým je lema dokázaná. 
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Vztah (3) možno zovšeobecniť pre Iubovoíný počet prirodzených čísel aí9 al9... 
..., an9 n ;> 2. 

Veta 1. Nech aí9 a2, ..., a„, n ^ 2 sú lubovolné prirodzené čísla. Potom platí 

r n ( \ X\a\-> a2> •••»<*»] [au a2> •-a*] 

L ai a2 

}• 
[a{, a2, ..., an~\ 

an 

Dokaž. Nech 
k 

ai = Y[ťjttJ> Í = 1,2, . . . ,n 
1=i 

pričom PÍ sú prvočísla, <xiyj je pre každé i a každé j nezáporné celé číslo a aspoft pre 
jedno i číslo prirodzené. Potom 

k 
r 1 TT maxati.j 

K,a2,..., a„] = 11 ft ť 

a teda 

[[a . ,q 2 , •••,<*-.] [^^^2,..., a j l = 

« i an \ 
k k k f ~\ 

[ j-r maxaitJ-ai,j j - - max«. j-a,, ,H J-J mnxaitJ-m'mat,j I í l j , (Z2, . . . , an I 

lift ť >•••> l l f t ť J = l l / 7 1 i ť s s 7 v 
1=i 1=i 1=i (a t , a2, ..., a„) 

odkial vyplývá tvrdenie vety. 
Odvodenú vetu možno použiť pri riešení rovnice (2) v prirodzených číslach. O tejto 

rovnici pojednává článok [1]. V ftom odvodenú vetu 1 móžeme pomocou tu odvo-
denej vety 1 doplniť. 

Veta 2. Všetky riešenia rovnice (2) v prirodzených číslach xí9 x 2,..., xn, y dosta
neme následovně: 

Nech £í9 £2 , . . . , £nje lubovolné riešenie rovnice 

tc\ 1 1 1 
(5) — + — + . . . + — = 1 

í l «2 «. 
v prirodzených číslach. Potom 

(6) X | . Bl.fr. ..-.t j^ j, ..(£., {„...,«,) 

;e riešenie rovnice (2) t? prirodzených číslach, keďtje lubovolné prirodzené číslo. 
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Dokaž. Podlá vety (1) v článku [l] třeba len dokázať, že y = (£_, £2,..., £„). 
Keďže podlá (2) a (6) je 

v L^i' £2* ••*» »̂J _ 

, y . - «• 
r__________j. K i ,g2 , - ,g j ř l 

L ÍX '"•' i. J 
= [ťi, &,—,&]* = 

,rKi,-,6j [ťi gJI 
L ÍI ' •••'—íT~J 

__ L^l^ *2> • ••> SnJ / s K s \ 

m,., c .•.,<, j Ki.g, gjri Vl,Ca'•••'*•' 
L fc '"" «. J 

n 

podlá vety 1, keďže £ l/£ř = 1 a [ta_, ta2,..., tan) = í[a_, a2,..., AJ. 
i = l 

Poznámka. Ak £_ _Š £2 _g ... _g £„, platí č_ _g n a (£_, É2,..., £„) _S Ši, takže 
(£ i> Í2» • • •> Čn) __ w> £° hovoří veta (2) v článku [1], 
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