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Určení hodnoty pomyslného součinu: 
* »(»+i)+ (i+Q 

«=i»(«+-) + (-—O " 
Podává 

B. Bečka. 

V následujících řádcích chci dokázati, že součin, dotčený, 
jenž tu naznačen jest symbolem II, blíží se při vzrůstajícím n 
mezi V-—1 — i. K tomu cíli učinmež následující úvahu: 

Eozdělíme-li jedno z ramen pravého úhlu XAY na neko
nečné množství dílů délky a a zvolíme-li na rameni druhém 
bod v tak, že vzdálenost jeho od vrchole A jest b, obdržíme, 
spojíce v s body délky a oddělujícími, úhly při v, jež označme 
od ramena Av počínajíce postupné a0 ax a2 . . . an. 

I platí o úhlech těchto vztah 

ÍH=.^ = U, ["£ ak + «. 1 = - f ^ i ^ . ; 
b [ž-o ) 1—tg 1, aktg an 

avšak zároveň jest 
" - 1 na 

ty Z ak = -j- , 
k—0 0 

pročež bude 

(«+!)« _ X + » g -
b . ?̂ a ' 

1 77 ty an 

řešíme-li tu dle tgan, obdržíme 
ab 

fg an - ^KÍ^yTř+6^ ' 
a tudíž naopak 

ab 
an = arcty • 

ra(ra-{-l)aa+.&2 ' 
kladouce nyní v poslední stejninu po sobe n = O, 1, 2, 3 . . . co, 
obdržíme sečtením všech takto nabytých rovnic, ježto dle se
strojení jest 

2ľ an = - - , 
n~0 4 
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rovnici 

n-o J n ( n + l ) a 2 + b2 2 
Získavše tuto relaci, můžeme přikročiti k důkazu poučky 

svrchu vyslovené. 
Tu dostačí, abychom se upamatovali, že jest, nehlědíme-li 

k imaginární periodě, 

l (x-\-iy) zz l Vx2-\-y2 + i arctg — ; 

ze vzorce toho jde pak snadnou záměnou 
, y 1 , x-\-iy arctg -—•=-—-. Z -—?- : ° x 2t x — ^y 

je-li tedy 
x zz n (n+1) a2 + b3, ?/ zz ab, 

jest též 
„ ^ r „ _ _ _ _ _ _ _ _ — JL / ^ ( ^ + l ) ^ 2 + ^ 2 + ^ 

* n ( n + l ) a2 + b2 ~ 2i n (n+1) a2 + 62 — íab ' 
a tudíž i 

v a r c f „ ^ _ J _ 7 j r n(n+\)a2 + b2-\-iab 
^rczg ^ ( 7 l + 1 ) a 2 + fta - 2 Í ^ ( n + 1 ) a a + b* _ ; a 6 i 

aneb dle svrchu dokázaného vzorce 
it , a 1 7 * n ( n + l ) a 2 + b 2 + í a b arctg-j^ — — l II— „ „ ' 
2 * 6 2* «-in(n+l)a- + 6w — ^ao 

takže pro b zz a se obdrží 
« _ 1 7 £ n (n+1)+ (l+ť) . 
4 - 2Í „i n(n+l) + (l—t) ' 

ježto však jest, jak známo, 

jest patrně 

ÍT 1 , . 

T = 2 Í f c ' 

i , - Z f t n ( H - D + ( l + 0 
« = i « ( « + l ) + (l-i) ' 

aneb odvrátíme-li se od logarithmů, 

„-i n (n+1) + (1—i) 
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