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Obecná poučka o funkcích. 
(Podává A. Strnad, technik.) 

V loňském ročníku časopisu „Nouvelles annales de ma-
thématiques" pag. 469 podává pan Moret-Blanc důkaz následu­
jícího ' theoremu: 

Budiž f(x) libovolná, v mezích od a do x konečná a spo­
jitá funkce. Mezi a a x vložme (n — 1) člen řady geometrické 

•v? • «te. •••• "Ým" 
a označme Mg arithmetický průměr hodnot 

n n 

m% f\*Y^] f[a Y(-r)V>m-
Dále vložme (w— 1) člen řady arithmetické 

, x — a . 2 (x —a) . . ^ x — a a -4 , a + —- - , . . . . a + (n—1) 1 . n ' ' n ' v n 
mezi a a # a budiž Ma arithmetický průměr hodnot 

/v/ f(*+-~-) f(a+(»-lJ--*) ,, x 
f(a) ' ' v ' n > ' v ' v ' n ) f(x) 

a ' , a; — a ' , , , . # — a ' aT~~ 
a J a-\-(n—1) 

1 n ' ' w 
Pro w ..-.-: o o jest pak 

řtm --=--— = Jtf̂  a; — a * 
kterýžto výraz nezávisí na tvaru funkce /\ 

Podáváme tuto důkaz jiný, kratší a jednodušší. 
Položme - _ _ / # , 

n ' 

a - / : ( в + * ~ І Г " ) _ - Пa+Łdx) „ „ _ 
~ = -i 1 7 , 4X= J, n k=o , 7 # — a *-_o a + #-/# a4-& ' 

1 n 
dále 

x , • 1 
a ' n * ' 
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— 2 f(aV(—X =2 t (aVc^x)4lx — Jl ; 
W k=0 I V f l 11 Jfe=0 

pak bude p a t m ě 
-i>r J nJ 

Ma = 
(n+l)4x ~ (n+l)(x—a)' 

jff Ji »e?i 
9~(n+l)Jxx~ w + 1 ' 

a tudíž dělíme-li, 
Ma _ J 
Mg — (x — a) Jv 

Přejdeme-li k limitě pro w z z o o , obdržíme 
x 1 

lim J=z J*í^r- dS, fcmJ-zz Pf(-até )d | 
a 0 

a zavedením nové proměnné ^ = — a^ do posledního integrálu, 

i 

Z toho následuje konečně 

"•--ii-Jт-'-

,. Jfa ,. «7 a a 
Jtf̂ f (x — a)J1 x x—a 

(*-«>f̂ U 
a 

což bylo dokázati. 


