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Uber einige Abbildungsmiglichkeiten der Punkte des R;
auf Kegelschnitte.

Dr. R. Kreutzinger, Briinn.

Herr L. Eckhart stellte kurz die allgemeine Bedingung fiir
jene Gruppe von Abbildungsmoglichkeiten auf, die einem reellen
Punkte des R; eine in der Bildebene z liegende Kurve zuordnen.
(Siehe Sitzungsber. Akadem. Wien, 1923, Bd. 132.) Von den hierher
gehorigen Moglichkeiten wurde einzig die ,,Zyklographie® durch
E. Miiller griindlichst ausgebaut, auf deren Verallgemeinerungs-
fahigkeit dieser auch hingewiesen hat. (Siehe u. a. obige Arbeit
von L. Eckhart, S. 129.)

Im folgenden sollen einige hierher gehorige Abbildungsmoglich-
keiten kurz behandelt werden, deren Fruchtbarkeit als Uber-
tragungsprinzip zwischen rdumlicher und ebener Geometrie an
diesem oder jenem charakteristischen Beispiel klargelegt werden soll.

In der durch Abbildung der Polaritit an einer festen Kugel-
flache erzeugbaren ,,Verallgemeinerten Stereogr. Projektion‘ wird
jedem Raumpunkt ein Kreis ein-eindeutig zugeordnet. Diese
Abbildung gestattet u. a. Satze iiber Raumkurven in solche iiber
krumme Kreisreihen in der Bildebene zu iibertragen.

Wenig bekannt ist auch die Abbildung der Raumpunkte auf
die dreidimensionale Manigfaltigkeit monofokaler Kegelschnitte.

Ferner soll die Abbildung von Raumpunkten auf in der Bild-
ebene liegende homothetische Parabeln, Ellipsen bzw. Hyperbeln
behandelt werden, welche Abbildungsmoglichkeiten auch E. Miiller
andeutungsweise erwahnt. Doch sollen diese auf ganz anderem
Wege abgeleitet werden.

Kruhovd geometrie v Ps; a pfimkova v Py,
Dr. Milan M<ikan, Praha.
Budtez x;,¢4| pentasférické soutadnice pl. kulové v P,

Z bodu = ~
a { } homog. soufadnice {prostoru} v P,z = i, o= — T, T =
i

= a, ki|. KruZnice (bodovd dvojice) o soui"admclch ai; Awm

an = Qij, Aolm = - AOlmy

zobrazuje {p fiqlku} v P,o souradmclch{ ~

rovinu .
Aoj = — Qgj ajj = Qij,

Aum = Aun 1], 5, 5,1, mi], @5 = oAun y

_m m‘13‘3 .: 0 g S _ },1,<7:t;k<l<ml)

Alclm = Aklm, 1’%[ @%I, 7’ kr l? m()l: aﬁ] = GAklm

1) Toliko { g’;‘iﬁﬁm} pro né&Z {‘:ﬁ’ = 0} plisluSeji v P, real. pl.
(zx) > 0
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Projektivni grupa v P, je v P; zobrazena grupou /I, v niz je
invariantni kruZnice a ortogonalnost pl. kulovych, ne vSak dotyk,
tato grupa neni Lie-ova. Desetitlenna Mobiova grupa v P; (spo-
le¢nd podgrupa Lie-ovy grupy a II-grupy) zobrazuje hyperbolické

pohyby v P, o absol. sféte (xx) = 0. Mobiovy invarianty kruZnic

a, b jsou:
A S2 4 4
K = N S =— z‘{.‘aoibo; 4+ 4 kIZaij,k, M = — Zay,® + Zap?,
. 4 4
N = — 2§, + 262, § < k; H = iX (xZapbi)?;
0 0

ooy VO Pyl kruznici
1. K=8=0, 2. H=0 vyjadfuji {X P:} Ze 1. {pfﬁﬁ Z}
Ize proloziti pl. kulovou | k b, Ze bodova dvojice b lezi s kruznici
protind rovinu b, Ze polarni prostor jednoho bodu piimky a vzhle-

fa na téze pl. kulové.
\dem k sféfe prochazi piimkou b.

[Vsechny pl. kulové prolozene kruznici @ jsou |k b, Ze
1Pr1mka, a lezi v roviné b, Ze piimky a, b jsou polarné

bodova dvojice b leii na kruZnici a.
sdruzené vzhledem k sfére

Z vét piimkové geometrie v P, vyplyvaji véty kruhové
geometrie v P, a naopak. Na pf. jsou-li dany a; jakozto analytické
funkce parametru ¢ a znaéi-li ¢arky derivace podle ¢, podminka aby
dZmyg’ o ™a
= 0 T2 0;2)

dt
je to téZ podminka, aby povrchové kruznice cyklické plochy v P,
byly | k téze pl. kulové (real. nebo imag.).

piimkové plocha v P, leZela v témz @; jest:

Dalsf véty vyplyvaji téZ na pf. pro viceparametrové soustavy
kruhové v P,.

v Iy

Tyto Gvahy lze rozsititi na geometrii p¥imek a prostord

Py v P, vsouvislosti s geometru{%)o dov‘;)cioz(;lxl:;?cy ch sfer} v P,

kulové, {5"‘1"”“ (z2) = 0
prostortm (zz) = 0
nice, atd.
2) ("‘)a" =a;v¥ ] F kF 1+ m, 4,74,k mi; (pro ¢ vidy konst., f,
k l cyklickou zéménou) X je skaldrni soudin o tfech &lenech.

} body, pfimkéam-neseéndm sféry real. kruz-
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