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Commentationes Mathematicae Univers i tat i s Carolinae 

3 , 1 (1962) 

LES ESPACES DE KQNIG W POINT DE VUE DES ESPACES FIBRES 1 

CONNEXION 

Alois STOC, Praha 

1, La groupe affine G » Gà(n, R) s o i t l'ensemble des é-

léments /*&, 4W où là ou <& resp# sont l e s matrices 

(n x n) ou (n x 1) resp, avec det I /A 1 + 0 et l a mult i 

p l i ca t ion est donnée par 

(lkf <&>} . | jB , k j * ^A 1B, /A Ib * (tu) • 

Si l'on introduit les coordonnées X*., x. d'une manière é-

vidente, on a les champs analytiques des vecteurs d/d X. ., 

d /Ô **• Les champs 

Rlj \ ^ i • 5 / 3 *r;j » % a ->i -2/3^ 

sont invariables de gauche et l e s éléments L* . « (R...-),»» 

L i
 a ( R i ) e (où e 6 G est l ' u n i t é de G ) forment l a ba

se de l 'a lgèbre de Lie G avec mult ipl icat ion 

£Lij> LkJ * fj* Lil - ^ 1 *1cj » 

[Lijf I .J - (^kL i , fl^, LJ] - O . 

On a 

Odj {/A, ft} (L±J) - A r i AJg L r s - A r i XJt a t LT , 

04J {/A, <&} (L±) » Ar i Lr 

où (A^) - (A i j ) - 1 . 

2. L'espace de Konig P s'appelle l'espace fibre tri

vial U x GA (n, R) où Ur est un domain de l'espace Rr 
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avec l e s coordonnées u * La t r a n s l a t i o n a d r o i t e s o i t don

née par 

Rg (u; tff y ) * (u; (tf"1 tff tT1 V - íG"1 fc) oů g « ^G, s j • 

Sur P nous avons l e s champs des vec teurs 

3 / 3 u * , $/dX^*f 3 / 3 y^; l e s vec teurs v e r t i c a u x sont 

3 / 3 Y^.i 3 / 3 y ^ e t l e u r s combinations* Définissons l a 

t rans format ion h : I f ^ l u J -> G par 

h p (u; V, y) « (íP r " 1 , p - |P t T 1
 v ) ou p = (u; JP, ff>); hp 

e s t un isomorfism en t re K"1 (u) et G • 

La connexion sur P e s t donnée par l a 1-forme co d i f -

f é r e n t i a b l e su r P a v e c s e s va leurs dans G pour l a q u e l l e 

(1) o> (v ) - h ' (7 ) pour chaque vec teur v e r t i c a l , 

(2) OJ (Bg T ) « a d j (g""1) <y C ť ) pour chaque vec -

t e u r T e t chaqie g € G . 

Théořeme« La connexion l a plus generá le e s t donnée par 

l a formě o* pour l aque l l e 

«řA-)p a Í * Í J ( P > I , Í J * 1 ( p ) L i ' 
1 í u ' 

•řif-) > " _ ?J"L" *?J'p-Ll' "(-h), ' -lí 

°^ jfeCij^* í«tî P' sont les fonctions différentiables sur 
p etona wvp>> = v ^ JT^PJ. 
fdj (V p ) > = «ir S8 £r.<P> * A r Xo-tp) • 

^« Soit p : U -> P une séct ion de P donnée par 

Yij = P i j ^ u ^ yi = p i ^ * 0 n p e u t définir la formě locale 
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CDp sur U* avec les valeurs dans G par «GX (V) s-ûJÇp'V) 
pour chaque vecteur V sur ïï . On trouve 

**(J&] ^ i / u ) L i j + r i ( u ) L i 

où 

• *». . ^ S p i k ( u ) 

Q i j ( u ) * fлíi^ V u ) ' Pi ( u ) ) - PkJ(u) 
Эu' 

Г-*) « ^ P i j ( u ) 

' л i ( u ) * ísД

(u< V u ) « P i ( u ) ) * p Js ( u ) p s ( u ) ~ã Эu 
ðp; (u) 

au* 
Si l'on a une autre section ff : U -> p donnée par 

- i j = Gik(u) V u ) « »i - V u ) P J ( U ) - r i j ( u ) g j ( u ) 

de sorte que <T(u) » R /Q ^ . .« ^(u) , on obtient. 

( a ) "«.ij "Gs .JGir "ocra " Grj ^ « t > 

r - ( * ) ~ i - t » ~ r-0») ~ ^ s d 
(b) V^ »G ipg8 I - W , * 0 i p r , r + G l j - - - - - • 

Si je pose Q± * - Gj-g. , J obtiens 

( b > r * i « Gir Uv ~ f k°8k
 Gir Crs " " â ^ * 

* r V i j - y ^ r • 

Les équations (a), (b') sont les équations (12), (13) de mon 
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travail ML'application des variétés a connexion a certains 
problemes de la geometrie différentiellew, Čech. mat. žurnál, 
10(85)1960, 523 - 550, ce qui prouve 1'équivalence des défi-
nition® des espaces de Konig. 
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