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Comentationee llithematicae Univeraitatia Carolina* 

5, .1 (1964) 

ГВОДИЗИЧЕСКАЯ НОРМАЛЬ К ПОВЕРХНОСТИ В р4 • 
3 

Г. СТАНИЛОР, Софиа 

Фсрмули для производных вершин тетраэдра ТжММ^МдМ^ 

поверхности М(и,,*г) даются следуигей апблицей 

М М-} Мд М» М М.| Ма, М% 

(D 

M CU •І 0 0 \k І ^ Y 0 

M< < -a & 0 Г * 0 i 

K < 0 a i 
Г r -> 0 

« i *; *\ 
t -a k 4 Я -k\ 

Между прочим имеет место 

cг) - Лv - >: - *i 

UCI'MHIC-Тетраэдр Т не вполне определен; ММ, , ММХ 

тмческме касательные; М1 , М* -нормированные; 

(ММ< М±М$) * Л ; имеет место равложение 

о) «-•х^- -%(А*%+ту$)ф •- ; 

ребра СММЭ) м (МЛМЖ) полярно-сопраженны относительно 

любой поверхности Дарбу 

(4) *<у - Ж * *>** - 0 

Ддя полного еакрепления тетраэдра можно произвольно иыбрать 

поверхность V и нормаль СМ М$ ) • 

Соприкасаицаяса плоскость любой кривой на поверхности 

V ш фС**) 

определяется тремя точками М ; ЖМ$ 4,*М 0 Легко можно 
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подучить точечное уравнение этой плоскости в виде 

(5) 2 * * * - 2 т у -«-Ж (2.ат,~2 Ат?+т.- ?*п,* + Д )» О 

{IV 4&4Г 
где ю* ш «~— | *ь * —т—г* Ф Таким обраэом уравнение плос-

ачс а. *с 

кости в данной точке М зависит от двух параметров *»* и 

т, [ 1 ] . 

При данной параметризации поверхности мм рассмотрим кри

вые на поверхности, которме определяются уравнением второго 

порядка 

(6> т, * %"т? - /3 

Через каждую точку М поверхности Щ(4*9*г) по каждому 

направлению Щ^ш(-^-)й проходит только одна кривая* Через 

точку М проходят со кривых» Назовем их геодизическими 

линиями. Они определяются уравнением ( 6 ) . Их соприкасающиеся 

плоскости образуют пучок плоскостей» Ось этого пучка - прямая 

( ? ) *Х * 4гш, <у » <*>* • 

Назовем эту прямую - геодизической нормалью поверхности» Она 

не принадлежит касательной плоскости поверхности» Поэтому мож

но ее вмбрать в качестве проективной нормали» Это дает л -

ж Мг » 0 » Выберем еще в качестве координатной поверхности -

поверхность Ли *)« 0 • Это дает 0,$ ш а, 0 Тавлица (1) 

принимает следующий простой вид 

<в> 

%. 

м м. м* м» м Hл м» м ? l 
M 0 * 0 0 0 0 4 0 

к. < 0 & 0 * ; 9 0 í 
м* < 0 0 <í к Ť 0 0 

"э < 
§ 

< * * < 0 к * ; к 0 
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Все геодиэические прямые (7) описывают конгруенцию, со

пряженную поверхности. Действительно, полагая %ж 4 •* (7) 

получим ^ а ^ . ^ . - ^ . %т 4, Условие сопряженности конгруен-

ции имеет вид 

которые в наа!ем случае являются тождеством - следует из урав

нений совместности. 

Формулы для перехода от общего тетраэедра (1) к геодизи-

ческому (8) будут: 

М « М , Я - - О . М + М-М МА* А>М + Мх, 

Й,. ъМ+А-М, +аМх + Мъ, 1х*а\-*\ + **>*>-> 

о, ш к шО, Д « Д; Г - ^ ' 
^ ш а * + *«. + *-&/$, Цш Ягф,+ах +а&-г 7 

-,• . Л* + Лгчс * *А> - г, Ух - Ь[+ А ++ ~ *Г> 

а ' - а * * - ^ +*% + Ы, Цш &1 + \ + Ь*+*Г> 

Ш,[ + Ъ,{а + а\Лг ж а?% +а\а + а%&> + %^+ ат / 

Ц + Ъе,Лг + Цеи ш Л{ + А?А> + Лг{а,+ %,+ Лгъ . 

Эти формулы показывают, что величины Д , ф* не зависят 

от выбора величин си , Лг т Тогда можно сказать, что при про-

ективиом изгибании поверхности геодизических кривые переходят, 

в геодиэические. 

Этот выбор тетраэдра не является инвариантным, но он значи

тельно упрощает всю таблицу. Он сохраняет свой вид только при 

тривиальных сменах параметров и* « и, +• * $ гг т V + СА 

и при перенормировании координат М| т М^ р+ ? причем 

р т р^ т р% ш р^ тсопь^. Тогда все величины в (8) являются 
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инвариантами. 

Этот тетраэдр можно с успехом применять а теории поверх* 

ностей, специально к вопросам об изгмбаням поверхностей. Даль

нейшие рассмотрения будут предметом других публикаций. 

Л и т е р а т у р а 

[1] СП. ФИНИКОВ! Про активно- дифференциальная геометрия! 

Москва! 1937* 
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