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Coшmentationea M
a
thematicae Universitatis Carolinae 

14,1 (1973) 

0 ПPEДCTABИMOCTИ PABHOMБPHO HEПPEPЫBHЫX KOHCTPУKTИBHЫX 

ФУHKЦИЙ 

0. ДEMУT ( 0. Ш Ш T H Ì , Лpaгa 

В статье доказано, что всякая конструктивная функ
ция, разномерно непрерывная на сегменте, представима на 
этом сегменте в виде суммы трех суперпозиций абсолютно 
непрерывных функций. 

Ключевые слова: конструктивная функция, равномерно 
непрерывная функция, абсолютно непрерывная функция, 
суперпозиция функций 

Н.К. Вари доказала, что в классической математике 

всякая функция равномерно непрерывная на сегменте 0 д \ 

представима на этом сегменте в виде суммы трех суперпози

ций абсолютно непрерывных функций ([1], стр. 611). В на-* 

стоящей работе показано, что аналогичное утверждение верно 

и в конструктивной математике. При этом используются основ

ная идея доказательства Н.К. Бари и результаты, из [5] - [б]. 

В дальнейшем мы пользуемся определениями и обозначе

ниями из ГЗ] - [6]. 

Теорема. Пусть. & равномерно непрерывная функция. 

Тогда существуют абсолютно непрерывные функции щ , щ> Уз > 
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Secondary: 26A72 
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9л > 9г и 9% такие, что Фт щ * & + уг * <?2 + у3 * ^ 

и 1 № С ^ * ё З э О й ^ , - 4 4 ) . 

Обозначения» Пусть $ и |" равномерно непрерывные 

функции, Яь абсолютно непрерывная функция, | д ^ сег

мент, ^ Д ^ с 0 д / ) ; { Ь А ^ $ г -множество, 

•-* "Г Ь*,/ ?х *д* > * < аН^ и ^ о И * ^ ^ *«, последователь

ности 5ег -множеств, < ^ ? | ^ последовательность равно

мерно непрерывных функций, ^ ^ ^ ^ последовательность 

абсолютно непрерывных функций, Шь^т, последовательность 

Ш, ИЯьь^^ь последовательность последовательностей НЧ9 

<<^#Я'Ч и <*<**** &/*&<>% ™«адо«1Твль-
ность систем НЧ, «Ж Ьл^^,,^ 1 ^ »л 1^ последовательность 

последовательностей 5^-множеств, х ВДЧ, а/*> НЧ,# Тогда! 

1) ^^^^^}^^)x1 - *5# -множество 

к Эл с ^^^?>) + &) А (Эю, с ^ л , ) * % ) \ ^ $ 

2) &(^ь$ь>%й11) обозначает: ^^^^г1я9, последова

тельность дизъюнктных сегментов, содержащихся в $ л ^ 9 

мера «{ ^ь, 1%, меньше чем I ^ д ̂  I и | в Эл- С^> А ̂  « 

• Эт-сь^) АУо,г$<о>-<^ э з л (Эл(^^)^с <*•< э ^ ^ х » ! 

з^ если се(^^ь%н , ^д ^ ) , А, т, г * ь0 9ш 

< У* Ц*.% система сегментов, то 2 «1*%»%, <?* ^ , А0 ) 

значит: 

Эт, (1^) ш Эл (?0 <: ЭпгСР^)< ЭлСР2) < . , . < : Э^СР Л в > 2 )<: 

-с ЭлСР*^) < Э<ъ(?ьш4) ш Э л ^ 2 ) , 
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сегментн систем И*^ь*л ж ^-Р*"***** и е перекры

ваются и вместе покрывают сегмент Эл (Ь^) д Эаь (&%) (т»е. 

4) В^ С*, ^-Ц*,**, > ^ А ^ > !? Д ^ ) обоажмчмет: 

выполнено *в (<^^ъЪ^ъ, 7 ^ й ^ ) ж для всякого НЧ /п, вер

на 2 <: Л - ^ < &т.+л и существует 5 ^ -множество #т 

меры меньшей чем —. ^^ -• такое, что для системн сегмен-, 

тов < Р Г 5 ? : ; " , « я которой г « Ъ м , 1 к , <к&?,*>*>>, 

имеет место У4, (1 61 6 Ягп- А э Ух (х е ?? э 

э I с*. е ̂ "Ч ас з * с л л < л * ^/Я4.„ & ^^к, в ?Г>) ; 

5) З / ^ ^ л Л , ***** , л, | п ' --* 

* УлССя ^ *• V)! .6 х ) э * С * ) = 0)& 11*1 < 4 - ) ; 

6) 

аиачит: и) Д, (Г, < Х % ^ , <**?« , л , ? д ^ ) & 

<Ч,^.*+*+^Ч ) > & -^*-Л1А * 

*V*C-.3*,<*Эла,**><*< Эл<L л)) э f Cк) « £Cx)) , 
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для всяких т М, ж I - < & , ! ^ Ь ^ Б < СГ, I V ***<Л » ̂  

абсолютно непрерывна мм Д̂|,
#̂
е, и постоянна на всяком сег

менте последовательности «(Ь^ 1^1^ , верно 

б) для всякого НЧ (̂  мера & ^ меньше чем 

\ Ът-4 

*Ъ+*-л 9существуют системы сегментов 4 Р̂  ?4.и
 и 

<?ГС^«
Г
'
 ( 1
 * * * *Ч

 }
 ***«•*

 ч т
° 3

 ( < ь
*Ль • 

-<^<Ч,*«^^^ 
оС) последовательность {*Н<п,*/1г образована сегмен

тами Р
^
 М * Л 4 \ - * ) , ?ф* (4*М>*Ьг*4*4>*\г-

/1)9 

/» VxНЗ^(4* + *Ъг-4^^ЭА(Ъ^)<x<Эя^<1!^» & 

*пЗк^И***1^М*^ 

Я,— 
ф, постоянна на сегментах систем 

*э л ср.) Д э л сч ).К , о ^ с ч ) д Э «,ср.)^ , 
.<* 

ЭÌ*Ч A Û . tт - м *M* <элс?р д элсь^ 1 < ч ^ и ) ^ ~ ; - сч* Л * А^ ) 

V-
1 

динейнм ни сегментах сметем <Ъ- 1.^ и 
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^ ) выполнено Ух С* с <*«**«, э * Сх) с * ^ А*^С*) € ^)& 

Ь УЛХст СС̂1 & к бМ,^ \61* * * * ^ < тг V 4 61с, * к^Ьк^Ьчк^кЪ 

в) последовательность \ М^ЪЦ, об|*аэоваяа еегмента-

ми лП<п, (4*<ъ) и Ь н ^ (1*Ь&к^Ь 4& I 6 Мн^) , 

г ! существуют неубывающая абсолютно непрерывная функ

ция. ЛЦ и КЦЦ^ъ е & Т*К||<*1 ч т о АД* почти всех 1Ш Л 

верно х с 4 Ш^ъ в С . х с ^ д ^ & п Г х с - С °Н , П ^) ) и что 

Ух СО* .х * 4 э Л С*) * 

и, следовительмо. Ух ССх * ^ э Л» С.х) — Яг (ц) » 0) Л 

& С .1 « х э X. См) - 4 А .Н Сх) - 0 )) & 

А ^ У С ) Я 1 1 . о Н ^ = 0 & У Л < 1 / т . С У С 1 1 ] и Ь л , > * , ^ - 0 ) . 

Замечание X» а) Ив свойств функций и последовательнос

тей, отмеченных в 6а), следует существование функции Яъ и 

остальных последеватекьмостей таких, что (1)* 

б) Если (1), то ^ « ^ Л Е ^ К Л 5 ^ » -

5 \ Ы1ЬУх(-\Зл1(Эл(гНп)**< ЭлС*Я«,)>э?С«)-

~% С* »*У* сг < ^ э ^ V С*$. Л и Хл = о> * 

8с УЛгЛ/т С 4 6 А. 6 * а & /1 ё Ц* Л Ь л > г э V С * $ Л,. Х.*,^ и - 0 ) ) . 
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Замечание 2» Для всяких сегмента | Д \ , ^ Д ц -** 

с О д 1 , КДН х и последовательности сегментов -.Нл^п 

таких, что ряд % , \ ) \ 1 Г с \ сходистся к КДЧ меньшему чем. 

% -«с I | д ^ I , можно построить 5$- -множество < ^̂̂ е?^к, 

мерш меньшей чем ж такое» что Ч ? ( ^ ^ ! ^ , % ДТ2 ) & 

^VлС^е|^п^^^Зт,(^сКЛ>эЗЬСЭлС^Л)<ж-<Э^(^Л)>> . 

На основании замечания 2, [3] и 141 легко доказать 

следующее утверждение* 

Лемма 1» Пуста ^ д т^ сегмент, ^ Д *>2 5 С? д 4 $ 

2 равномерно непрерывная функция, а <^ НЧ. Тогда можно 

построить равномерно непрерывную функцию, д. и -5^ -мно

жество ^я.,1,%, такие, что V* ((«х б ^V')2
>
-6,x):>ф*('л)-в 

исал^м)* и-9-1-* -4- , 
(^ абсолютно непрерывна на | Д ^ и постоянна на вся

ком сегменте последовательности Ч Ь^ ^ • 

Лемма 2* Пусть $ равномерно непрерывная функция, 

^ д 71 сегмент,. \Ь^^ 5^ -множество, а /Ь НЧ та

кие, что | д ^ й 0 д ^ 1 & ^ ( * Ь * , **,> % д Т, ) • тогда 

существуют равномерно непрерывные функции <р и Т > после

довательность 5^-множеств "1*^д* х $* ?.#«, и последова

тельность НЧ -I Яь^п, , для которых верно ё ж <р + у ., 

М»»*1**»** <ЧЛь , * , §Д "*) & 

&в^ <яг, <--**»*, < * л » л , ?д^> л 
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и для всякого НЧ М, выполнено <е«Ъъ,1*г > ^ ) > Г 

абсолютно непрерывны на ^ ^ и постоянна на всяком сегмен

те последовательности 4 ^ е - $_ § 

Доказательство.. 1)а) М ы определим А,в ^ 2 , 

1*1 Ф Э<п, V1^ ) Д Эл С!*^) И- построим равномерно непрерывные 

функции ф0 и у0 такие, что ^ = О & у 0 = { - Щ, # Тогда 

функция <р0 постоянна на р^ и вшолнено 

61 Пусть <П, НЧ» пусть уже построены НЧ М^ЛттЛ , сис

тема сегментов < ?%' Ъ^^~ и равномерно непрерыв

ные функции у^-л и ^ . ^ такие, что ЕН-Ц^**, , , 

4 *Ф Ч«4 * '*Ц*-4'* 9**1-1 постоянна на всяком сегменте сие-

*<С,У-г-1>и.?-»П_1 В < «Г, -? >_. ? - . Ч . . . 

Мы обовначим Г* (1 * * * * ^ - 1 э ^ . 1 > 4 # < I, * ^ - Т л > А 

Л (в'да̂  ,̂ ~е-<5,4 > ьР^ д ) ) . Согласно теореме 1.3 ив 1&1 су-

шествует система слов •.!,*" ^ « 7 тикая, что 

. < 

* ) Если V* С ^ 6 Ф б Д с ^ - Н э КХ""4.!: Л ) , то мы опре

делим фъ * 9т.--1 » Т ^ * ?<и.-1 м построим НЧ А^, 

и систему сегментов •( Р?* 5 •*^ такие, что 
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ПНй^бЬ^-А э зи СА,
Л
„„ < * * М.л А х^

 Б 

Заметим, что 

/5) Пусть ^^л^1а^ непустая возрастающая система 

всех НЧ I такая, что А & I & ^-т.^л - 4 &-1 (X*" ЗС Л ) . 

Существуют НЧ с^п , ̂  и Л& и система сегментов 

* -1 
* ̂  5^*4 такие, что 

• Ж М " ^ ^
) ) Л

 ^С1« * -.-V* э I Р̂ 1< --—-) 

и (2). 

Пусть 4 НЧ, 4 6 ЛЛе * . Можно построить НЧ ^ < 

и * м , системы НЧ V » ^ 4 г и и А^^*^л * 

системы целых чисел -Со,! К*1* » Л для которых выполнено 

Эл СР^"1) - Эл (Й* ) 4 Эл С ВТ' > - Эл С Р."1"") * » « 

любого НЧ ^ , з-е^ й -> .6 ^ а , 

э--.с^^)..элср^')з^эт.ср:]
п•)- эла^а)& о .* ^ * *,-. & 
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4 4 ч в.п-'У»* &Л-4 9 + А 
< ^т. 4 к. + ^ + Т + Г7~-> л # 

Пусть ^ НЧ, ^ , (̂  ^ ё ^ а • Бели верно 

тo 
Д пусть 9*^ нулевая функция. Если Ъц$л ̂  ^ < Зх,*.^ 

& 2 ей /и,^.*^* - 2 , то мы построим функцию ( ^ такую, 

что 

у*(((*леэла^о-—- -^-1 п V о л ^ * ) * 

^П-А,** "" (И'Л-4.4* /»//%../ -а*1*' ч\чч 
- ( " . П . - . . * ^ - ^ % " - * - ~ - ( Э Л ( ?> » ? } 

и что ал линейны ни сегментах 

С Э<п С Ь ^ ) - ----- • I Ц , | ) д Эог С 1 ^ ) и 

Э л ( Ь ^ а ) д ( Э Л ( ^ | ) + - - 1 - . 1 ^ 4 1 ) . 

Мы определим ф• * . «ч 9 ч • Т о Г Д * 
*ШН9А 

I а* < & !_А < — — & 
Х ^ /|%1.~<1 * Х 

&УхССх* Э л С ? ^ 1 ) у Эт,(?и'1) 6 х) эе^(х)^ 0) А 

Ь<0',?-г.<, + ^>и-,Х;"4-' е ^ ?*.-<.> и ? С _ 
и существует б ^ -множество <^Л»ФД меры меньшей чем 
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— такое, что Уф* С*^ *^* *_,_ * 

« « « ^ э С ^ < к > + ^ < « > > •$-*•*-•> . 

Мм определим ф, *х_& 9>* > Л . * 9*--! " 9 - и 

1р*. * %ь~л- + 9* • Заметим* что V* Н -• * <* ̂ л-<г"" ^ * 

во $' п ' меры, меньшей чем ____._._,_— такое, что 

Итак, в случаях ос ) и |3 ) существует 5в« -множест-

_А 
2/ 

ЧЪ*СиЬ*Ь^Ак*ш.ш!%;эч1

п(х)ш$*) , верно 

4 

'*«'/„..<| ' -

*У*хС1 « * - *,„_,8<х с^^ кэ $/*).щ^с*)*?ЛС*)- у^Сх))* 

*Г*С4*г*1^-4_<(Г,17»._Й__<СГ,^<>_РГ1> 

и, следовательно, < СГ, у-. >_. § Д П_ -» <-Г, ?»-< >_.?-- ^ -» 

В < С, _ >_ ^ _ 12_ , Функция фп постоянна на всяком сег-

_ V* 
менте системы <.РА»Аш/| 

в) Посредством <р и ~Р мы обозначим равномерно не

прерывные функции, являющиеся пределами последовательностей 

•*$**-. • < ? * . * - . • Т°ГД* * - ? + ? , 

< 0Г, Т >-• ^ А П - -- < ** - >- ? ^ П _ & 

А В ^ ^ , < Ь А * Л , 4 А Л . ^ , ? - - ^ > А « У 1 < ^ У . 1 Т «« 

Ь Г х С С х - $ у - _ _ . * ) : > ^С*)»0)&Ул1^*С'1й в1 * А^-4 А 
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2) Для всякого НЧ М> мы построим согласно лемме 1 

В в' -множество 4 1*д л ?д, и равномерно непрерывную функ

цию и^ такие» что ^С^^^к9€}^9^^н) к 

ЬУх ( ( х * ЭлСЬ^) V Э^СЬ*,)* л) э ^ С * ) - » ^ * ) ) А 

*< (Г, «**>,. х , ^ & «г91>иЬълА11-*ъ!< %*+%к , 

ае^ абсолютно непрерывна на сегменте Ь ^ и постоянна 

на. всяком сегменте последовательности 4^^^ ^%^ . 

Мы определим ф ч$ 1р Ф 2̂1 Сзе^ - 1р ) и 

У # 9 - , 5 1 (ве.%- *р ) . Тогда 9 и V равномерно непре

рывные функции, удовлетворяющие ввиду сказанного и того, 

что УъьхС16ф*М,„-<11схт??э\д(х)-<рСЭлС??'))1 < 

* 1 » А с ) - » < 1 л < ^ ^ 

всем условиям леммы* 

На основании леммы & и замечания 1 легко доказать сле

дующее утверждение. 

Лемма 3. Пусть € равномерно непрерывная функция, 

^ А ^ сегмент» ^ А п% Я О А Л , 4^0^^^^ 5 # -ит-

ществоа 44Х*дд ̂ ^..д* последовательность В& -множеств, 

^^-я^щ. последовательность НЧ, а ^ Ш такие, что 

Тогда существуют равномерно непрерывная функция Г , абсо

лютно непрерывная функция Ль , последовательности равно

мерно непрерывных функций 4$ц^л* и а б с о л ю т н о непрерывных 
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функций \**Ц>Ъ<ь > последовательности 5$* -множеств 

А. со о 

И Н^\гт%^шО и ^ ф 1% 9 последовательности последо

вательностей 3$ -множеств Ш Ьн,я$ш}т Ъд, %ь, и НЧ 

Никл п,^*ъ^М> и последовательности систем НЧ 

( 1 ) . 

Доказательство теоремы. I ) Мы обозначим °К Ф О А \ . 

а) Согласно лемме 1 можно построить абсолютно непрерывную 

функцию ж , равномерно непрерывную функцию I и 

В# -множество {^К^х такие, что "*& постоянна на 

всяком сегменте последовательности «Г*Х^ ?̂  , 

У * -*и +~Ч Ы»((хбЭл(0К)>/ Э<пС°К)бх)э 

для всяких НЧ ^ и /п- мы обозначим ^^Г* з^ ~ 9& и 

^ Н ^ ч? К/м-т. и построим 5бГ -множество ^ ~ меры. 

575— так« 

1 

меньшей чем ^ *+&— такое» что 

б) Согласно лемме 2 можно построить равномерно непре

рывные функции ***0е и 0 ^ последовательность НЧ < Л^,% 

и последовательность З ^ -множеств И^Хы^ц)*, такие, 

что 
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для всякого НЧ Я функция -^ве абсолютно непрерывна на 

^К|^ и постоянна на всяком сегменте последовательности 

Пусть <̂  НЧ. Существуют система сегментов 4Т^}^^ 

и система НЧ К %
А С " Ь - такие, что 

ЕС^Х*!*, «&»*&*, ̂ г
)
 * У4 М * •*• * V "

4
 * Х « 

<*<* * \
и
 А " Х

Я
^ в Р*> . 

Пусть {**Н̂ , ̂  Ъ$ -множество, образованное сегментами 

?* (4*4, **Ьг-4) к *Х*
>А
 М * * * " *

г
* ^ ^ <* > • 

Мы построим абсолютно непрерывную функцию **\\~Л
 такую, 

что 

у^Сп3^с^йг*%%^^&эл(?^^x^э^(?^))^^т1(x)^^(x)) 
и что для любого НЧ Ф , 4 * ч, &л%Ъо - 4 , ^ф."'* постоян

на на сегментах ЭлС?^) <у Эл ( а Х о -< ,, > и 

Элг С К^ тц ) д Элг СР$ ) и линейна на сегменте *К* ^ 

Ввиду (3> существует 5 ^ -"Множество ^ ^ " 1 мер# меньшей 

чем • е 4 > 3 , для которого верно 

& у*х « 4 * * * % е * *<*/ч ' Х < *> * <""* (ЭлС**ми » -

в) Пусть Л и 4ГЦ, Л \ , . . , , ^ ^ НЧ, пуст* г̂же по-



строены сегмент ** К л м, м, $ равномерно непре

рывная функция **"* |Ш»#"» 4*т-1 ^ $0- -множество 

4*К^ ^..^ь^Ъь^нь *• последовательности &# -множеств 

* ^ ^ - м * ^ , м Ь * > * НЧ <*Ь^...,Ъ-<^<* Т * к и е > Ч Т 0 

Ъ^( -Е *' ' ** , { К"Рч*"*><1'&-1**' 1* » * ******* 1*>к.*\ У<* ^*>1 Н- + ** + 

Тогда согласно лемме 3 существуют равномерно непрерывные 

функции *-«*'*»"••*'*-'-| *>9Ъ**"ч+*-<цЪ С4&Аъ) , 

абсолютно непрерывные функции **т ^̂ ц»»..» »-* ̂  

(^ * С 1 в ^ ) | последовательности 

Зег -множеств « * Я ^ * ^ + м I* 1%я0 * 

^*"Ф " *^ |*М # ,^Л*< ?^ ^ последовательности последовательное-

*+2 тей 5.Г-множеств ЧИ Х*,,.,.,^.,,*^,,-»*».'* ** и HЧ 

ř*И « ^^г*'1^^,Ь.*п'/п-^ и последовательности систем НЧ 
-4 

чтo w t « , » - « , * . ^ - ^ ^ V - ^ - ^ Л ^ ^ ^ т a к и e , 

m /'fM^IЦfм.y-fЫи * ^ І Ч f ' ' ' f f i * . < i V f t i f ' ' ' f * * * - < f * l <*1Г _u2 

^1**f"м1-yf><t*'w > ^ AlЦf"чlЧg.*f*>'*^'t 'Ь» f 

% f > ' $ « * 7***f тg_ f 

гo -



Л 'Ч^''"'**-%* + ->МЧ + . . . + 4Ч-. »*"%Ч +*.* > • 

В чает-ноет.., 1*-У*"*»»-*1-Г. ^ ^ . . . ^ ^ А 

<•*!**, ^ , - м Л . , л + *+*ч+ — +-!-«-< +*»в]Ч.~.**.,.*и 

N для всякого НЧ ^ мера *<у.**'» **»'•'» ^ « и меньше чем 

1С*»4р^1Ц-ь..*-1ни4 , 4 Н ^ ^ В * Н ^ 1^ В 

8с Ух СС-1 Зт, С ЭлС^Н*^ 1 ^' ' '**"*^ х < Э/лС*Я^ , , , ' ,**-<)) э 

э*2Ь*"**^*#"***"''(х) -» ^зь**4-—**"*•* Сх)) & 

& ( х € {*Н*"***1гГ*',*,*и|и э/|р*0в'Л,,',',^ж"|Сх ) С *^ я '•' ^ ^^ г '> I ' ' ' ' ^ , '*-^ & 

* УЪ-С* С \* *, * Ч , ^ ^ 9 % к 4*1* ^ЛЧкп-.^.ъ+э 
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г) Пусть <1, и, /р.л, &х, ..., ф>>а НЧ. Мы опре

дели- V ' * У - ^ " Н " 1 ^ < а к 4 - >> - У элСахг < >>). 

аш.*'и* ̂  1лч-1-,Ъг..,+х* ± г-ж Н И Ч ^ - Й М + а "*»""<**-•"-' с 

- ^ ^ ' " ' ' ^ - * с э Л с ^ х ^ . . , ^ , ^ - > ^ , . , ^ , 4 И ) ) -

_^»-^<.**-<сЭлС**%., ^-ч"-''*1 **-<.«.<>}) ' 

• н * * # и 

. ^ ^ . . ^ С Э л С * ^ ^ , . . , ^ , ^ ^ ^ ^ " ' ^ - , . »> • 

X ) Пусть л. т, Л & I 6. Ъ . Ыы построим равно

мерно непрерывную функцию $± такую, что .% ее *" ее + 

Заметим, что ввиду I ) для всяких Ш #., - т ^ , ^ , . . . 9 РI+ъ• С}~4У 

-Псэ^с**»-*^. . ,^, .^) )* 
Л V * /'V *.*•*•<*•*> V . . -» 
К Г Д 1 Л С Л4Ч>*''»^*4.Э.<#-.-/> ""* 

о I Г* С*) - Т. Ол ("'""•'"Къ,...,^^.*, ) ) I < 

< 1 ) & 

к Уох (х €^Я1^^1Ь^'^^Ь^^ 1^ э 
% - гг - ^ 



о % Г*) е 1*фиъ'€*~1У*111'»->Ъ+%.&<> , 

Очевидно выполнено ^ =* ^ ч- ^ -+ ̂  * Согласно лем

ме 1 ив СвД для вавершения доказательств* достаточно дока

зать VI (4 & I ± 3 э У0 ( $1 )) . 

Пусть -V И , П ^ $ . 

Пусть $, НЧ. Мы для всякого № #. определим 

э (Зт/и, С4 ̂  /п. ̂  2 & й « -6 ч- 3 - Г/т. - 1) + т, ) э 

Вс О/т- (±*> 4, + Ъ . (т~4)) .э^-б^ц-б^)) . 

Существует абсолютно непрерывная функция й ^ такая, 

что Ф 

Пусть -С*!!/' I 5& ^множество, образованное сегмеи-

«.•ш*^* сЧ-*л>, *Л я Г* в , '* _ 4 , , *« *ч«.<*-«> , где 

Є*-f J } > 

-£ + 3 • Ъ ү ГДЄ . . . . > e , 

Тогда ввиду I ) 

^ ř ж ) ) 
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Пусть * вС* & $ -множество меры меньшей чем 

вы . образованное рациональными сегментами, которое со

держит 5в -множества *-^.*" , ' } , 

г«в**--«--0;1-.,....,<-*.>,^.«, ?ГСЭлГ + ' , , ^'"Х Л ^ ))Л , 

где М1* г*&г,г,+. ^1,*г,->-,Ъ+э.Ч-<? и «гмеити 

Г ^ Э л С * * 3 * * ^ , . . . ^ ^ ) ) + 2г.>»е.+ **-1«.1+».+ <-4+* г

 ? ' 

г д в **,*,*«.* ^ ' • ' а » •••»**•••, V* Т о Г Д * 

Заметим, что Уд* «** О т . 2 { Ч ^ З п Е 0 д 1 & 

& Со * * . э И У Е Л * : . * 1.1 , . 0 ) ) . 

Для всякого НЧ <̂  можно согласно замечанию 1 ив [ 4 ] 

. 4 

построить 5 # -множество ^«С** мерн меньшей чем — — , 

которое является последовательностью рациональных сегмен

тов и удовлетворяет условию 
УхСх ъг<С1Е* -1-1 31 (^^ ^ !с к € * * С * ) ) . 

Тогда, как следует из сказанного выше, выполнено 

Замечание 3+ Можно построить функцию 4 такую* что 

1 ) У « ф Г1*Гх>- СГф)1 *; | х - ф 1 ) , I всюду диффе

ренцируема, возрастает на О А 4 и 
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2 ) не существуют абсолютно непрерывные функции ф, , 

Чгч •* 9-1 * 9& ****** ч*<> * » Т, * % + Та * ?а + • • 
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