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Casopis pro p&stovani matematiky, ro¥. 91 (1966), Praha
RECENSE

A. Kaufmann, G. Desbazeille: LA METHODE DU CHEMIN CRITIQUE. (Metoda kritické
cesty.) Vydalo nakladatelstvi Dunod, PatiZ 1964. Stran 180, cena 24,— F.

Mezi pofetnymi matematickymi metodami uZivanymi pfi feSeni ekonomickych problémi se
v posledni dobg t&si stdle rostoucimu z4jmu metoda kritické cesty (CPM), znama téz pod nékolika
jinymi nazvy (CPS, CPA, PERT). Cilem metody kritické cesty je, obecné feeno, sledovani na-
vaznosti a vzidjemné zavislosti jednotlivych dil¢ich etap velkych a slozitych projektt, stanoveni
optimalnich termini jejich provadéni a kontrola plnéni téchto ukolid tak, aby celkova doba po-
tfebna pro realisaci celého projektu byla co nejkratii. Metoda kritické cesty je ve svété intensivné
rozvijena, zdokonalovdna a zobectiovana, takZe dnes jiZ existuje vét§i pocet riznych variant
a modifikaci: sleduji se napt. vlivy ndhodnych chyb pfi urovani doby trvani jednotlivych operaci,
otazky minimalisace nakladil p¥i daném celkovém terminu realisace, problémy vzniklé omezenimi
vyrobni resp. stavebni kapacity, apod.

K velké popularité metody kritické cesty p¥ispiva bezpoéhyby jak jeji elementarni charakter
(k pochopeni zdkladni mySlenky jeji hlavni varianty postaéi znalost n€kolika zcela jednoduchych
pojmu z teorie graft), tak také jeji znand prakticka uZiteCnost, ktera byla jiZ mnohokrate pro-
kézana.l) Uspésné pokusy s uplatnénim metody kritické cesty byly ostatn& provedeny i u nis;
vedle téchto dobrych zkusenosti je k Zadouci vét$i popularisaci metody kritické cesty potfebna
oviem i vhodna literatura, ze které je mozno se s ni seznamit.

Zde pfichazi na pomoc prdvé kniha A. Kaufmanna a G. Desbazeille, ktefi si vzali za tikol
vylozit principy metody kritické cesty formou vhodnou a pfistupnou viem, kdo mohou a chtéji
tuto metodu uplatnit. A lze hned fici, Ze se svého ukolu zhostili s uspéchem; prof. Kaufmann je
ostatné zndm svym talentem roziifovat a zpfistupfiovat rizné metody operacniho vyzkumu.

Recensovana kniha je rozdélena do ¢tyf kapitol, k nimz jsou pfipojeny jesté tfi dodatky, seznam
literatury a slovniCek hlavnich termint (s anglickymi ekvivalenty).

Prvni kapitola ma raz teoretického uvodu. Autofi v ni na 23 stranach seznamuji ¢tenaie
s potfebnymi pojmy z teorie grafli, s pojmy uspofddani a s riznymi algoritmy pro nalezeni
uspofadani uzld, resp. hran daného grafu, které splituje uréité podminky.

Druh4 kapitola (55 stran) obsahuje vyklad vlastni metody kritické cesty v jeji zdkladni va-
rianté. Nejprve se tu na konkrétnim p¥ikladé stavby vily vysvétluji zékladni myslenky metody,
grafické znazoriiovani vazeb mezi etapami, interpretace rtiznych vlastnosti pfislu§ného grafu,
podminky realisovatelnosti programu atd. Pfitom se paralelné sleduji oba zakladni zptsoby
grafické representace: a) ,,americky‘‘ zpUsob, pfi némz uzly grafu odpovidaji jednotlivym ,,sta-
viam* realisace projektu a hrany grafu operacim potfebnym k dosaZeni téchto stavi; b) ,,fran-
couzsky‘* zplsob, p¥i kterém uzly grafu odpovidaji dil¢éim ukolim a hrany znazoriuji jejich
‘vzajemnou ndvaznost. Jak autofi knihy tvrdi, maji oba zplisoby své vyhody i své nevyhody; hlavni
pfednosti druhého zpisobu je nesporné jeho vé&t$i pruZnost: dovoluje totiz provadét mensi
zmény v projektu, aniZ by se proto musel rekonstruovat cely graf. 2)

Dadle je v této kapitole vysvétlen pojem kritické cesty a uk4zan vyznam limitnich &asovych lhiit.

1y Ptiklad projektu americké rakety Polaris je dnes jiZ klasicky. O daldich symptomech uZitec-
nosti metody PERT se zmifiuje mj. E. VENTURA v pfedmluvé, kterou k recensované knize napsal.

2 Sestrojeni p¥islu$ného grafu je u opravdu velkych projektii o mnoha stech i tisicich operaci
vlastn& nejdel$im a nejobtiZn&j¥im usekem aplikace metody kritické cesty.
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Jsou uvedeny riizné algoritmy pro nalezeni kritické cesty v daném ohodnocen¢m grafu (s numeric-
kym pfikladem mens$ich rozmérii). Aby se ¢tenadf mohl pak opravdu diukladné seznamit se viemi
detaily aplikace metody kritické cesty, je v knize reprodukovan jeden pfiklad zpracovani pro-
jektu ze stavebni praxe (stavba pramyslového objektu) a druhy pfiklad organisace denniho cyklu
prace, oba s podrobnymi ddaji i s ukdzkou riznych komplikaci, jaké se ve skuteéné praxi vysky-
tuji i u teoreticky zcela ,,jasnych*‘ pfipadi.

V téze kapitole se dale uvazuje i varianta metody kritické cesty, kdy doby trvani jednotlivych
operaci nejsou pfedem pfesné znidmy, ale jen — s jistou pravdépodobnosti — odhadovéiny: jsou
to v podstaté ndhodné proménné s pfedpoklddanym rozloZenim beta. V zavéru kapitoly je — dosti
struéné — pojednano o pouziti samocinného potitate a o kontrole plnéni stanoveného programu.

V kratsi t¥eti kapitole (11 stran) se autofi zmifiuji o zobecnénich metody PERT. Jde tu hlavné
o pfipad takovych projektl, kde jsou ndhodné nejen doby trvani operaci, ale v jistém smyslu
i sama struktura projektu: na vysledku (pfedem neznamém) urcitych rozhodujicich operaci
zavisi, zda a které dalsi operace budou vibec realisoviny a v jaké ndvaznosti.

Konelné &tvrta kapitola (54 stran) jedna o optimalisaci nakladové funkce. Zde jiZz nejde jen
o otazku, zda a za jak dlouho bude projekt realisovan, ale také s jakymi ndklady. Pfedpoklada se,
Ze realisaci etap je mozno za uréitou cenu uspiSit: ukolem metody kritické cesty je pak uréit,
které etapy a jak maji byt urychleny, aby celkové zkraceni terminid bylo co nejefektivnéjsi a co
mozZna levné. Hlavnim néstrojem je tu Fulkersoniv algoritmus. Je opét podan numericky priklad
jeho poutziti; autofi tu nevahali obétovat 25 stran na podrobné uvedeni v§ech fazi vypoctu, véetné
piislusnych grafii a tabulek. Zavér kapitoly je pak vénovan otdzkdm optimalisace programu v tom
pfipad€, kdy zdrZeni projektu se projevuje novymi naklady nezahrnutymi v ptivodnim programu
(penéle, usly zisk, apod.).

Dodatky jsou vénovany nékterym otazkdm pravdépodobnostniho aparitu: I. RozloZeni beta.
II. Vypocet stfedni hodnoty délky kritické cesty. III. Vliv rozdéleni etap na pravdépodobnost
dodrzZeni danych termina.

Seznam literatury obsahuje jen 25 tituld. Neni rozhodné vylerpavajici a patrn€ ani pfili$
systematicky. Ctendf je tu odkazovan na seznam americké literatury o metodé PERT otiitény
v Casopise Operations Research, vol. 10. Grafickd uprava knihy véetné€ obrazki, kterych je v knize
opravdu hodné, je velmi dobra.

Neni pochyby o tom, Ze kniha je schopna vzbudit velky zdjem mezi v§emi nagimi &tenafi, ktefi
se zabyvaji — af jiz teoreticky &i prakticky — aplikacemi matematickych metod v ekonomii.
Autortiim se podafilo vyloZit a na pfikladech podrobné procvicit zdkladni principy metody kritické
cesty v jejich hlavnich variantich, a to formou velmi dobie pFistupnou. Cetba knihy nepiedpo-
kl4d4a pfedbézné specidlni matematické znalosti.3)

Vzhledem k velkému praktickému vyznamu metody kritické cesty a jeji uZiteCnosti by bylo
nanejvys zddouci, abychom méli podobné dilo také v éeském (anebo slovenském) jazyce. Zda se,
Ze by pieklad kniZzky A. Kaufmanna a G. Desbazeille byl nejschidné;jsi cestou, jak rychle a dobfe

odstranit tuto citelnou mezeru v nasi odborné literatufe. ‘ " 3
Frantisek Zitek, Praha

H. J. Godwin: INEQUALITIES ON DISTRIBUTION FUNCTIONS. (Nerovnosti pro
distribu¢ni funkce.) Jako Sestndcty svazek edice ,,Griffin’s Statistical Monographs and Courses**
vydalo nakladatelstvi C. Griffin & Co., Londyn 1964; stran 96, cena 24 s.

V této pomérné velmi zce specialisované monografii pfinasi autor pfehled vysledki zndmych
pro feSeni nésledujiciho problému: Necht je ddna ndhodnd proménnd X (jednorozmérnd nebo
vicerozmérna) a mnozina 7 v oboru hodnot proménné X; hleddme horni, resp. dolni mez U(T),
resp. L(T) pro pravdépodobnost P(T) = P{X € T}, za pfedpokladu, Y¢ m4me uréité informace

%) K dobrému pochopeni varianty PERT je oviem tfeba znét elementy poétu pravdépodob-
nosti.

229



o zékonu rozloZeni proménné X. Tyto informace mohou byt dany ,,numericky* (napf. ve formé
hodnot nékterych momenti ndhodné promé&nné X nebo olekdvané hodnoty néjaké jiné
statistiky), anebo ,,geometricky* (kdy napt. vime, Ze rozloZeni proménné X m4 jediny modus
apod). .

KniZka obsahuje Sest kapitol: I. Uvod. II. Jednorozmérn4 rozloZeni: numerick4 data. III. Jed-
norozmérna rozloZeni: geometrickd data. IV. Vicerozmérnd rozloZeni. V. Souéty (ndhodnych)
prom&nnych. VI. Aplikace; déle cviteni a seznam literatury. V kapitole II. a III. jsou postupné
studovany jednotlivé pfipady podle druhu a mnoZstvi informace (fad znamych momenti) a podle
tvaru mnoZiny 7, v kapitole IV. se uvaZuji jen informace poskytované znalosti momenti nejvyse
druhého fadu. V kapitole V. se sleduje pfedeviim ptipad soultli nezdvislych promé&nnych (ne
nutné stejné rozloZenych).

Kni¥ka zaujme predeviim &tendfe z fad matematickych statistikdi, ktefi zde naleznou — pfe-
hledn& uspofaddny — vysledky, které dosud bylo nutno vyhledavat roztrousené po &asopisech.
Nelze oviem zarulit, Ze tento piehled skutein® zcela vylerpava viechny dnes zndmé pfipady.
Pritom jest jen litovati, Ze zlstala zcela opomenuta moZnost vyuZiti informace dané uréitymi
vlastnostmi pfislu§né charakteristické, resp. vytvofujici funkce, a& je to problém velmi zajimavy
a zndmé vysledky tu nejsou zanedbatelné.

‘Vnéj$i vzhled a grafickd uprava knizky odpovidd vysokému standardu této edice.

FrantisSek Zitek, Praha

N. T. J. Bailey: THE ELEMENTS OF STOCHASTIC PROCESSES — WITH APPLICA-
TIONS TO THE NATURAL SCIENCES. (Ziklady teorie stochastickych procesti s aplikacemi
na pfirodni védy). Vydalo nakladatelstvi J. Wiley & Sons, New York— London— Sydney, .1964;
stran 260, cena 7-958.

Literatura o stochastickych procesech je dnes jiZ velmi rozsahla; tato oblast teorie pravdépo-
dobnosti byla prozkoumdna z nejriznéjiich hledisek a k nejrtiznéj$im tdelim. Vedle ryze teore-
tickych pojednédni urlenych matematikiim jsou tu k disposici i prakticky zaméfené publikace,
vedle obecnych prehledii specidlni monografie i populdrni broZury. To v3ak naprosto neznamena,
Ze jiz bylo napsdno vSe, co napsati viibec 1ze. I o vieobecné znadmych vécech je mozno psat nové
a zajimavé.

Diikazem toho je pravé Baileyova kniha. Autor se v ni pokusil podat na pouhych 250 strankach
pfehled hlavnich typd stochastickych procest s vysvétlenim zikladnich mySlenek jejich teorie.
Pfitom jde vesmé&s o véci dobfe zndmé: ulelem knihy nebylo pfinésti nové origindlni matematické
vysledky. Kniha vznikla na zdklad€ autorovych pfednéSek pro biostatistiky a je opét urena pie-
deviim biologim a viibec p¥irodovédciim, ktefi mohou a chtéji vyuZit aparatu teorie pravdépo-
dobnosti pfi vytvafeni matematickych modeld biologickych a jinych pochodi. Témto hlediskiim
byl pochopitelné pfizplsoben jak vybé&r latky, tak také zpusob podani i pfedpoklddand uroveii
matematickych znalosti. )

Pfedstavu o obsahu knihy si Ize uginiti ji¥ z ndzvi jednotlivych kapitol: 1. Uvod. 2. Vytvorujici
funkce. 3. Rekurentnf jevy. 4. Modely ndhodné prochazky. 5. Markovovy fetézce. 6. Diskrétni
rozvétvovaci procesy. 7. Markovovy procesy se spojitym &asem. 8. Homogenni procesy rozeni
a umrti. 9. N&které nechomogenni procesy. 10. Vicerozmé&rné procesy. 11. Procesy hromadné
obsluhy. 12. Epidemiové procesy. 13. Procesy ,,boje o Zivot*‘. 14. Difusni procesy. 15. Aproximace
stochastickych procesii. 16. N&které nemarkovovské procesy. Na konci kapitol jsou uvadéna cvi-
Cenl, Fefeni n&kterych cvileni jsou pfipojena na konci knihy. Struny seznam literatury si nedini
néroky na uplnost. -

Jak je vidét, jde v knize pfedeviim o jednodudsi p¥ipady stochastickych procesi markovovského
typu se spoletnym systémem diskrétnich stavil, které jsou skutedn& pro biologické aplikace nej-
dileZit&si: Jsou tu uvedeny oviem jen zdkladni vysledky; vic ostatné nelze v kniZce tohoto rozsa-
hu olekdvat. Srudium knihy nepfedpokldd4 nijak vysokou matematickou erudici: zcela postali
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znalost zdkladii matematické analysy a teorie matic, fedeni jednoduchych diferencidlnich rovnic
a elementy z teorie funkci komplexni promé&nné; k porozuméni hlavnim myslenkam (bez plného
pochopeni ptislu§ného pravdépodobnostniho aparatu) stati dokonce je$té méné.

Kniha poskytuje opravdu dobry a dobfe pfistupny tivod do teorie stochastickych procest pro
biology (a pfirodovédce viibec); mohou ji ovfem s prospéchem studovat i odbornici z jinych
oborii védy a techniky. Nebude ostatné nezaiimava ami pro matematiky, mize totiZ tvofit vhod-
nou protivdhu k &ist® teoretickym tvaham. Bylo by jedin& spravné, kdyby si kazdy matematik
uvédomoval jak praktickou uZite&nost jim studované teorie, tak také redlnou zdkladnu, ze které
tato teorie vyrustala a které neustdle vd&li za dalii podnéty svého rozvoje.

V kruzich naSich pfirodovédcti a 1ékafii se v poslednich letech jiZ bezpe&n& rozifily znalosti
a s nimi i kladné ocen&ni metod matematické statistiky, které jsou dnes ve vyzkumu biologickém
i jiném b&Zn€ pouZividny. Bylo by snad tedy na Case pokusit se, aby se podobné& rozsifily i znalosti
teorie stochastickych procest, které 1ze rovnéZ velmi dobfe vyuZit. To je kol ponékud ndroéné&jsi
a ot4dzka dobré literatury tu m4 prvofadou duleZitost. Bailey ukdzal, Ze takovou literaturu lze
napsat. Stdlo by proto za uivahu, zda by pofizeni éeského prekladu Baileyovy knihy nebylo vhod-
nym zpusobem, jak se s timto tkolem alespoii astené vyporadat.

Frantisek Zitek, Praha

Alois Svec: PROJECTIVE DIFFERENTIAL GEOMETRY OF LINE CONGRUENCES
(Projektivni diferencialni geometrie primkovych kongruenci), Nakladatelstvi Ceskoslovenské
akademie véd, Praha 1965, stran 208, cena K{&s 47,— vaz.

Svecova kniha obsahuje jisty vyb&r vysledkti autorovych i jinych, hlavné &eskoslovenskych
matematikli, publikovanych — aZ na nepatrné vyjimky — v dob& povale¢né. (Bibliograficky
seznam na str. 203—205 uvadi 56 praci, z nichZ 52 poch4zi od 9ti dom4cich autori, zbyvajici
napsali rumunsky matematik F. Markus a ital$ti matematici B. Segre a A. Terracini). Sveciv spis
dustojné uzavird Fadu naSich dél o diferencidlni geometrii z minulych let od B. Hostmskeho,
V. Hlavatého a Ed. Cecha, na jeho? vysledky navazuje a podstatné je zobectiuje.

AZ na né€kolik mdlo vyjimek kniha dusledné uZivd Cartanovych metod pohyblivého repéru
a systému v involuci. Na rozdil od dél Finikovovych se v ni tyto metody nevykladaji a pfedpokla-
da se, ze je ¢tendf dobie ovlada. '

Uzivani Cartanovych metod pfedstavuje jedno z ohranieni obsahu knihy. Dal§im je védomé
omezeni obsahu na otdzky transformace kongruenci, zejména na jejich projektivni deformaci,
jakoZto problém tstfedni. Tato hlediska umoznila autorovi pomérn& velkou latku vyloZit v dile
nepfili§ rozsdhlém a monolitického charakteru. Vydani v anglickém jazyce je velmi vhodné zv14sté
z toho ditvodu, Ze anglosaskd matematick4 literatura nemd Zddného dila o lokdlni diferencidlni
geometrii kongruenci s podobnym zaméfenim.

Podrobnéjsi rozbor ukazuje, Ze¢ na obsahu spisu se nejvice podileji prace autorovy a prace
Eduarda Cecha. Vyznalné jsou i pFispévky Bohumila Cenkla a &lenti brn&nského séminéafe dife-
rencidlni geometrie, pfedeviim Vladimira Horédka a Karla Svobody.

Pfistoupim nyni k vyli¢eni obsahu knihy, kterd md 3 kapitoly, rozdélené na celkem 22 para-
grafi.

Kapitola I. Gplné fe$i otdzku projektivni deformace phmkovych kongruenci a ploch s konju-

govanou siti projektivnich prostori P s libovolnou dimensi n = 3. Obsahuje 9 paragrafii.
n+1

V prvnim je kongruence L pfimek v P,l definovéna diferencidlnim systémem dA4;= Y wfiA j
j=1

pro diferencidly d4; vrchold 4;, (i=1,...,n+ 1) pohyblivého repéru, v ném% hrana p =
= (A4,, 4,) je vytvotujici pfimkou p € L. Po zavedeni Cechova pojmu charakter ,,dim 7** kon-
gruence L (jakoZto dimense jejiho teEného prostoru t v pfimce p(u, v)) se autor omezuje na
neparabolicky (dvouohniskovy) ptipad charakterisovany hodnotou dim v = 3. Pfitom se pfed-
poklada, Ze fokdlni plochy jsou redlné nedegenerované plochy prostoru P,. Za téchto pfedpokla-
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di je provedena specializace repéru tak, Ze 4, A, jsou ohniska a (4,, 43), (4,, A4) jsou Lapla-
ceovy transformace pfimky p. Déle je urena bodov4 invariantni kvadratick4 diferencidlni forma
(bodova forma), jejimZ anulovdnim vznikd diferencidlni rovnice obou vrstev rozvinutelnych
p¥imkovych oshov, obsaZenych v L.

V § 2 je definovdno mnoZstvi novych pojmi. Je to pfedev$im pojem bodové korespondence C?
mezi dvéma kongruencemi L, L’ jako2to bodové rozfifeni korespondence C: L — L’ mezi jejich
p¥imkami, tj. korespondence, v niZ Cp = p’. Eduard Cech na tomto roziifeni vybudoval bohatou
teorii, navazujici na pojem analytického styku kfivek a na vyznam rovnosti bodovych forem
obou kongruenci. Korespondence C? je bodovou deformaci pravé tehdy, je-li C korespondence
rozvinutelnd (tj. takova, Ze rozvinutelnym osnovidm v L koresponduji rozvinutelné osnovy v L')
a jestlize se bodové formy obou kongruenci rovnaji. Pfitom se studuji i indukované transformace
fokdlnich ploch a souasné transformace dualizaci obou kongruenci.

V dalSich §§ 3—7 jsou pifevzaty vysledky autorovych praci s mensimi dopliikky podle V. Ko-
houta, F. Markuse a A. Terraciniho. Pfedev§im je definovdna projektivni deformace kongruence L
prostoru P, uZitim 2(n — 1)-dimensiondlni Grassmannovy variety prostoru g(P,) dimense
—%n(n + 1) — 1 (pro n = 3 se jednd o pfislu§ny Kleintiv prostor dimense 5). Podminka pro de-
formaci ¥addu r se tak pfevddi na podminku styku ¥ddu r obrazi v Grassmannové prostoru.
Pfipad r = 1 je trividlni, nastdvd jakmile korespondence C: L — L’ je rozvinutelnd. Naproti
tomu ptipad r = 2 je zna¢né obtiZny, jsou viak nalezeny nutné i postatujici podminky. Projek-
tivni linedrni element a jiné daleZité invarianty jsou nalezeny zvl4$t pro kongruence prostort
dimense sudé a liché; soucasné je rozfeSena otdzka existence a obecnosti téchto kongruenci pfi
daném linedrnim elementu. § 6 a § 7 tvofi vyjimku v tom smyslu, Ze se v nich misto Cartanovy
metody uZivé klasické metody parcidlnich rovnic zpisobem zndmym z Tzitzéicovych Siti. Do-
chdzi se tak k plochdm R prostoru P,,, . jakoZto jedinym plocham s konjugovanou siti, které
ptipoustéji projektivni deformaci ¥ddu m + 1. Soucasné je rozfeSena ot4dzka deformaci ploch
s konjugovanou siti, jejiz Laplaceovy transformace degeneruji.

§ 8 podava vysledky brnénského profesora Karla Svobody o rozvrstvitelnych cyklech kon-
gruenci v P, .4, jejichZ definice byla v odst. 36 formulovdna Al. Svecem. Je vysloven jejich
existenni teorém: Existuji a zaviseji na 4m + 2 funkcich jednoho argumentu. VsSechny kon-
gruence cyklu i plochy rozvrstvujici jsou R. Laplaceova transformace rozvrstvitelného cyklu je
opét rozvrstvitelny cyklus. Zakontenim kapitoly I je § 9 — doplné&k o projektivnich deformacich
parabolické kongruence L prostoru P,. Je urZena podminka pro to, aby L naleZela podprostoru
P, = P,; neni-li tomu tak, pak korespondence C:L — L’ je projektivni deformaci 2. fidu
pravé tehdy, jestlize indukovana korespondence fokdlnich ploch ¢ — ¢’ obou parabohckych
kongruenci je asymptotickd. Nalezi-li L prostoru P, a L’ prostoru P’, pak existuji projektivni
deformace C: L — L’ a z4viseji na 3 funkcich jednoho argumentu. Tyto vysledky o parabolickych
kongruencich pochdazeji od Bohumila Cenkla.

Jak je z uvedeného ziejmé, kapitola I skuteén€¢ poddva tplnou teorii pfimkovych kongruenci
v P,; vysledky S. P. Finikova se jevi jako jeji specidlni pfipady. Je tak dovrien dloho trvajici
vyvoj, polinajici — odhlédneme-li od starSich nebo jinak zaméfenych praci G. Sanniy,
R. Weitzenbocka, E. Bompianiho, G. Fubiniho a jinych matematiki — pracemi P. Mentrého z let
dvacétych. Eduard Cech vysoce ocetioval Svecova zobecnéni svych vysledkii v Py na teorii
kongruenciv P,

Pfistupme ke kapitole II. V jejim ndzvu ,,Pfimkové kongruence s projektivni konexi* uvedeny
novy pojem autor definoval v § 10, odst. 45 a v § 11_ rozvinul jeho rozsdhlé studium inspirované
vysledky Eduarda Cecha v teorii kongruenci ptimek v P5. Bylo ovSem nutno vytvotit nejdfive
minim4lni zdklady teorie ploch s projektivni konexi, tj. v autorové symbolice variet 5'(2,' 3, nebof
v obecném ptipadé i na p¥imce kongruence s konexi existuje dvojice ohnisek, kterd vytvofuji dvé
fokdalni plochy (s konexf) kongruence, tj. pravé dvé Kbnigovy variety typu .9%,3.

Teorie t&chto variet je rozvedena do vét¥ich podrobnosti v § 15, zatim co v § 10 je vyloZena jen

232



v mife postadujici pro uvedeny ucel. Celkem teorie ploch 5‘%’3 s konexi ve Svecove knize vychazi
z jeho vlastnich praci a z vysledki Bohumila Cenkla; bylo téz pfihlédnuto k nékterym vysledkiim
brnénského kolektivu. AZ na existenni otazky byla nalezena feSeni viech hlavnich problémii.
Pfedpoklad nulové torse podstatné€ studium zjednodusuje.

§§ 10— 14 obsahuji pfedevsim struény tvod do teorie obecnych Kénigovych prostoru Py
a jejich vnofeni do jiného prostoru Konigova; bere se pfitom v uvahu i dualizovand varieta.
Jsou nalezeny vyrazy pro ohniska pfimky kongruence s konexi, vztazené na soustavy rozvinutel-
nych pfimkovych osnov, jsou vyjddfeny asymptotické transformace ploch fokdlnich, jejich
K — linearisuyjici transformace a podminky pro to, aby C byla projektivni deformaci nebo polo-
deformaci 1. nebo 2. fadu. Poté jsou soustavné studovdny kongruence primek s projektivni
konexi pomoci soustavy specializovanych zékladnich rovnic pro VA;; jsou urleny pfipustné
zmény, zachovavajici specializovany tvar soustavy. Koneénym vysledkem tohoto studia je urleni
soustavy zdkladnich invariantii a souboru invariantnich diferencidlnich forem kongruence s ko-
nexi a jeji dualizace; obdobné vysledky pro kongruence v P3 jsou podrobné uvedeny déle v kapi-
tole III.

Vyznamné obohaceni teorie deformace kongruenci s konexi vznikd rozsifenim studia na indu-
kované deformace fokdlnich ploch; dochazi se tak k deformacim slabg smgulérmm singuldrnim
a silné singuldrnim 1. nebo 2. druhu.

V § 13 ,,Kongruence v piimkovém prostoru s projektivni konexi* jsou studovdny soustavy L
pfimek, z4vislé na 2 parametrech, jejichZ pfimky jsou vybrany ze soustavy aot pfimek, tvoficich
centra lokélnich prostorit Konigovy variety ?'}’3. Pro tyto kongruence L jsou uréeny skaldrni
invarianty I, I, I,; je pro n€ vysloven teorém existencni a urfena obecnost (6 funkci jednoho
argumentu) za jistych velmi obecnych pfedpokladi. V poslednim odstavci studovana slaba pro-
jektivni deformace téchto kongruenci ma hlubsi vyznam — pozdé&ji je o ni dokdzano, Ze je zobec-
nénim projektivni deformace kongruenci projektivniho prostoru P;. :

§ 14 kapitoly II. obsahuje teorii kongruenci pfimek v eukleidovském prostoru E, o n dimensich.
Je to zobecnéni vysledkl v Ej, uvedenych v prvnich kapitoldch knihy S. P. Finikova, Teorija
kongruencij z r. 1956; Al. Svec zde divtipné aplikoval pojem kongruence s eukleidovskou konexi
tak, Ze analyticky aparat S. P. Finikova zistdva formdlné v platnosti, pouze jeho interpretace je
zménéna. Kéngruenci L prostoru E, je associovdna kongruence (L) s eukleidovskou konexi tak,
ze kazda pﬁsinka p € L soutasné je centrem lokdlniho prostoru E;(u, v), ktery je geometricky
totozny s eukleidovskym prostorem, teénym k L v p¥fimce p(u, v). Pfitom soumezny lokélni
prostor E3(u + du, v + dv) je dén obvyklym systémem Pfaffovych rovnic (aviak bez podminek
integrability), ktery vychdzi aplikaci klasické metody Levi-Civitd ortogondlni projekci do E3(u,v).
Ze zakladnich rovnic kongruence (L) pak vyplyvaji viechny dal¥i dusledky: (L) ma obecn& dvé&
fokalni plochy (F;) a (F,), které jsou Konigovymi varietami s eukleidovskou konexi a s nulovou
torsi. PFimky kongruence je uvadg€ji do bodové korespondence (Fy) — (F,), jejimiZ specidlnimi
vlastnostmi lze definovat specidlni kongruence, zobeciiujici kongruence W, I', B, kongruence
pseudosférické a j. Teorie associované kongruence (L) s eukleidovskou konexi je totoZna s teorii
puvodni kongruence L v E,. V sedmi odstavcich § 14 jsou tyto pozoruhodné autorovy studie
problematiky kongruenci pfimek v E, pfedloZeny v znain€ obecnéj§im tvaru, neZ zde uvddim pro
stru¢nost a snadné&j¥i pochopeni. Studium origindlu poskytuje daleko bohat3i pohled a podstatné
vét8§i moZnosti formulace dalSich problému.

Celkove kapitola II. poskytuje souvisly obraz vysledki dosaZenych vyhradné &eskoslovensky-
mi matematiky v teorii variet s konexi s diirazem na kongruence piimek. Na rozdil od kapitoly I.
se zde nejedn4 o zobeciiovani vysledkt Eduarda Cecha, i kdy? mezi teorii kongruenci pfimek
v P, a teorif kongruenci s konexi existuji jisté analogie. Kapitola II. je pfedeviim vysledkem inicia-
tivnich myS$lenek a prdce autorovy, obsahujic definice a teorémy teorie variet s konexi povahy
zcela zékladni. Pro tuto teorii Alois Svec je jednim z nejvyznamnéj§ich zakladateld.

Zbyva poddt zpravu o kapitole III., nazvané ,,Pfimkové kongruence v trojrozmérném projek-
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tivnim prostoru‘‘. Obsahuje pomérng nejzndmg&;jii latku s vysledky Eduarda Cecha hlavné z obdobi

1952—1960. V knize se k této litce vSak nepfistupuje dosud obvyklym zpiisobem, tj. bezpro-
stfedné, nybrZ jako k specidlnimu ptipadu kongruenci piimek v P, (jejichZ teorie byla poddna
v kap. 1.) pro n %= 3. Touto cestou — za danych podminek nejkrat§i — se snadno dochdzi k di-
ferencidlnim formdm Eduarda Cecha, oznafenym ¢, ¢*, F;, F,, G,, G, (nazyvanym forma
bodov4, rovinové, fokdlni 1. druhu a 2. druhu, asymptotickd 1. a 2. druhu), k linedrnimu pro-
jektivnimu elementu & kongruence a k jejimu Wilschovu invariantu I = ¢/¢*. Jsou-li L, L’ dvé
kongruence projektivniho prostoru P; v rozvinutelné korespondenci C:L — L’, pti ¢emz
du dv = 0 je spole¢nd rovnice jejich rozvinutelnych osnov, pak rovnice ¢ = ¢, p* = ¢*', F; =
= F{, Gy = G}, F, = Fj, G, = G} plati pravé tehdy, je-li C projektivni deformace 2. Fadu.
Specialisace pojml projektivni deformace singuldrni (slabég, silné singuldrni) z P, na P, vede
k nékterym jednoduchym vysledkim, napf.: Je-li rozvinutelnd korespondence C:L — L’
kongruenci pfimek v P; singularni deformaci, pak L, L’ jsou kongruence W.

Dalsi otdzky (existence, obecnost) o kongruencich v P jsou déle Fe¥eny a uvedeny v souvislost
s jinymi novymi pojmy (kanonicky rozklad kongruence, plné asymptotickd korespondence, po-
losinguldrnf deformace). Ndsleduje studium projektivni deformace kongruenci W podle Eduarda
Cecha a studium soustavy jejich oskulagnich linedrnich komplexi podle Vladimira Hordka (Br-
no). Sekundarni obraz této soustavy komplexit v Kleinové P je plocha (£2) s konjugovanou siti,
coZ V. Hordkovi umozZnilo odkryt mnohé velmi zajimavé souvislosti napf. mezi kfivkou plo-
chy (£2) a kanonickym rozkladem kongruence. Jsou-li L,L’ v projektivni deformaci C: L — L’
a jsou-li (R2), (") Kleinovy obrazy jejich soustav oskula¢nich linearnich komplexi, bud KX os-
kulaZni kolineace deformace C v ptimce p, tak¥e Kp = Cp. Pak dvojice konjugovanych teten
plochy (2) v Kleinové obrazu pfimky p € L se kolineaci v Ps, indukovanou kolineaci K v P5,
transformuje v dvojici konjugovanych teden plochy (£2°).

V §§ 20, 21 se jednid o deformaci parabolickych kongruenci (bez ¥idici k¥ivky resp. s fidici
ktivkou) podle praci Eduarda Cecha, doplnénych autorem. V § 22, ktery uzavira III. kapitolu, je
Felen problém urdit viechny korespondence C : L — L’ mezi dvéma kongruencemi té vlastnosti,
Ze existuje bodové roziifeni C? korespondence C, které je plné asymptotické. Na uZitém postupu
Ize pokladdat za zvla¥tnost, Ze konstrukce hledanych asymptotickych korespondenci se dé&je
pomoci diferenciiln€-geometrického studia korespondenci mezi dvéma projektivnimi prostory P,
a P} s dimensi 3. UZitim K — linearisujici transformace Eduarda Cecha se v poslednim odstavci
dokazuje hlavni teorém: Korespondence s totdlné linearisujicimi pfimkami jsou identické s plné
asymptotickymi korespondencemi dvou kongruenci.

Celkové kapitola III. reprodukuje latku z praci Eduarda Cecha o kongruencich v P53, o kon-
gruencich parabolickych a vybrané uvahy z jeho praci o korespondencich mezi dvéma projektiv-
nimi prostory. Pozoruhodny je i pfispévek Vladimira Horaka, z jehoZ studii, vypracovanych
s nesmirnou petlivosti (jak konstatoval Vincensini), mohly byt pfevzaty jen nejranéj§i vysledky,
i kdy# zatim dal3f byly publikovany a jiné jsou v tisku.

Pokud jde o z4vére¥né zhodnoceni knihy Aloise Svece je nutno predevsim konstatovat, e jeji
vydéni v anglickém jazyce velice pfispiva k udrZeni dobrého jména &eskoslovenské matematiky
JjakoZto pokrokové védy vysoké trovné. Jasné prokazuje podstatny podil ¢eskoslovenské védecké
préice na vybudoviént projektivni teorie pfimkovych variet a variet prostorti s konexi.

Knihu Aloise Svece jisté viele uvitd a oceni ka?dy matematik a doporuéi ji jako vzdcny odkaz
préace jedné generace k dal§imu rozvijeni.

' ) Jifi Klapka, Brno

Alois Urban: DESKRIPTIVNf GEOMETRIE 1., SNTL Praha 1965 SVTL (fada teoretické
literatury), stran 368, obrazka 476, vydani 1., cena vdzaného vytisku 29,— K&s.

Kniha je schvélena MSK jako I. dil celostdtni vysoko¥kolské udebnice deskriptivni geometrie.
Je urlena studentim fakult strojniho inZenyrstvi a fakult elektrotechnickych vysokych kol
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-technickych. Obsahuje zobrazovaci metody a pfed jejich vlastnim vykladem uvadi autor v pfehle-
-du pottebné zdkladni véty a konstrukce z planimetrie a prostorové geometrie, jakoZto dopliiky
ke stfedoskolské l4tce.

Kniha je tematicky rozdélena na 14 kapitol, z nichZz kazd4 obsahuje celou fadu odstavct.
Vlastni vyklad je doprovazen velmi vhodné ilustrujicimi fe§enymi ilohami, pfi¢emZ student miZe
-sledovat autorovo fefeni na pfisluném obrdzku. Totéz lze Fici o feSenych pfikladech p¥ipojenych
vidy na konci kazdé kapitoly (s vyjimkou kapitoly uvodni). Kazda kapitola s vyjimkou prvni
a posledni je dale ukondena mnoha cviCenimi, urenymi studentovi k samostatnému vyfeseni.
K nékterym je ddn stru¢ny pokyn.

Nyni k vlastnimu obsahu knihy. V 1. uvodni kapitole podava autor velmi vystizné vyznam de-
-skriptivni geometrie a pak metody a obsah deskriptivni geometrie. Seznameni se s tim, je pro stu-
-denta za¢ate¢nika velmi uZiteZné. Je nejvyse prospésiné, kdyZ je studentovi v budoucnu jiné profese
predem solidn€ zndmo, pro¢ studuje tu nebo onu disciplinu, kter4 sama o sobé& nebude pfimo
naplini jeho vlastniho povoldni po vystudovani. Obsah prvnich dvou odstavci této uvodni kapi-
toly by mél v8ak byt zndm i v¥em t&m, ktefi na vysokych Skoldch technickych rozhoduji o u¢ebnich
planech a bohuZel ¢asto z neznalosti véci omezuji vyuku deskriptivni geometrie na jakési Zivofeni
pochopiteln& na $kodu celkového vzdélani budouciho inZenyra. V poslednim odstavci je uveden
struény historicky pfehled (s uvedenim vyzna¢nych knih o deskriptivni geometrii) v rozsahu,
ktery nutné patii k v§eobecnému vzdélani vysokoskolského studenta.

Ve 2. kapitole o planimetrii (jsou to dopliiky ke stfedo§kolské latce) se zabyvd autor mnoZinou
‘vech bodi dané vlastnosti (tzv. dfivéj§im ,,geometrickym mistem boda‘‘), mocnosti bodu ke
kruznici a na zdkladé toho ulohami o konstrukcich kruZnice pfi danych podmink4ch a nakonec
zakladnimf{ geometrickymi pfibuznostmi v roving&. Kapitola je ukonena fefenymi ptiklady a pak
15 cviCenimi pro studujiciho. . '

Kapitola 3. je vénovdna kuzelose¢kdm. Pojednava se tu o zdkladnich metrickych (tzv. ohnisko-
vych) vlastnostech elipsy, hyperboly a paraboly. Kapitola je uzaviena fe$enymi ptiklady a 21 cvi-
¢enimi pro studujiciho s pfedchazejicim vysvétlenim riznych oznaceni.

V kapitole 4 uvadi autor zdkladni pojmy a iilohy prostorové geometrie. Zavadi pfislu§né axiomy
se struénym vysvétlenim jejich vyznamu, dale zakladni véty stereometrie, zdkladni véty o rovno-
béznosti pfimek a rovin a v disledku toho velmi stru¢né (pro potfeby techniku), ale za to pro-
myslené a velmi vystiZzné vyznam tzv. nevlastnich utvard v geometrii. V dal¥im textu se projedna-
vaji metrické vztahy (zabyvajici se pojmem tuhlu, kolmosti a vzddlenosti), zavadi se pravouhld
soufadnicova soustava, uvadéji se zdkladni geometrické pfibuznosti v prostoru a vysvétluje se
pojem a zdkladni vlastnosti tzv. elementarnich ploch a téles. Kapitola je opét uzaviena feSenymi
ptiklady a tficeti cvi¢enimi pro studujiciho.

V 5. kapitole o zdkladnich vlastnostech promitdni pojedndva autor stru¢né, ale vystiZzné€ o pojmu
zobrazeni viibec a jeho vyznamu, déle o nejjednodu$$im a pro technickou praxi zatim nejduileZi-
téj$im zpitisobu zobrazeni, promiténi. Dalsi ¢ast kapitoly je podle pfislu§nych odstavci vénovdna
zdkladnim pojmim a vlastnostem promitdni stfedového, rovnob&iného a pravowhlého. Pfi této
pfileZitosti jsou vyloZeny a na doprovézejicich fefenych ulohdch ndzorné€ probrany — tak jako
i v jinych ostatnich kapitolach — zdkladni vlastnosti a vyznam stfedové kolineace a osové afinity
mezi dvéma riznymi rovinami, stfedové kolineace a osové afinity v rovinég, pfibuznosti, které
ziskdme promitnutim pfedchozich dvou pfibuznosti mezi dvéma rovinami do dal¥i roviny a ko-
neéné v hlavnich obrysech vyznam a podstatné vlastnosti stfedové kolineace a afinity v prostoru.
Kapitola je ukon&ena felenymi priklady, podstatné duleZitosti pro aplikace na rovinné Fezy.
(hranoly, vélci, jehlany a kuZely) a pro konstrukce kuZelosetek na zdkladé€ jejich kolinedrniho
a afinniho vztahu ke kruZnici a 14 cvienimi, uréenymi studujicimu.

Potinaje 6. kapitolou dél, probird autor postupné jednotlivé druhy elementdrniho promitdni.
Sama 6. kapitola je v&novéna kdtovanému promitdni. Po uvedeni zdkladnich pojml probird se
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zobrazeni bodu pfimky a roviny, sklapéni roviny, otidfeni roviny, fesi se tlohy polohy a tlohy
metrické. Zavér tvofi feené priklady a 20 cviteni uréenych studentim k vyfeseni.

V 7 kapitole se probira pravouhlé promitdni na dvé k sobé kolmé primétny, tzv.- Mongeovo pro-
mitdni. Po uvedeni zdkladnich pojmi, nasleduje princip zobrazeni bodu, pfimky a roviny, feeni
zékladnich uloh polohy a dloh metrickych, dale pak ulohy fefené otadlenim, princip transformace
priméten s aplikacemi, zobrazeni mnohosténii, konstrukce jejich rovinnych fezi a jejich siti,.
prisecik pfimky s mnohostény a kone¢né priniky mnohosténti. Kapitola konc¢i vybranymi fese-
nymi pfiklady a 38 svi¢enimi pro studenty.

V 8. kapitole autor probird rovnobéiny primét kruznice tj. vlastnosti elipsy jako afinniho ttvaru
ke kruZnici. Po vysvétlujicim uvod€ ndsleduje vyklad o afinité mezi kruZnici a elipsou a o rovinném
fezu na rota¢nim valci, dale pak feeni uloh o elipse za poufZiti afinity, zobrazeni valce, kuZele
a koule v Mongeové promitdni s konstrukcemi rovinnych fezi na valcich a kouli. Zavér vykladu
této kapitoly je vénovdn ivahdm o rovnobéZném primétu paraboly a hyperboly a dalsim kon-
strukcim t&chto kuZelosetek z toho plynoucich. Refenymi ptiklady a 28 cvi¢enimi je tato kapitola
uzaviena.

Dalsi zobrazovaci zplsob, promitdni kosouhlé, tvofi obsah 9. kapitoly. Po \ivodu, obsahujicim
vysvétleni zdkladnich pojmi nésleduje odstavec o technickém kosouhlém promitani, pak odsta-
vec 0 kosotthlém promitdni pfi némZ se pouZivd pfifazeného promitdni Mongeova, dale pak
zplsoby zobrazeni bodu pfimky a roviny a zdkladni ulohy polohy, je% se probiraji v kazdém
zobrazovacim zpusobu. Posledni odstavec vlastniho vykladu obsahuje zobrazeni ploch a téles.
V fefenych pfikladech v zavéru kapitoly probird autor hlavné konstrukce prinika téles a rovinné
fezy plochami. Na konec je pfipojeno 21 cviCeni pro ¢tenafe.

V 10. kapitole je studovana pravouhld axonometrie a na zavér jsou uvedeny ziklady kosouihlé
axonometrie. Po tivodnich slovech nésleduje zavedeni a vysvétleni zdkladnich pojmi a odvozeni
hlavnich vlastnosti tohoto zobrazovaciho zptsobu. V daldich odstavcich autor postupné probira
zobrazoviani téles (uZitim soufadnic a tzv. zdfezovou metodou), poméry zkraceni, zobrazeni bodu,
pfimky a roviny, metrické ulohy napfed ve specidlnich rovindch, pak v rovinach obecné poloZe-
nych, rovinné fezy na plochéch a télesech a jak jiZ bylo feCeno, v poslednim odstavci jsou stru¢né
vyloZeny zéklady klinogondlni axonometrie. Na zavér jsou uvedeny feSené priklady a 26 cviceni
uréenych studentiim.

11. kapitola je vénovéna vykladu stFedového promitdni. Je tu vyloZen princip tohoto promitani,
zpusob jak se zobrazuje bod, pfimka, rovina, konstrukce skute¢né velikosti uselky, zakladni
tlohy ‘polohy i metrické, nisleduje zobrazeni rovinnych tutvar@, vyklad stfedového promitani
s pomocnou priimétnou a technického stfedového promitani a kapitolu uzaviraji feSené pfiklady a
14 ptikladi za cviCeni.

Ve 12. kapitole vysvétluje autor zdklady posledniho zpisobu zobrazovaciho, uvedeného v uceb-
nici, linedrni perspektivy. Po odstavci, obsahujicim zavedeni zdkladnich pojmi, nésleduje odsta-
vec o konstrukcich perspektiv, odstavec o priseéné metodé a konelné odstavec s feSenymi pfi--
klady a na zavér 10 cvileni pro studenty.

Kapitola 13. obsahuje vyklad o stFedovém primétu kruznice tj. o kuzelosetkach jako kolinedr--
nim utvaru ke kruZnici. V prvnim odstavci této kapitoly jsou vyloZeny rovinné fezy rota¢ni kuze-
lovou plochou a v zdv€ru odstavce nerotacni kvadratickou kuZelovou plochou. V dal§im odstavci
jsou predvedeny konstrukce kuZelosetek uzZitim stfedové kolineace. V nésledujicim odstavci se
probiraji konstrukce rovinnych fezii kruhovou kuZelovou plochou v rovnobéiném promiténi.
Kapitola je op&t uzaviena fefenymi pfiklady a 25 cvi¢enimi.

Posledni, 14. kapitola knihy je vénovéana stru¢nému piehledu zobrazovacich metod. Obsahuje
nédrt obecné teorie linedrnich zobrazeni, zdklad teorie dvojobrazovych zobrazeni, pfehled uZiva-
vanych dvojobrazovych zobrazenf a princip dvojstopniho zobrazeni. Zavér kapitoly je tvofen
ukézkou FeSenych pfikladd.

Lze Fici, %e v celkovém rozvrZeni projedndvané latky v knize je naplii jednotlivych kapitol co
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do vzajemného sledu i co do celkové koncepce a celkového cilu posldni volena s nejvyssi pro-
mySlenosti. V ulebnici probira autor deskriptivni geometrii od plného zacdtku. Je tu proto
sebrano pomérné hodné materidlu oviem nezbytné nutného, jedna-li se o vysokoskolskou uéeb-
nici. Vyklad v celé knize je veden stru¢né, ale velmi vystizné a hlavné pfehledné. Projedndvana
latka je sympaticky rozdélena do mnoha kratfich celkit a plynuly text je velmi vhodné ¢lenén
spoustou velmi ndzornych a vystiZnych obrazkid, doprovazejicich a usnadiujicich pfislu$ny
vyklad na spravné volenych mistech. Tim je docileno, Ze obsah vyklddané latky se velmi p&kné
a pohodIné studuje, coZ je zejména pro zacitelnika, nebo skoro zaciteCnika a to hlavné pravé
v oboru deskriptivni geometrie velmi dilezité a uzite¢né. Celé zpracovani a provedeni svéd¢&i o pie-
veliké autorové peclivosti a hlavné promyslenosti, s jakou se vypofadava s etnymi vyukovymi
problémy, spocivajicimi v obtiZnostech solidniho a soucasné pfistupného vykladu ndroénéjsich
partii, jichZ je v deskriptivni geometrii celd fada. O autorove pedagogickych kvalitdch mimo jiné -
svéd¢i hlavné to, Ze mnoho latky v ucebnici je probirdno i s odvozenimi v feSenych ulohéch.
Tuto koncepci jisté uvitaji nejen vsichni ti, ktefi budou podle této ucebnice ucit ale hlavné studenti,
kterym tento zptsob vykladu bude jisté velmi pfijemny. Zavérem lze Fici, Ze se nasim studentiim,
zejména na technikdch, dostalo velmi pé€kné a solidni ucebnice. Jisté se setkda s uspéchem,
odpovidajicimu dlouholetému namahéni a pfemysleni jejiho autora.

: Borivoj Kepr, Praha

Eduard Winter: DIE HISTORISCHE BEDEUTUNG DER FRUHBEGRIFFE B. BOL-
ZANO’S MIT EINEM ANHANG BOLZANO’S BEGRIFFE 1821 (Historicky vyznam ranych
pojma B. Bolzana s dodatkem Bolzanovy pojmy z roku 1821). Sitz. ber. d. deutschen Akad. d.
Wiss. zu Berlin, Klasse f. Philos., Geschichte, Staats-, Rechts-, u. Wirtschaftwiss., Jahrg 1964,
Nr. 1. Akad. Verlag, Berlin 1964.

Obsah: I. Historicky vyznam ranych pojmi B. Bolzana. II. Dodatek. III. Bolzanovy pojmy
zr. 1821. IV. Pozndmky.

Cst I. (str. 3—21). Roku 1937 uginil E. Winter nahodou dileZity knizni nilez. Byl mu nabidnut
prazskym antikvaridtem rukopis ve vazbé odpovidajici dobg&. Obsahoval Bolzanovy pojmy sepsané
v tvaru knihy. Tato sbirka Bolzanovych pojmu je psdna stejnomérnym pismem cviCeného pisafe,
které ma vzhled tisku, a jak je vyslovné podoteno, byla ukonéena r. 1821. Na 385 strankdach s rej-
stiikem jsou uvedeny v abecednim pofadku Bolzanovy pojmy, pokud byly sb&rateliim a opisovaci
znamy. Na zakladé korespondence mezi Bolzanem a profesorem moralky na litoméfickém knéz-
ském semina¥i F. WERNEREM (pokud se zachovala), je E. Winter veden k tomu, Ze redaktorem této
sbirky je sam F. Werner.

Ptedlohy pro Bolzanovy pojmy z r. 1821 dluZzno povaZovat za zékladni prameny. Mnoho
z téchto predloh, které znal Werner, se ztratilo. Strach pfed prondsledovanim, jemuZ se vystavoval
ten, u néhoZ by byly Bolzanovy spisy nalezeny, mél za néasledek, Ze byly ni¢eny. Rukopisy Bolza-
nem revidované, které byly podkladem pro Bolzanovy pojmy z r. 1821, byly pfedbfeznovou policii
konfiskovany. Tim nabyvd Wintertv spis zvlastni vyznam jako pramen, takZe pro badani o Bol-
zanovi je velmi dilezity. Rané pojmy Bolzanovy poskytuji rychlé a bezpe¢né uvedeni do myslenko-
vého svéta Bolzanova.

Bolzana dluzno povaZovat za mistra ve tvofeni pojmi. On sdm si toho byl védom, jak vyplyva
z jeho dopisu, ktery zaslal svému pfiteli a Zdku FesLovi. Winteruv spis je duleZitou pfedbéZnou
praci pro vypracovani tiplného slovniku Bolzanovych pojmi, ke kterému je dluZzno v budoucnosti
ptikrocit.

V ¢édsti II. (str. 22—25) jsou uvedeny Bolzanovy spisy, z nichZ bylo &erpano. Jsou tu zdroven
zkratky jejich tituldi, jimiZ bylo na né€ odkazovano v dali &asti III.

Tato II1. &dst (str. 26— 101) obsahuje pak cely pfetisk Bolzanovych pojmu z rukopisu objeve-
né¢ho Winterem.

Objasnim na pfikladu jak Winter ve svém spise postupuje. V &asti II (str. 23) je uvedeno:
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Elementdrni geometrie — Betrachtungen iber einige Gegenstinde der Elementargeometrie,
‘Prag 1804. Pfetisk je obsaZen ve spise: J. Vojtéch, Geometrické price (Spisy B. Bolzana vyd.
Kral. & spol. nauk, sv. 5), Praha 1948, str. 5— 50 (je tam vyznalena paginace pivodniho vydani)..
Poznémky vyd. str. 186—197.

V &dsti 11 (str. 22): :

Piispévky — Beytrdge zu einer begriindeteren Darstellung der Mathematik. Erste Lieferung,
Prag 1810. Nové vydani: Philosophie der Mathematik oder Beitrdge ... ve sbirce: Ferd. Scho-
ninghs Samml. philos. Lesestoffe, Bd. 9, Paderborn 1926.

V ¢&asti III (str. 47):

Veli¢ina je véc, pokud o ni uvaZujeme jako o po¢tu (mnohosti) véci, které jsou rovny jednotce. —
— Uhel neni veli¢ina, nebot si miizeme myslit dv& tseky se spoleénym koncem (tedy thel), aniz
bychom musili mysliti na plochu nebo na jiné dse€ky mezi nimi vedené (¢4ste¢né uhly) nebo na
pohyb, pomoci kterého jedna z téchto usefek piejde do polohy druhé tuselky. PovaZujeme-li
1hly za velitiny, viimame si vlastn€ plochy leZici mezi rameny thlu.

K tomu podotykam, e na str. 5 Elem. geom. Bolzano opét zduraziiuje, e nebude nikdy uhly
povaZovat za velitiny. Zavrhuji, pravi, viechny dikazy u Euklida, kde se o uhlech takto uvazuje.
Nicméné nepovede to ke zm&ndm v celé algebraické Casti geometrie, ponévadz zde, jak zndmo,
méme pfed sebou kruhové oblouky, nikoliv viak uhly.

Tamtéz (Cast 111, str. 47) je poddna vystiZnéj$i definice:

Veli¢ina je celek, pokud se sklada z vice rovnych dili, nebo obecné&ji — néco, co Ize urdit &isly.

Cdst IV. obsahuje Poznamky k matematickym a hlavné logickym pojmim Bolzanovym, které
napsal zndmy $védsky badatel o Bolzanovi Jan BERrG, autor jednoho ze zdkladnich spist o Bolza-
novi: Bolzano’s Logic, Stockholm— Goteborg— Upsala, 1962. (Srv. moji recenzi této knihy-
v Cas. p&t. mat. 89 (1964), str. 364— 5). Bergovy poznamky splituji pro matematické a logické
pojmy program, ktery Winter formuloval na konci &asti I (str. 21).

' Karel Rychlik, Praha

Karel Havlicek: DIFERENCIALN{ POCET PRO ZACATECNIKY. Polytechnick4 kniZnice
sv. 19. Praha 1965, str. 196, obr. 58, K¢&s 10,—.

Druhé nezmé&néné vydani populdrni pfiruCky, jejiz recense byla oti§téna v nafem C&asopise
rot. 88 (1963) str. 376.
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