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" Pozndmka k téiné Fetézovce. { ;
" Dr. Miloslav Hampl. :

Dény dva body A, B ve vertikdlni rovin& symetricky poloiené
viidi vertikdlni ose Y. Jich soufadnice X-ové budte —b, resp. +b.
Polohu osy X neznidme. Ohebné vldkno ony body spojujici nabude
tvaru t&¥né Ffet&zovky o rovnici:

y———aCos—;ﬁ-{—k, (1)

pfi EemZ integratni konstanta & urluje polohu osy X. Ze viech Fetézo-
vek o riznych délkdch mezi body A, B proloZenych body A, B hledejme
tu, pro kterou md bod M, v n&mZ ona fetézovka protind piimku
x = x,, nejmensi nap&ti. Nap&ti v bod& x = x, — je-lig m&mé obti-
Zeni — 1e ddno vztahem:

=ql)a*+s*=gqa Cos )

Mdame tedy urtiti takové a=a,, pron&x S nabyva minima pro x = Xx,.
Tim bude soutasn& pomoci (1) stanovena poloha osy X a pii-
sludné y, bodu M.

Piijde o feSeni transcendentni rovnice

as _ % Xign %) =
E—G—q(Cos 2 aSm a)__O, 3)
pii Cem% budeme poklddati x, za konstantni.

Existuje viibec minimum S?

VSimn&me si tvaru kfivky S=f(a).

x
, Cos=2
. X, . a NP
limS=gq limaCos= =g¢q lim —— =¢x, lim Sin=}! = oo.
a=+e a=+4e a a=+e | a=+z¢ a
a

Funkce f(a) bude miti v bodé a =0 patrn& asymptotu-osu S.
Pro a= oo, je §= oo, nebot llm Cos (x,/a) = 1.

Hledejme asymptotu v tomto druhém bé&Zném bodé:
Rovnice te¥ny obecn& v bod& (a,, S,) jest:
§—8,=8'(@—a)
Pro @ = oo bude smé&rnice '
lim 8§’ = ¢lim (Cosx—‘——ﬁSin&) =gq.
a=00 a a

a=oo a
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Usek na ose S bude
hm (S—aS)=gq hm Xy Sm -1 =0.

Tato asymptota pﬁ]de tedy poéétkem a bude s osou g svirati tihel,
jehoZ tangenta =gq.

Mezi té€mito hraniEnymi maximy musi leZeti néjaké mini-
mum funkce f(a). 4

: Z rovnice (3) Cos’fi‘—-&Si'nﬁ=0 S ' (4)
a a '

pomoci metody Newtonovy, pfi em¥ za prvm pfibliznou hodnotu
beru a = x,, obdrZim

@, == 083355 x, = ax, . - (®

Ze to je jist® minimum plyne také z toho, Ze d?S/da*>0 pro
viechny hodnoty a.

Prisludné minimalni nap&i v bodé M pak jest:

“ X
Su=qa, Cos Ei- (6)
S pouZitim rovnice (3) obdr¥ime:
X1 Xy
a (1 — X1 "o X .
e“(l a1)+e (1+a) 0, M
- /x1+‘71 _J%_ 5‘1“"01 '
ea xl - al ’ ¢ - xl + al ) (8)
- TakZe lze psdti ) -
_q x,+a /x —a )
S — a 1 1 1 1
" 2 l(l/xl_a1+] X +a/, ©

co? po tipravé (t. j. uvedeni zavorky pod spolenou odmocninu)
pfejde ve tvar:

a,x .
Su=q e~ AT (10)
kde a g, ‘ ‘
= = 190884 a1
I ‘e ddna: dy _ Sin X .
Smérnice Fetézovky je dina: i in (12)
V bod& x = x,, v pHpad, %e a= a,, bude
(‘g ) Smﬁ ' (13)

To Ize psdti pomoci (4) - L
B ' SinL = aCos |- - (14
[+ a
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Ale vzhledem k (6) a (10)

1 x
Cos - = —.8 L —= (15
, @ qal "= V - (11 Vl — a? (1)
tedy ~ dy) s SN
(ax )™ T = (16)

Tedy ze viech fetézovek jdoucich body A, B bude miti v prii-
setiku pfimky x = x, s hledanou Fetézovkou ona nejmen3i napéti,
kterd bude v tomto bod® M svirati s horizont4lou thel

arctg A == 56028

Tetna k oné fetézovce v bodé M pljde pocdtkem, jeito pro
usek na ose Y dostdvime vyraz

' 1 1
h—x ) =a Cos; — X, Sm?

ktery vzhledem ke (14) jest nulovy.

Remarque conicernant la chainette.
(Extrait de l'article précédent.)

Soient donnés deux points A, B dans le plan vertical, symé-
triques par rapport a 'axe vertical Y, dont les abscisses sont, re-
spectivement, — b, + b. Un fil suspendu en ces deux points a la
forme d'une chainette dont I'équation est

y=a Cos % + &, '

ou la constante d’intégration k& détermine la position de 'axe des x.
Parmi toutes les chainettes, joignant les points A, B, cherchons celle
pour laquelle la tension S au point d’intersection M avec la droite
X = x1 atteint son minimum. Si I'on désigne par ¢ le poids constant
par unité de longueur, la tension S ai point x = x1 est donnée par la
formule:

S=gq}Ja+ s =qaCos %

Cette tension est minima, lorsque a = a1, oil
a, =083355x, = ax

= 1'50884.

Su=Aqgx,, ot A= -2—
o Ji—as
L’angle que fait la tangente a la chainette au point M avec 'axe

horizontal, est égal & arc tg A —56°28". Cette tangente passe par
Porigine.” . - _ .
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