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2 = 1
i)
détermine la représentation conforme du domaine D
sur le cercle unité dans laquelle 'image du point z = oo
est le point 2’ = 0 et I'image du point z = 2, se trouve sur
le demi-axe réel et positif.

Uber allgemeine Spektralfunktionen.
Heinrich Lowig, Prag.

Es sei M ein o-Korper von Teilmengen einer Menge M, welche
selbst ebenfalls M angehore, und es sei R ein vollstandiger kom-
plexer euklidischer Raum, d. h. ein vollstindiger komplexer
linearer metrischer Raum, in welchem ein hermiteisch symme-
trisches inneres Produkt definiert ist. Ist dann jeder Menge A
von M ein Einzeloperator E(A) in R derart zugeordnet,
daB fiir jedes Element r von R (E(¥)r,zr) eine absolut
additive Mengenfunktion in M ist, und ist E(IM) die Iden-
titit, dann soll E(N) eine Spektralfunkiion in M und R heis-
sen. Der Verfasser hat die Frage untersucht und beantwortet,
wann zwei Spektralfunktionen in demselben o¢-Kérper isomorph
sind, und hat dabei folgendes Resultat erhalten: Zwei Spektral-
funktionen in demselben o-Ko6rper M sind dann und nur
dann isomorph, wenn sie in bezug auf jede endliche nicht
negative absolut additive Mengenfunktion in M die
gleiche Vielfachheit besitzen. Unter der Vielfachheit einer Spek-
tralfunktion E(A) in M und N in bezug auf eine endliche nicht
negative absolut additive Mengenfanktion £() in M ist dabei die
Vielfachheit dieser Spektralfunktion in bezug auf die abgeschlos-
sene lineare Mannigfaltigkeit derjenigen Elemente r von R zu
verstehen, fiir welche (E(2)z,r) in bezug auf f(A) total stetig
ist, d. h. fiir jede Menge verschwindet, fiir welche f() verschwin-
det; die Vielfachheit von E(A) in bezug auf eine abgeschlossene
lineare Mannigfaltigkeit P von R, deren Einzeloperator mit allen
E(A) vertauschbar ist, ist die kleinste Kardinalzahl ¥ von der
Eigenschaft, daB es eine Menge N von Elementen ¢ aus § von der
Machtigkeit ¥ und von der Eigenschaft gibt, da8 die abgeschlossene
lineare Hiille der Elemente E(N)r mit A € M, xr € N mit P
zusammenfallt: Der ausgesprochene Satz ist eine Verallgemeine-
rung der Satze iiber die orthogonale Aequivalenz zweier quadra-
tischer Formen in unendlich vielen Verianderlichen, welche von
E. Hellinger (Die Orthogonalinvarianten quadratischer Formen.
von unendlich vielen Variabeln; Dissertation Gottingen 1907) -
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und H. Hahn (Uber die Integrale des Herrn Hellinger und die
Orthogonalinvarianten der quadratischen Formen von unendlich
vielen Verdnderlichen; Monatshefte fiir Mathematik und Physik 23
(1912), S. 161 bis 224) ausgesprochen worden sind.

Grundziige einer Inhaltslehre im Hilbertschen Raume,.

Karl Lowner, Prag.

Bei dem iiblichen axiomatischen Aufbau der Inhaltslehre im
endlichdimensionalen Raume wird der Inhalt u(2) einer Punkt-
menge U in Abhingigkeit von der letzteren als eine Mengenfunktion
aufgefaBt, die folgenden Postulaten geniigen soll:

a) Der Definitionsbereich von u() ist ein o-Koérper K, der
mit jeder Menge auch alle ihre kongruenten enthalt.
b) u(A) ist reell und nicht negativ.

c) Ist mzxszxm Wy <Kn=123,..), WA, =0 (k1)

n=1

so ist u(A) = E,u(%In).

n=1

d) Ist die Menge A aus K zu B kongruent, so ist u(UA) = u(B).

e) Jeder Wiirfel W ist meBbar und u(T) > 0.

Versucht man eine entsprechende Theorie im Hilbertschen
Raume aufzubauen, so liegt es nahe, zunichst eine kleine Modi-
fikation von e) eintreten zu lassen, indem man die Wiirfel, die
hier nichtbeschrinkte Mengen darstellen, durch Kugeln ersetzt.
Doch auch dann ist das Axiomensystem nicht erfiillbar. Das sieht
man schon aus der Tatsache, daB in einer Kugel vom Radius 4a
(@ > 0) abzdhlbar unendlich viele paarweise punktfremde Kugeln
vom Radius a untergebracht werden konnen. Ist u; der Inhalt
einer Kugel vom Radius b, so miiite wegen b), ¢), d) die Unglei-
chung

nita §M4a (nzl, 2, 3,...)

gelten. Hieraus folgt wegen Giiltigkeit des Archimedischen
Axioms im Bereich der reellen Zahlen u, = 0, im Wider-
spruch zu dem modifizierten e).

Um zu einer widerspruchsfreien Theorie zu gelangen, miissen
wir eines der fiinf Axiome a)—e) fallen lassen. Die eben durch-
gefiihrte Uberlegung legt nahe, das Axiom b) wesentlich abzu-
andern, indem man den Berelch der reellen Zahlen durch
ein passendes nichtarchimedisches GroBensystem er-
setzt. Es erweist sich auBerdem als notig, auch an den Postu-

“laten a) und c) Anderungen vorzunehmen, die aber weniger ein-
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