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d. h. wenn und nur wenn
2n

A, = —:—z— w((p) e—'liw(i(p, (n =1223,.. ) (2)
0

Die Integrale sind Lebesgue-sche Integrale.

Satz II:

Die Funktion f(z) gehort zur Klasse C, wenn und nur wenn
bei jedem gegebenen n die Koeffizienten in folgender Form darge-
stellt werden konnen ,

ik, U . :
Ar = ek - D (eFir™ — e—Hingj1™), - (3)
=0
1<k<mn, 0<y<n,

0 = (po(n) < (Pl(n) <. ..< ¢2y+1(n) < 27,:, ,
(@™ — @) + (@™ — @™) + . .. + (PM2y+1 — ¢My) = 2b.

Dabei sind 95, ¢, und y von k unabhéngige durch » bestimmte
reelle Zahlen.
Die Sitze I und II sind dquivalent.

Les suites de polynomes et la représentation conforme.
F. Leja, Warszawa.

Soit D un domaine quelconque du plan complexe dont la
frontiére F' est un continu connexe contenant au moins deux points
différents. Je supposerai que le domaine D contienne le point
& l'infini dans son intérieur.

Considérons n 4 1 points différents quelconques

Cos 1y v+ 5 : (1)

appartenant & la frontiére F' et formons le produit de tous les
distances mutuelles entre les points (1):

Voot = [ 16—0I (2)
0=i<k=n

Cette fonction des points (1) atteint sur F/ un maximum (car
P’ensemble F' est, d’aprés ’hypothése, fermé et borné). Soit ¥V, ce
maximum et

770’ 7711 LECIRS] 777" (3)
les points de F en lesquels il est atteint. On a done

Vn == V (770, 771, .« .oy nn) = max V (Co, Cl’ oo oey é‘n). )
sur ¥
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Formons maintenant les » + 1 produits suivants

4i = |(mj—mno) . - . (i — mj—1) (5 — mj+1) « - . (45— M),
ol j=0,1,...,mn,

et considérons le plus petit d’eux. Sans nuir & la généralité on
peut supposer qu’on ait

Ao =4j, pour j=0,1,...,m,
Cela posé, considérons le polynéme du degré n que voici
z— 2—1mg) ... (2— 1
Ln(Z) —_ ( 7]1) ( 772) ( Ui ) (4)

(70— 1) (Mo —Na) - - - (1 — 7a)’
En faisant varier » on obtient une suite infinie de polyndmes
Ly(z), Ly(z), - . ., La(2), - . . (5)
intimement liée au domaine donné D. Les modules des polynomes (5)
" ne surpassent pas l'unité sur la frontiére ¥ de D et leurs points
zéros sont situés, quel que soit » = 1,2,..., sur F et jouissent
d’une propriété extrémale spécifiée plus haut.
Or, on peut démontrer les propositions que voici:
1° La suite infinie

1
Zlogan(z) , =12, ...,

converge dans le domaine D vers la fonction de Green
G(z) de D remplissant les conditions suivantes:

G(z) - 0, si 2z tend vers un point de F',
log |z]— G(z) > C, si 2> oo,
ou C est un nombre fini.
Soit z, un point situé & 'intérieur de D. Fixons la détermination

n
de la fonction }/L,(z) dans le domaine D et soit «, le nombre réel
tel ‘que la fonction

n
ent VLn(z)
soit positive au point z,. On peut établir ce que voici:
2% La suite infinie
n
eni, JLaz), m=1,2,...

tend dans le domaine D vers une fonction limite {(2). La
fonction f(z) est réguliére et différente de zéro dans D et
I'équation
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2 = 1
i)
détermine la représentation conforme du domaine D
sur le cercle unité dans laquelle 'image du point z = oo
est le point 2’ = 0 et 'image du point z = z, se trouve sur
le demi-axe réel et positif.

Uber allgemeine Spektralfunktionen.
Heinrich Lowig, Prag.

Es sei M ein o-Korper von Teilmengen einer Menge M, welche
selbst ebenfalls M angehore, und es sei R ein vollstandiger kom-
plexer euklidischer Raum, d. h. ein vollstindiger komplexer
linearer metrischer Raum, in welchem ein hermiteisch symme-
trisches inneres Produkt definiert ist. Ist dann jeder Menge A
von M ein Einzeloperator E(A) in R derart zugeordnet,
daB fiir jedes Element r von R (E(¥)r,zr) eine absolut
additive Mengenfunktion in M ist, und ist E(MM) die Iden-
titdt, dann soll E(N) eine Spektralfunkiion in M und R heis-
sen. Der Verfasser hat die Frage untersucht und beantwortet,
wann zwei Spektralfunktionen in demselben o¢-Kérper isomorph
sind, und hat dabei folgendes Resultat erhalten: Zwei Spektral-
funktionen in demselben o-Ko6rper M sind dann und nur
dann isomorph, wenn sie in bezug auf jede endliche nicht
negative absolut additive Mengenfunktion in M die
gleiche Vielfachheit besitzen. Unter der Vielfachheit einer Spek-
tralfunktion E(A) in M und N in bezug auf eine endliche nicht
negative absolut additive Mengenfanktion £f() in M ist dabei die
Vielfachheit dieser Spektralfunktion in bezug auf die abgeschlos-
sene lineare Mannigfaltigkeit derjenigen Elemente r von R zu
verstehen, fiir welche (E(2)z,r) in bezug auf f(A) total stetig
ist, d. h. fiir jede Menge verschwindet, fiir welche f() verschwin-
det; die Vielfachheit von E(A) in bezug auf eine abgeschlossene
lineare Mannigfaltigkeit  von R, deren Einzeloperator mit allen
E(A) vertauschbar ist, ist die kleinste Kardinalzahl ¥ von der
Eigenschaft, daB es eine Menge N von Elementen ¢ aus § von der
Maichtigkeit ¥ und von der Eigenschaft gibt, da8 die abgeschlossene
lineare Hiille der Elemente E(N)r mit A € M, xr € N mit P
zusammenfallt: Der ausgesprochene Satz ist eine Verallgemeine-
rung der Satze iiber die orthogonale Aequivalenz zweier quadra-
tischer Formen in unendlich vielen Verianderlichen, welche von
E. Hellinger (Die Orthogonalinvarianten quadratischer Formen.
von unendlich vielen Variabeln; Dissertation Gottingen 1907) -
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