
Časopis pro pěstování matematiky a fysiky

Franciszek Leja
Les suites de polynômes et la représentation conforme

Časopis pro pěstování matematiky a fysiky, Vol. 64 (1935), No. 5, 151--153

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/121270

Terms of use:
© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1935

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz

http://dml.cz/dmlcz/121270
http://project.dml.cz


d- h. wenn und nur wenn 
2я 

A n = l ÍW{(P) e~ПІęà(P> (n = 1» 2, 3, . . .) (2) 
o 

Die Integrale sind Lebesgue-sche Integrale. 
Satz II: 
Die Funktión í(z) gehört zur Klasse C, wenn und nur wenn 

bei jedem gegebenen n die Koeffizienten in folgender Form darge-
stellt werden können 

piЫn y 

Ak = ^j— У? (e~k%ln) — e-"*2i+iiя)), (3) 
?-=-0 

1 <Jc <n, 0 <y <n, 
0 = ç>0<*> < (Pi(n) < . . . < q>2y+i(n) < 2я, 

tød) _ (n)) + (ç?з(n) _ ^(n)) + . . . + (Ç^*)2if+1 — Л ) = 2b. 

Dabei sind ůn, ф)(n) und y von & unabhängige durch n Ьestimmte 
reelle Zahlen. 

Die Sätze I und II sind äquivalent. 

Les suites de jrølynômes et la représentation conforme. 
F. Leja, Wаrszаwа. 

Soit D un domаinе quеlconquе du plаn complеxе dont lа 
frontièrе F еst un continu connеxе contеnаnt аu moins dеux points 
différеnts. Jе supposеrаi quе lе domаinе D contiеnnе lе point 
а ľinfini dаns son intériеur. 

Considérons n + 1 points différеnts quеlconquеs 

?o> ?ІJ • « •? Cn (1) 

аppаrtеnаnt à lа frontièrе F еt formons łе pгoduit dе tous lеs 
distаncеs mutuеllеs еntrе lеs points (1): 

7 (í0, £1? . . ., t„) = Д \Ci — й | . (2) 
0^'<Ä:^П 

Cеttе fonction dеs points (1) аttеint sur F un m а x i m u m (cаr 
ľеnsеmblе F еst, ďаprès ľhypothèsе, fеrmé еt Ьorné). Soit Vn cе 
mаximum еt 

%> Пъ • • •> Цn (3) 

lеs points dе F еn lеsquеls ü еst аttеint. On а donc 

Vn —V (щ, r\ъ . . ., rjn) -= mаx V (CQ, d, . . ., fn). 
sur F , 
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Formons maintenant les n -f- 1 produits suivants 

Aj = \(w — % ) • • • (w — *w-i) km — w+i) • • • (y? — nn)\, 
où j = 0, 1, . . ., fi, 

et considérons le p l u s p e t i t d'eux. Sans nuir à la généralité on 
peut supposer qu'on ait 

AQ ^L AJ, pour j — 0, 1, . . ., n. 

Cela posé, considérons le polynôme du degré n que voici 

LJz) = (g ~ ^i) (g — ^2) • • • (̂  — qn) ( 4 ) 

(% — Vi) (Vo — % ) • • • (% — *?n)' 

En faisant varier n on obtient une suite infinie de polynômes 

Lx(z), L2(z), . . ., Ln(z), . . . (5) 

intimement liée au domaine donné D. Les modules des polynômes (5) 
ne surpassent pas l'unité sur la frontière F de D et leurs points 
zéros sont situés, quel que soit n = 1, 2, . . ., sur F et jouissent 
d'une propriété extrémale spécifiée plus haut. 

Or, on peut démontrer les propositions que voici: 
1° L a s u i t e i n f i n i e 

— log|L„(z) |, n = 1, 2, . . ., 

c o n v e r g e d a n s le d o m a i n e D v e r s la f o n c t i o n de G r e e n 
G(z) de D r e m p l i s s a n t les c o n d i t i o n s s u i v a n t e s : 

G(z) -> 0, si z tend vers un point de F, 
log \z\ — G(z) -> C, si z -* oc, 

où C e s t u n n o m b r e f ini . 
Soit z0 un point situé à l'intérieur de D. Fixons la détermination 

n 
de la fonction |/Lw(z) dans le domaine D et soit ocn le nombre réel 
tel que la fonction 

n 
e V . ]/Ln(z) 

soit positive au point z0. On peut établir ce que voici: 
2° L a s u i t e i n f i n i e 

n 
ew . yiûjz), n = 1, 2, . . . 

t e n d d a n s le d o m a i n e D v e r s u n e f o n c t i o n l i m i t e f(z). L a 
f o n c t i o n f(z) e s t r é g u l i è r e e t d i f f é r e n t e de zé ro d a n s D e t 
Téqu .a t ion 
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m 
déte rmine la r ep ré sen t a t i on conforme du domaine D 
sur le cercle un i té dans laquel le l'image du poin t z = oo 
est le po in t z' = 0 et l 'image du point z = z0 se t rouve sur 
le demi-axe réel et positif. 

Über allgemeine Spektralfunktionen, 
Heinrich Löwig, Prag. 

Es sei M ein cr-Körper von Teilmengen einer Menge 9R, welche 
selbst ebenfalls M angehöre, und es sei 9t ein vollständiger kom­
plexer euklidischer Raum, d. h. ein vollständiger komplexer 
Hnearer metrischer Raum, in welchem ein hermiteisch symme­
trisches inneres Produkt definiert ist. I s t dann jeder Menge 31 
von M ein E inze lopera to r E(3I) in 9t de ra r t zugeordnet , 
daß für jedes E lement $ von 9t (E(3l) £, j) eine absolu t 
add i t ive Mengenfunkt ion in M ist, und ist E(9Ji) die Iden­
t i t ä t , dann soll E(3l) eine Spektralfunktion in M und 9t heis-
sen. Der Verfasser hat die Frage untersucht und beantwortet, 
wann zwei Spektralfunktionen in demselben cr-Körper isomorph 
sind, und hat dabei folgendes Resultat erhalten: Zwei Spektra l ­
funkt ionen in demselben c/-Körper M sind dann und nur 
dann isomorph, wenn sie in bezug auf jede endl iche n ich t 
negat ive absolu t add i t ive Mengenfunkt ion in M die 
gleiche Vielfachheit besi tzen. Unter der Vielfachheit einer Spek­
tralfunktion E(3I) in M und 9t in bezug auf eine endHche nicht 
negative absolut additive Mengenftlnktion f(31) in M ist dabei die 
Vielfachheit dieser Spektralfunktion in bezug auf die abgeschlos­
sene Hneare Mannigfaltigkeit derjenigen Elemente 5 von 9t zu 
verstehen, für welche (E(3l) 5, 5) in bezug auf f(31) total stetig 
ist, d. h. für jede Menge verschwindet, für welche f(3t) verschwin­
det; die Vielfachheit von E(3I) in bezug auf eine abgeschlossene 
lineare Mannigfaltigkeit 5ß von 9t, deren Einzeloperator mit allen 
E(3l) vertäuschbar ist, ist die kleinste Kardinalzahl N von der 
Eigenschaft, daß es eine Menge 9t von Elementen y aus *ß von der 
Mächtigkeit 8 und von der Eigenschaft gibt, daß die abgeschlossene 
lineare Hülle der Elemente E(3l) 5 mit 31 £ M, j € 9t mit SJJ 
zusammenfällt. Der ausgesprochene Satz ist eine Verallgemeine­
rung der Sätze über die orthogonale Aequivalenz zweier quadra­
tischer Formen in unendHch vielen VeränderHchen, welche von 
E. Hellinger (Die Orthogonalinvarianten quadratischer Formen 
von unendHch vielen Variabein; Dissertation Göttingen 1907) 
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