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- Prispévek k mnohouhelnikim.
Napsal
Jos. Langr v Praze.

Mgjme libovolny »-tdhelnik abc...f. Vrcholy jeho urieme
v pravoihlé soustavé os soutadnicemi z, y s piisluSnymi indexy,
jdoucimi od 1 do n. Vedme thloptiénu, spojujici vrcholy sousednf
prvnfho vrcholu a. Uhloptiéna rozdélf »-helnfk na trojihelnik
abf a na (n- 1)tdhelnik. V tomto (n- 1)dhelniku budiZ uréen bod
«, jehoZz soufadnice jsou

=iy | E2@—a w=11|Eo—u).

n—1 n—1

Po druhé vedme thloptiénu spojujici sousedni vrcholy
vrcholu druhého b, a ve vzniklém (n-1) Ghelniku budiZ urcen
bod 8 o soufadnicich '

z —_1_ %(x)——x -1 2()___ .
. ’?—n-—l 1 2| Y8 — n—1 1y Y,

Tym% zpisobem urieme dalif body 7, J,... @¢. Témito
body jest stanoven =-thelnik, ktery s piivodnfm jest podobny
a stejnolehly.

Abychom provedli dikaz toho, dokaZme tumérnost stejno-
lehljch stran, Jestit

of? = (@ — 2p)* + (Yo — Yp)’
a po dosazeni soufadnic

«p? = —(—ﬁ—lw [(x, —2)* + (v, —9,)] = _(7_1__1_1_)? ab*.

Tedy B : ab = 1: (n—1), ¢m# dokdzina tmé&rnost stran,
nebof jest totéz ziejmé také o strandch ostatnich.

Strany oB a ab jsou rovnobé&iny, nebof smérnice obou
jsou stejny, jak snadno pottem se zjisti. RovnéZ ostatnf strany.

Jestli plo$né obsahy obou n-thelnikéi nazveme P, IT, jest
mezi nimi souvislost
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m:P=1:n—1)

Ponévadz strany stejnolehlé obou mnohothelnfki jsou
umérny i rovnobézny, proto spojnice ae, b3, cy... prochdzejf
jedinym bodem s. JeZto

asias=1:(n—1),
lze vypocitati soufadnice bodu s z této uméry uzitim souradnic

Lay Zyy Yoy Yo
Vysledek jest '

K danému #n-thelnfku sestrojme jiny timto zptisobem.
Rozpolme viecky strany jeho a v pilicich bodech vztytme kol-
mice ke strandm. Od pilictho bodu nanesme na kolmici' do vnit¥
nebo na vn&j$f stranu mnohoiihelnfka dsedku, kterd je ku pllené
strané v uritém poméru. Na pf. rozpilena strana ab bodem
p auéinéno pqg:ab==r, kde k znati realné libov. ¢islo, je
jest positivni, jestliZe nandsime pg do vnitf, a negativn{, nand-
$fme-li vné mnohothelnika.

Nové ziskané body ¢ atd., byvSe potadem spojeny, dajf
n-Ghelnfk, v némZ stanovme bod s tymz zpisobem jako s
v prvém mnohothelntku.

Jsou tedy jeho soufadnice

2 ()
Lo ="y Y = 7~

oznatujeme-li §, » s piisl. indexy soufadnice vrchold mnoho-
tthelnika. '

Souvislost mezi obojimi soufadnicemi jevi se na soutrad-
nicich bodu ¢: '

R I R R Y
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Soutadnice ostatnich vichola obdrzime cyklickou zdménou,
Sectenfm vSech £ a % obdrime

2O=2@ 2m=2,

z CehoZ patrno, Ze
xa p— xs’g .7/: = ,7/3'
¢ili body s a s’ jsou identické.

Bod s jest tedy obéma mnohoihelnikim spoleény. Vlast-
nost tato je markantndjif, volime-li za zdkladni obrazec troji-
helnfk. V tom piipadé s jest téZistém a oba trojuhelniky majf
spoleéné t&zisté.*)

Za piéinou zajimavych vysledkd budiz uveden zde jeSte
ttyfahelnik. Obéma twhlopfitnami rozdéli se na 4 trojihelniky.
Body «fyd jsou téziska jejich. Ctytihelnik afyd je podobny
a podobné poloZeny s plvodnfm &tyFdhelnikem dle stiedu
podobnosti s, jehoZz soufadnice jsou

K o B e R
4 YT

€ x =

$+9%+Y +v
4

Bod s jevi -se také jako prisecik piféek spojujicich stiedy
protilehlych stran &tyfihelnika a se vzdjemné pilicich. takZe
jej lze snadno ve étyfdhelniku uréiti. Tézisté ¢, jsouc présekem
tiblopiicen aff, pd, je sdruzeno s prisekem u ubloptitek v da-
ném Ctyfihelniku; dle predeslého tedy jest

ts:us=1:3.

Lze tedy tézisté ¢ z bodl s a «» snadno stanoviti.
Uvedend vlastnost mnohothelnikd plati jesté obecnéji:
K stanovenf bodu ¢ jsme rozpiilili stranu ab bodem p. Zjednejme

*) Tuto vlastnost, ale pouze pro trojihelnik pravoihly, uvddi Dr. K.
Zahradnfk v Casopise pro péstovéni mathematiky a fysiky roé. XXV.

str. 261. Pro trojihelnik vébec a pro k:% viz ¢ldnek Feditele A.
Strnada ,Analytické cvideni o trojibelnfku.« Roén. XV. str. 262.
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si bod p obecnéji, aby ap:bp = A. V bodé p vatytme jako prve
kolmici a na nf vyznatme bod ¢ dle poméru pq: ab = k.
Potom jsou soutadnice bodu ¢

L,h— 2
b= —S—5"t+k@—9),
A —
= (e, —a).

Soufadnice v3ech ostatnich vrcholit ¢ obdrzime cyklickou
zdménou, Seftenim viech £ a % nabudeme

2o=2@ Em=Z20),

procez body s a s* jsou identické.

0 pravidelném patnactil'lhelniku.

Napsal

Vincenc Jarolimek,
feditel c. k. Ceské realky v Je&né ulici v Praze.

V téchto Fddcich chceme vyvinouti dvé zajimavé relace,
tykajicf se pravidelného patndctiihelnika; p¥i tom nechf znaéi
an strany pravidelnych »-ihelnik vepsanych do téZe kruZnice.

1. Budiz 00 =od =bd =a,, bc = a,,. Pak jest cd = a,,,
jezto bd rovna se Sesting, be deseting obvodu kruhu a

1_1_1
6 107 15°
Uditime dj || ch L kb, tudiz

m:@: a,, ch = a.
Posléze vedme ce || bo. V /\ dec jest

ed* = ai, = de* + ec® = de* + fg* = (df — cg)* + (fb — gb)* ,
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