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O jisté prostorové křivce stupně Sho; ^ 
Dr. techn. Aug. Vondráček. # 

Budiž dána sborcená plocha stupně 3. K* řídícími útvary: 
kuželosečkou A v n, přímkou dvojnou d o stopníku P n a * a přímkou 
aA pak plocha 2. stupně K2 kuželosečkou / y n a površkami a] 6 ji 
protínajícími (pro sestrojení možno za kuželosečky k, /volit kruž
nice, přímku a ±n). Obě plochy majíce společnou přímku a9 protí
nají se ještě v p r o s t o r o v é k ř i v c e s t u p n ě p á t é h o k5. 

Stanovme především průsečíky Z), *D. (reál. neb združ. imagi
nárně) dvojné přímky d s plochou K*. BPdy tyto jsou zřejmě dvoj
nými body křivky fe5, jichž tečny jsou průsečnicemi vždy tečné 
roviny ke K2 a dvou tečných rovin ke K3 v pněch bodech., 

Libovolná rovina dvojnou površkou d proložená protne K3 ještě 
v jedné povrsce, K2 v jisté kuželosečce a oba tyto útvary se pro
tnou ve dvou bodech, z nich jeden padne na Část pronikli, totiž na 
přímku a; dostaneme tedy v každé rovině jen jediný bod křivky 
k*, jež je tudíž k ř i v k o u r a c i o n á l n o u ; její průmět do n smě-, 
rem dvojné površky d je opět křivka stupně 5., mající y bodě P 
b o df č t y ř n á s o b n ý , který představuje 6 bodů dvojných (t. j.'» 

fcffc | \ 

obecně bod k nás. -?=- — 2 , bodům dvojným), t. j . maximální počet 
dvojných bodů rovinné křivky stupně 5. 

Pro konstrukci jednotlivých bodů křivky ^položme společnou 
přímkou a libovolnou rovinu o (tedy kolmou k n)r jež protne K9 ve 
dvou površkách 1m, 2m, hyperboloid íC* v površce m. Průsečíky 
*AÍs-íro,-1/?*), 2M^(m,2m) jsou body'.křivky průsečné. 

Tečnu v bodě ,ňa př. Mf sestrojíme jako průsečíiicí rovin teč
ných k hyperboloidu K2 a k některému hyperboloidu dotyčnému 
plochy K3-podél površky xm. 

Sestrojme hned hyperboloid oškulačn^ podéLtéto površky %m. 
Bude určen třemi soumeznými površkami. Jeho stopa na n\ jde* 
tedy bodem stopním P9 iodem at a osktiluje řídící kuželosečku k 
v stopníku 7 přímky 1m. Je tedy tato stopní kuželosečka v cen-
trické kolitieací s kuželosečkou k pro střed kolineace / a osu ko-> 
lineačtií Ph Pronik tohoto oskulačního hyperboloidu .á;plochou 
K2 je křivka/jež průsečnou křivku k$ ''v,.bodě XM o s k u l u j e.̂  
Je tpk|iyka o t u p n e 3.; ježto obě plPchy mají přímku a spp4|i 

{Ip&ipu; líní je úloha sestrojiti oskuláční kružnici křivky ^ přév^ \ 
:><lenaiiia známou konstrukci óskúíační krtížničé pťp$tprpý§ křiyícy. ; 

": sttípíiě 3,̂  1%žároyeň iřéjmb* že všecky osfeulačííí křivíc 3.;St jdpú/ 
(j onětíii dy^ňýipi body D> *jp ná; přímce dvojné #*Veškeré;osktiláčiil í 
p" j.íýpéř^%ídy íoyř^kíplocliiy J? bskulují syými stopami; řídícť̂ kur- ' 



; želosečku k v, W Každá zé stopních kuželoseček osk. hyperboloidů 
•-•"-V.protne ť̂gíí)u i plochy K2 mimo bod a± ještě ve třech bodech, jakožto 
w průsečík oskulační křivky 3. stupv s půdorysnou. A tyto trojiny 
} bocíove na kuželosečce i tvoří bodovou involuci 3. stupně,-ježto 

; k^|dá skupina\bodová je jednoduše prometne přiřazena k.jediné 
přímce á s Pl, jakožto Jkoiineáční ose mezi stopou oskul. hyp. a 
kuželosečkou k a určující na #,onen bod oskulace / jakožto střed 

\,, kolineační. Tedy: 
Ve šice re oskul a ční k ř i v k y 3. s t u p n ě n a š í k ř i v k y 

5. s tu p ,n ě j d o u d v ě m a p e v n ý m i b o d y D, *D n a p ř í m c e 
\ d v o j n é d a v y t í na jí na s t o p ě / p l o c h y K2 k u b i c k o u 

i n v o l u c i . " • % • 
f
; , Ježto tato involuce má 4 elementy koihcidující, stane se cel-

! kem č t y ř i k r á t , že oskulační křivka 3. stupně se zároveň ku
želosečky/dotýká. 

Je patrňo, že, ona kubická involuce bodová vznikne nejen na 
* stopní kuželosečce /, ale na každé kuželosečce plochy K2, jejíž ro-, 

'-vina-protne pí. K3 též v kuželosečce, jako části průseku, tedy v každé 
' .rovině tečné plochy K*; dostaneme tak tedy oo2 kub. involuci bo

dových na kuželosečkách plochy K2. 

Sur une courbe gauche du 5ième ordre. 

- (E x t r a i t d e -l'a r t i c 1 e p r é c é d e n t.) 

; .Cette courbe est définie comme l'intersection d'une surface 
gauche du 3iéme K* ordre avec un hyperboloïde K2, ces deux 
surfaces ayant titiç directrice commune. Pour chaque,point dela 

; courbe on peutconstruire une courbe osculatrice du 3ième Ordre 
•dont les^intersections forment sur les sections coniques de K2, 
$Itliés: dans lesplans tadgents de /f8, une inyolutîon cubique 
ponctuelle. , 
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