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O rovnici Pellové.
Napsal K. Petr.

V Rozpravach Ceské Akademie z r. 1926, ro¢nik 35, &. .6, od-
vodil jsem nékteré véty o rovnici Pellové a o rozvojich pro druhé
odmocniny z &isel celych v fetézové zlomky nekone&né periodické
jakozto diisledky nékterych formuli a vét z nauky o zlomcich Feté&-
zovych. V nésledujicim podam odvozeni jich zptisobem znaéné jed-
nodu$sim, pfedpokldadaje toliko zakladni v&domosti o rozvoji od-
mocnin z &isel celych v fetézové zlomky periodické, &imZ -docilim
zaroveii je§té roz§ifeni docilenych vysledki.

L.

Abych podal pro &tenafe Casopisu vyklad - co moZno nejpfi-
stupné&jsi, budu pfedpoklidati jenom zakladni v&ty o Fetézcich ja-
koZto znamé. V&ty pak, jeZ vztahuji se k rozvoji odmocnin z Cisel
raciondlnych, poddm ve stru¢ném odtivodnéni, pfi SemzZ ziskdm také
ony vysledky, jeZ jsem v cit. praci odvodil.

JestliZze jest x Cislo iracionalné, lze je rozvinouti v fetézec ne-
konedny tvaru

x=a+1/a,+1/a,+ V/a,..., )

kde @, ai, @, ... jsou C&isla celd a od indexu 1 i kladna. Konedny
fetézec

a+1/a, +1/a, + ... +1/ax (2)

lze psati, jak zndmo, ve tvaru zlomku Pk/Qk, pfi ¢emZ pro Cisla
Py, Q« jsou platny rovnice

Peyr=axPy+ Py Qi1 = Qi+ Que—1; k=1,2,3,... (3)
PiQi—1— P Qe=(—1)1, Pi=a, Q,=1; P,=a,a+1. (4)y

Rovnice tyto (3), (4) davaji vyijiddfeni vyrazu (2), at jsou a, a,
as, ... jakakoliv Cisla, a jsou tedy platny i kdyZ nejsou ax Cisla
celd kladna. Z (1) nasleduje dale '

x=a+1/a,+1/ay ...+ 1/ax + 1/Xx41, (5)
kde xx4+1 jest ddno rovnici
Xkt = Q1+ Vg2 + 1/axg3 4« .. (6)

Casopis pro péstovén{ matematiky a fysiky. Roénfk LVI. 5.
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jakoZto &islo iraciondlné a jest podle ni olividné
gy = E Xk41 ’ - (7)

t. j. @41 TOVNA se nejvét§imu celému &islu, obsaZenému v Xk—H
Podle (5) a podle vyjadfeni vyrazu (2) jest

— kak+l + Pk— (8)
Qi X1 + Qr—t
BudiZnynix= ]/7)_ kde D jest kladné, celé a neni Gtver- -

cem ¢isla celého. Potom z (8) nasleduje feSenim podle Xk+1 (s po-
uZitim (4))

D+ M
Xkg1 = _V_QI\}*‘__HL, 9)
Niet1
pfi CemZ : .
: My = (—1)* (PuPi—1 — QxQi—1D), (10)
"Ny = (~--~])"_l (P — Qk’D). . (H)
Mezi Ny, Mk jsou v dasledku relace
l .
Xk = Qx+—— (12)
Xk+1
tedy vztahy
M1+ My = axNiy, D = Mia* + NiNit, (13)

které dovoluji vypocitati Mky1, Nkt1, jsou-li zndmy My, N (ax jest
dédno rovnici ax = Exy). -

Rovnice (8) jest splndna, kdyZ za x klademe ]/D‘a za Xit1
v¥raz (9), a zfistane splnéna i kdy? v &slech X, X¢41 nahradime |/ D
Cistem -—V D, t. j. jest vztah

—VD_a+ l/a, + 1/ay + ..+ a4 /X, (14)
——V—+Mk+| | (15)

T Newt

kde
X'ip1=

Z (14) vsak plyne, Ze &fsla
Xt Qe+ 1/x'k, Q-1+ 1/ax+ 1/x'eq, ..

jsou ¢&isla zaporna; nebot jinak by se zaporné &islo ——VD rovnalo
. Cslu kladnéma. 1 jest tedy (v diisledku toho, Ze t¥i prave vypsané

&isla jsou zapomé) :
—1<x:+1<0, » o (‘6)

. —l<a+1/xe4i <0, k>0. .(17)

- Z (16) az okolnostx, %e Xi41 dané rovaici (9) jest v&tsi neZ 1,
nésleduje snadnou. tivahou, e &isla Mit1. Nkt jsou &ista
“-k la dn a (cela), hovfci podmi.nkam Mk.H < }/ D, Nk+l <z VD
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Ze (17) pak mame ihned

1 1 '
—_l— < < — k>0
Xk+1 * X k41 =
t. i., Ze : . :
1 .
a :E(*— 7 ) 18
ke re (18)

Jsou tudiz rovnicemi (13) uréeny také My, Ny,
jsou-li dany M1 Neyr. Zname-li tedy Xk, kde &> 1, zname
téZ Xi.-1. Xk+1. JelikoZ pak rovnice druhd z (13) mé jenom konedny
polet FeSeni &isly celymi kladnymi Mky1, Nk. Niy1 a nasledkem
toho jest jenom konec¢ny polet riiznych Xx pfi daném B, jest
fada Cisel

X1y Xgy X3 o - e (19)

periodickd fada a perioda zacind jiZ &islem xi. Tu ast Fady, jeZ
se opakuje, nazveme periodou té fady a budiZz nejmenS{i pe-
rioda o sudém poltu &lenu Fady (19) dana pofadim
{X5, X0, ... Xn}, ni jest sudé. Pak jest podle definice ‘

Xk+an = Xk, avSak také Qg+ in = A, Mk+,z,, = Mk, Nk+zn = Nk, (20)

t. j. i Fady C&isel ax, My, Ni jsou periodické a na$im tikolem nejprve
pravé jest zkoumati nékteré vlastnosti t&chto fad.
Tu méame nejprve podle (18)

1 1 —

a,.:E(——T—):E(——,): = 2¢; 21

o x| =EU/D+a)=2a en

nebof a podle vyznamu toho Cisla jest pravé E VE a tudizZ xi1 jest
dino rovnici v , )

1 . ' 1

|/D=a+~ x, — , tedy X') = — ol

' ]/ —g Ty VD +a
Z vyrazu pro x1 nasleduje téZ Mi=a, N1=D — a®. Ponévadz
pak téz

(ln=EVD+~% Mn<v_[)_
plyne z . rovnosti _ dokazané aQ =2a 1hned No='!, M, —a—M1 a
X, =) D +a. Dile z (18) pro k=n—1- ~
QG 1=E— 1. . =Ex, =aq,

— =F —— =

—~VD+a "YD—a

Z rovnic Mp—1+Mn=an_1Np—1, D — a2=N,_1.1 nasleduje, je-

likoZz Myu=M,, @n—1 = ay, nejprve (z druhé) Ni-1= N1 a pak (z prvé)
Mp—1= M. Obecn& dokiZeme -

Nﬂ‘-'k‘f-l Nk—lz Mn-—k+l - Mkr k= 29‘ 374) sy N— 1 (22)

5 -
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a to tplnou indukci. Budeme tyto rovnice pfedpokladati pro urcité
k a dokdZeme, Ze jsou platny pro k o jednotku vétsi. To jest bu-
deme pfedpokladati, Ze jest

' VD + My

Xn—k+1 = Nk:-]———— (23)

a dokaZeme, Ze jest - ‘
Xnik = V_Lj:]ﬂ*‘. (24)
k
Jest podle (18), (23), (13) a (7)
arim (=L o Mot DM
X'n—k+t1 VD — My Ny
a tedy V_
_ 1 o _Nk_1 . D—-le .
Xp—k= an——k+xn—k+l =a + Vb—wer =ar+ N
_ VE—}- axNx— My VB—{— Myt
Ne - Nk ’

¢imZ Zadany dikaz proveden a zarovein dokazamo, Ze iQn—x= Gk
pro k=12,..., n—1,
Sestavime-li si tedy nejmen3i periody fad &iselnych ax, Mk, Nk
o sudém po&tu Clensi, dostaneme tyto tvary (n=2m)
a,, Q... OGm—2, Gm—1, Am, Am -1, Am—2,-.-, Oy, Q;, 2a; (25)
Nv Ns; L) Nm -2 Nm—l, Nm, Nm—-b Nm—-2,- L) Nz‘ Np 1;
Ml, Mg. .y Mm—z, Mm_], Mm, Mm, Mm—-], ey M3) M,, M] =da.
Perioda Fady Cisel ax se sklada z ¢isla 2a (na poslednim misté)
a ze symetrické fady o lichém poctu Clenii; stfedni Clen an se vy-
skytuje tam jedenkrat. Obdobn& jest tomu’ p¥i fadé &isel Nk Pe-
rioda fady Cisel My jest symetrickd fada o sudém po&tu clend,
obsahuje dva (stejné) stfedni &leny rovné Mp.
Okolnosti, ¢ Mm = Mm4+1 pouZijeme nejdfive k vypoctu stfed-
nfho koeficientu am.*) Z prvé rovnice (13) nasleduje pro k=m

2M= GuNoy G = 2. (26)
Aviak podle (7) jest soudasné

YD+ M.

Jest nyni dvoii pfipad mozny:
1. an jest.sudé, pak jest v diisledku poslednich rovnic
D
*) Tento vypolet byl pravé ciflem mého pojednini z Rozprav.
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2. ay, jest liché, tu jest

a,,,=l+2E(K2—-———)

Podle (26) jest v pfipadu prvém (a, sudé) M, délitelno &islem
N,.. v pfipadu druhém pak pouze polovicka &isla Ny d&li Mp.
Znali-li tedy e=1, /2 podle toho, jde-li o pfipad prvy ¢i druhy,
pak plyne z rovnic (10) a (11) pfi b=m —1

Pm-—l Qm-—lzD 0

Pm-—-IPm—2 - Qm—lQm—2D'_q .

{Prn—1Pn—1— Qm—1D.Qm-1=0, .
1Pm——}Pm——2—’ Qm——lD . Qm—ZEO

} (mod eN,)

aneb

a tedy podle (4)
Pn_1=0, Qm—-lDEo (mod ENm).*)'

JelikoZ viak Pm—1a Qmn—1nemaji podle (4) spoleéné miry, jest
&Ny, delitelem &isla D, oznadime je D1, kladouce zaroveﬁ D = D1Ds.
MiiZeme pak psati

D v
. an=2E —D—’ v pfipadé prvém,
3

1 1/D; @n
an=14+2E— =2 —1)} v ptipadé druhém.
2 D, :

“Z téchto vyrazii jest zaroveil patrno, Ze &N,=D: jest menS{
neZ D:. Klademe-li dile Pn—1=D,u, Qu_1=v, l/e=¢ (=1 v pH-.
padé prvém, =2 v pFipadé druhém), miiZeme rovnici (11) pki
k=m—1 psati ve tvaru — krétivse ji celou D1 — L

Dz — Dsv2 = (— 1)™o. (28) .
Dy miiZe byti rovno i 1. V tomto pifipadé, je-li o=1, musi byti
m liché. Nebof, kdyZ D1=1, ¢=1, jest Nn=1, an=2a a stejn&
jako svrchu z okolnosti an=2a jsme pro fadu ai,as... dn do-
spéli k tvaru (25), dospivime pfi am =2a pro fadu ai, @, ...dm
ke tvaru a, as, as, .. ., Gs, G, a1, 2a, tedy kdyby m bylo sudé, neméla

by nejmensi perxoda o sudém po&tu &lenit n Slend, nybrz bud m &lend
anebo je§té méné.

%) PH tom, le-li e== 5, fest podil Hsla Pp_ a &sla Ny Sislo liché;
nebof kdyby byl sudy, bylo by P,,._| atudf2iD a tedy i Mm délltelno
N, a nemohlo by bSrti E=ge : -
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Z rovnice (28) nasleduje umocnénim a jednoduchou tipravou
(D2 + D7) — D2uv)r =1, je-li o =1,
: ] 2\ 2 R
(Q—‘-‘——j—l)ﬁ) — D=1, je-li =2,
tedy v kazdém ptipadé Feleni rovnice Pellovy.
‘MtiZzeme dokonce vysloviti tuto vétu: Vedle rovnice
Pellovy pf¥i daném D
£ —Dnf=1 (1)
jest vidy feSitelna jedna a jenom jedna z rovnic
—Dv=—1, } Di=1, D:=D
u?—Dvi=1=2, u nesoudélno s D,
Dt —Dvt=+1, | D=DyDs, 1< D1 < Ds, (il
D2 —Dsv:=* 2, | u nesoudé&lno s Dz, v s Dy,

Eisly celymi u, v (spole¢nd mira &isel Dy, D2 jest bud 1 anebo
2.*) Nejmens$i feSeni rovnice Pellovy vyplyva
z nejmen$iho feSeni jedné z rovnic (II) zpusobem
“ve (29) vyznadenym.*?)

K dikazu této véty nejprve budeme potfebovati ditkaz vyroku,
Ze nejmen3i feSeni rovnice Pellovy jest dédno rovnicemi &=~PFPp—i,
7= Qn—1, kde Pp_y, Qu_1 vztahuif se k Fetszci (1) pro x=}Dan
jest, jako svrchu, pocet Clenit nejmensi per‘iody o sudém poctu Cleni.

Dejme tomu totiZ, Ze by bylo jiné ne;merm feSeni, na pf. X, Y, kde
X>0,Y>0, Y<Qn 1 a kde

—DY:=1,

Rozvmeme X/Yv fetézec tvaru
| -%(,«—a+1/a 1/ +1/a,_.,,
a ak celd kladna, » sude Jehkoz -

X: X |
Jr=Dtysately i -<D+ Y2+4DY"'

(29)

jest X 3
| D
S A V YR

S “‘) Smleéné mfra éisel D;, ‘D, miiZe nastati pouze temkrite, kdyz
- ,\DaDn-a-D fest délitelno 2+ kde 1 >2 pak u, v jsou é{sla lichd a jedno
- Z-8isel Dy, Dy jest dilitelno 21, druhé 2 .

5 '. *%) Tentp vysledek odvodil, Jak jsem béhem tisku zjlstil jli Lejeune-
- Dirlchlet v praci »Finige neue Sitze iiber unbestimmte: Gleichungene.
.+ (Abhandlungen der Preuss, Akademie der ,Wiss. z roku 1834, Werke I,
str 219) Odvomn! jeho ncni v souvislosﬁ s teorif zlomki i‘etézovvch




63

_ Vzhledem k této nerovniné a k znimym v&tdm o apromixaci -
Cisel irraciondlnych pomoci zlomki Fet€zovych jest @ =@, a';=a;
pro i=1,2,..., v—1. PondvadZ pak X=P,y, Y=Q._1, jest N,=1,
tedy M.=a*) a a,=2a a.existuje tedy perioda o » &lenech p¥i »
sudém, coZ jest nemozno, jelikoZ n jest nejmensi pocet ¢lenit u pe-
riody o sidém poctu Elentt a n > v, jelikoZ Qn—1 > Y.

Jest tedy (&, n) = (Pa—1, Qn—i) nejmensim FeSenim rovnice
Pellovy a my poloZime za pfedpokladu, Ze § =Py, 7= Q,,_,,

© =¢+ YD, pak jest O~ ‘*E—nVD

a 0> 1. Déle lze l—tou mocninu @ psati ve tvaru — 1 cele c1slo
kladne —

Or=§; + m]/D a tudiz 4=§,— '174]/D

kde §4. 72 jsou &isla celd. Z toho nasleduje 0%, @—*=1=§,? ——m*D
Jsou tedy &1, 72 také FeSeni rovnice Pellovy a dostaneme tak (ne-
hledé ke znaménkiim ¢isel davajicich FeSeni) vsecka feSeni rovnice
Pellovy, coZ bylo by lze snadné dokazati.

PiSme dale (za pfedpokladu D= Ppn_1, V= Qm—l)

D, /D,
—u :A,
Vo + e
g [Dlll -:)—D v2+VDQUV] ‘@.

Nebot nejprve jest jasno, Ze 4* jest mocninou &isla 6. - ‘Nebof, -

klademe-li #2=A -+ B VD, jest A2*— B:D=1 a tedy nutn& podle
“toho, co bylo Feeno, 42= @*; aviak, jak snadno z vy’znamu Cisel
u, v, & n nasleduje, jest 0 <1<2, tudiz 1=1.

~ Zbyva nam jenom dokazati, Ze z rovnic ve (II) uvedenych tohko
jedna jest feSitelna. BudiZ uo, vo feSeni jedné z té€ch rovnic a to rov-
nice D’-’az2 —Dv*=1% g a bud 0 >0, vo > 0; uvaiujme_pak &islo.

Utvotime-li éxsla . R o
d 8‘ l/ D uﬂ-+ '—‘VJ>0 Z =0) j: ";1‘,.7‘_"_;_'2,,---

o ") Nebot Mw =D — NoNvy 1 ielikoz pak- N»al N.._.a 2a, 3est _
Mty >D—2a ajeli D>ag2+1 i M‘v>a2+l—~za*‘-(a~—l Meza -
4 tedy Mes=gq PHpad, 2e D== a2+ 1 lze snadno Fesitl, nebot lze v:tomto -

_ pak

N

pHipads udati 1 nejmens{ FeSeni roynice Pellovy obect® pro- kaidé ai i‘e-

tézov? zlomek pro VD iest totiz VO ——a + 1f2a + 1/2a +
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budou o&ividn& 4z, vz FeSenf téZe rovnice; jest, jak snadnym poctem
plyne U= Sally + D'snav,,  Va=68avy+ Dymau,.
MiiZeme, vhodné volice 1, dociliti, aby 1 < 400* < 6. Pak, kdyZ

4 tak volime, jest 42=0 pi 4’ = 4B Jest tedy 42 = 42 a tudiZ
A =4, to jest, piSeme-li k vili symetrii ux = ', v, =V,

|G e
4

Aspoii jedna z odmocnin na pravé a jedna na levé strané jsou
Cisla iraciondlné. I jest tedy kaZdy c¢len levé strany roven jednomu
&lenu pravé. Jsou celkem dvé moZnosti; staci uvazZovati jednu, na pf.

Dy )2
V@Iu Veu’ (+)

Madi D’v/¢' lichy kvadraticky d&initel, ktery neni v Di/o, pak
v dusledku prvni z napsanych rovnic ma-u za Cinitel druhou jeho
odmocninu a Ds/e mnasledkem toho, Ze D’1 D's= DiDs, méa rovnéZ
onen lichy kvadraticky d&initel. Tento pfipad vSak nemtiiZe nastat,
nebot pak by cisla D2 a Dqv® méla spoleGnou miru rfiznou od 2.
- Mohou se tedy &isla D1, De,u,v 0d Cisel D'y, D', o, v' 1iSiti jenom
Siniteli, jeZ jsou mocninami &isla 2. V dal¥i tivaze znaCiti ndm bude
znak acvo b, Ze Cisla a, b maji touZz mocninu ¢isla 2 za Cinitele. Pak
_ pro &sla v (+) mohou nastati p¥ipady:

/D, D, 1 : :
a =t u = |/ —= uoco—.V tomto pfipadé€ jest o=0'=2;
) L rak V o sz pfipadé jest o=

DycoD o1 atedy Di=D" u=u, De=Ds v=v". Cisla 4 a &
i prisl'usne k nim rovnice typu (II) jsou identické.

b)l/———uml pak, je-li o’=¢ (=1, 2) jsou op#&t Dl—Dl, u,

u,... a &sla 4 a 4 jsou identickd. JestliZe o=2, o'=1, pak

Dx=ZD’1N2 2D:=D’s u=u'oo1, v=2v a pfislusné rovnice
k A4 a 4 majf tvar

2

D,Luz D, v = +2 —Q—Dluz—-ZD(l )—-&;l

av$ak prvni z napsanych rovnﬁc jest podminkami pro u, v ve (II)

. zavedenymi, wlouc‘.ena, nebot v a D1 maji spolednou miru a nendi tedy

4 pﬂsluﬁno k iédhe z rovmc (I1). Obdobn& by tomu tak bylo, kdyby

o=1, o'=2.
e) d) v téchto pffpadech totéi co bylo v a), b), pfedpokladame

%u se pi‘edpokladé oV—g— va dospivame k tymZ du.sledkum

TR | ;est te&y prokézém 2e Z Tovhic ve (H) Jest fei‘utelna jenom
©dedmd |
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11

Probereme nékteré zajimavéjsi pfipady dokizané véty a odvo-
dime si v mich p"slu§né z Casti ovSem ddvno znamé, dalsi da-
sledky.
: L. D jest tvaru 4r+1; D=1 (mod 4). Pak, je-li D=D1.Ds,
D1 = D. (mod 4) a rovnice
D2 — Dev:=+ 2
nemiiZe byti FeSitelna. Nebof u a v musi byti nejprve steiné parity;
avsak potom jest leva strana délitelna 4 a nemfiZe byti rovna * 2.
V tomto pFipadé jest tedy resxtelna jedna a jenom jedna z rovnic

—Dvr=—1 , (@)
1)1u2 —Davr=1=1 1<Di<D: = (B
a prostfedni Castedny jmenovatel @n jest ddn rovnici -
D,V
adm = ZE / ‘51'-

Jestlize Di=1, t. j., jestliZe jest FeSitelna rovnice u?— Dv?=
=1, jest prostfedni ¢&asteCny jmenovatel rovny 2a a jak ze
svrchu podané tivahy vyplyvéa, rozpadad se perioda n ¢lennd na dvé
stejné periody o m Clenech; Cislo m jest nutné liché i z té p¥iCiny,
Ze nejmensi pocCet Clendt periody o sudém poctu ¢lentt jest pravé
n=2m. Z okolnosti pak, Ze am= 2a viyplyv4, stejné jako svrchu, Ze
fada ai, as ... Gn—2, aGm—1 jest podle stfredu symetricks, t. i., Ze
a = Am—1, Ay = Am—2.... a rovnéz tak fada N, Ns,..., Nm—j.

1
Oznadime-li tudiz » =——2—(m — 1), jest

Na' = Nr-{-l
a z druhé rovnice (13) pak ndsleduje
D=My*+ Nyt
t. j. jestliZe jest FeSitelna rovnice u® — Dv2 =1, jest D rozloZiteIno
v soucet dvou &tvercil.

Zejména pak, jestlize D jest prvodislo (tvaru 4r + 1), ponévadz
nutné musi. byti Felitelna rovnice (a), jest D rozloZitelno v soudet
dvou Ctverci. JestliZe D=pips, kde ps, p: jsou prvolisla tvaru
4r +1-a, kde p1 jest nezbytek kvadraticky podle ps, nemiiZe byti fe-
Sitelna rovnice Pt — psvt = * 1

a jest tedy FeSitelna rovnice

—ppevi=—1,
Jestlize D=3 a jest prvo,cfslem, pak miiZe b}’tl fesitelna toliko -
rovice W —Dyt=+ 2

#) Téﬁto vysledek induktivnd (z tabixlek)‘od‘}odxl M. Thtelmann
Z( I;Ilath Armalien sV. 95 (1926) str. 635 atov pﬂpadé 2e Dy, Ds isou prvo-
sla
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"a pro stfedni éésteény jmenovatel mame vztah
l+2E (I/ —1)=lichému z &isel a —1, a.

O tom, jak by bylo Ize pouZiti vystedkit odvozenych pro zkra-
ceni poltn pfi rozvinovani VD v zlomek Fetézovy netieba se sintl *X
-

~ Sur P'équation de Pell.
(Extrait de Particleprécédent.)

L’auteur démontre, en s’appuyant sur le développement de
VD en une fraction continue, qu’outre ’équation de Pell

£ —Dp=1 D entier positif (1

est résoluble, en méme temps, par des nombres entiers u, v, une -
et une seulement des équations
Du— Dyv2=+1 D\D,=D (I
Du'—Dyi=+2  D,<D, y
Si D, =1, il faut prendre le second signe dans la premi2re équation.
Dans la deuxiéme u est premier par rapport a D,, v premier par
rapport & D,. Les racines, ayant la moindre valeur, de I’équation

~de Pell sont liées, aux racines, ayant la. méme propriété, de celle
des équations (ll) qui est résoluble dans le cas considéré, par les

formules - (D, ut stg), y— ( 2uv )
: | o )
. olt g=1, resp. =2, si la premitre ou la deuxi¢éme équatlon (I
est résoluble.
Si I'on développe, de la manidre bien connue, YD en une
fraction continue de la forme
a+ /a4 tjay +.. +l/a,,+1/a,
ot (a,, a,, .. ., @x) est une période et n est le plus petit nombre-
pair ayant cette propriété, on a, comme on sait, a, = 2a = 2E D,
et de plus si 'on pose n=2m: _

a,,,.-2E l/,_D_!, si la premiére. équat:on (I est résoluble,

D,

2 D, ) si la deuxitme équauon (n

 Um=1 4 2E(
. v_est résoluble

K ) Zev pﬁpadé kdy dv¥ po sob& nasleduMci &sla Mk, Mi+1 isou sob&
rovm lze zkratiti na polovitku: vypolet zlomku fetdzového, na to po- —

i ve své pract »Sur-quelques points .de Ia théorie des fractions con-

\tinues« rusky m.at. D Sélivanov (Véstnik Kr.. C Spol. Nauk, r. 1925)..
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