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ULOHY.

Jsou-li n, k celd éfsla, 0 << k < m, potom necht oy(n) znadi v tlohdch
2, 3, 4 soudet viech soudini po k éinitelich, vybranych z fady 1, 2, . . ., n..
Napr.oy(n)=14+2+ ...+ n,0,4)=1.24+1.34+1.44+2.34
4+ 2.4+ 3.4 atd.
Uloha 2. Najdéte obecny tvar celych kladnych é&isel n, pro néz
¢islo gy(n) je délitelno ¢éislem o,(n). Najdéte nejmensi takové n.
E. Bunicky.
Uloha 3. Dokazte, Ze pro kazdé celé n > 3 je ¢&islo oy(n) délitelno-
&islem 0,(n). Jaky vyznam mé podil gy(n) : o,(n)? E. Bunicky.
Uloha 4. Najdéte obecny tvar celych &isel n > 3, pro né% &islo-
o5(n) je délitelno éislem 13 + 23 4 ... 4 nd. E. Bunicky.
V dlohdch 5,6,7 znaéi t,,t,, ... fadu Fibonacciho, definovanou
vztahy tl = 1, tz = 2, t'n.*_z = tn+l + t,, (n = 1, 2, .o )
Uloha 5. Dokazte, Ze pro n = 2, 3, . . . jest toy = t,2 + t, 12
) J. Lap$in.
Uloha 6. Dokaite, Ze plati
ton+1 = tn+12 — tp—1® lpi1® — 8 = tu—y tnt2,
ton+1=ta—1tnt2 + ta—2tnt1, ton = $(tn+1® + ta2?),
bon = tpy1lp—1 + by tn—a2;
ban = tpt 4 68,2, 1% — 41, to—1® + 26—t
(= (tnz + tn—lz)z + tp—1? (2t, — tn—l)z)"'
Ve tretim, Stvrtém a patém vzorci jest predpoklidati n > 2,
v ostatnich n > 1. E. Buwicky..
Uloha 7. DokaZte, Ze pro n > 3 plati rovnice
- b = tﬂ'z + (— 1)" tn”2: ‘
kde ,
Uw= g F (4 (=DM, 2= — 1 —F (L (— D).
E. Bunicky.
N4vod. Kofeny rovnice 42 = u-+1 hovi vztahu u "+2= ur+1 4 s,
Odtud snadno odvodite -vyjidfeni &isel ¢, ve tvaru ¢, = ax® - bf",
kde x,p jsou koteny rovmice u? = u -+ 1 a é&isla a, b nezdvisi na n.
Tohoto vyjidreni &fsel ¢, uZijte k feSeni dloh 5, 6, 7.
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‘Uloha 8. Budi# g(m) poéet-onéch &fsel v ¥ad& 1,2, . .., m, jeZ jsou
nesoudélnd s m (m > 0 celé). Ukazte, Ze pii daném m vyraz

n—l
n
l/("’(mi) m=23,...)
p(m™)
nezévisi nan. Jakd je hodnota tohoto vyrazu? E. Bunicky.
* *
*

Symetricky determinant n-tého stupné je funkei in(n 4 1) pro-
ménnych veliin ay, ap = a5 (6, k=1,2,...,n; © &= k). Vypocitejte .
numerické soudinitele jednotlivych élenti; ty jsou vidy, nehledé ke
znaménku, mocninami &isla 2. Tak na ptf. v determinantu stupné desa-
tého je soucdin

(1903034041 B 560670750 89%9,10%10,8
nésoben — 23. Podejte obecné pravidlo. (Casopis 60 (1931) str. 263,
dloha 8.) Petr.

Reteni. (Zaslali pp. i)rof. Dr. A. HySka, Jaromét a prof. K. Lerl,
Valasské Mezifi¢i.)

Kazdy ¢len ptedloZeného determinantu mé tvar

+ 4 = & awaer, . . . Gur,.

12 ... e oy . ,
n) lIze psdti jednoznacné jako souéin cykla
Ty Ty «o. Tn

7= oy Kogy o+ or Jog) (s By - 0r L) - - . )

bez spoleénych prvki. Jestlize k néjaké permutaci z’, rizné od =,
piisludi ¢len A’, jenz se v dusledku vztahu a; = a;; rovnd dlenu A4,
potom se élen A’, piisludny k permutaci ', lisf od 4 formdlné jen tim,
Ze nékters a;; jsou nahraZena ¢leny aj;; tedy na pf. misto azz, bude agg,;
permutace z” nahrazuje tedy index k, indexem k,; ddle musi v 4’ vystu-
povati ¢len agy, nebo api, — prvni moZnost je vyloudena, takie '
nahrazuje index k; indexem £, atd.; prosté s’ obsahuje cyklus (k,, ko—1,
, ky). Podobné je tomu u ostatnich cykla. Hledany soudinitel rovna
se tedy aZ na znameni poStu permutaci, jeZ se lisf od 7 nejvySe tim,
Ze nékteré cykly pifeme v opadéném porddku (znameni vSech téchto
<lenti je stejné, jeZto ttida permutace je urena poétem cykla ve vy-
Jjédfeni (1), piSeme-li tam i cykly jednoélenné). UvaZme nyni, Ze cyklus
dky, . . . k) e totozny s cyklem (k,, ..., k) tehdy a jen tehdy, je-li
"0 =1 nebo g = 2: Hledany souéinitel je tedy roven 2%, kde 1 je pocet
-cyklu alespon trojélennych ve vyjddieni (1).

Permutaci 7 = (
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