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Sekce 5, Section 5.

Einordnung von Lobatschewsky's MaBbestimmung
in gewisse allgemeine Metrik der J orda nschen Bereiche.

Dr. D. Barbilian, Bukarest.

Unter Einfithrung der erzeugenden Funktion
o PA

— wobei der Punkt P, vom Parameter p, die Jordan’s Kurve K
durchliuft, 4 und B aber zwei feste Punkte des inneren Bereiches J

der Kurve K bezeichnen, — baut man eine Jordansche Metrik
auf, indem man den Ausdruck
M
= log = 1
(AB) = log (1)

als die Entfernung des Punktepaares A, B erklart; unter M
und m ist das Maximum und das Minimum der kontinuierlichen,
positiven, nicht Null oder unendlich werdenden Funktion f(p) zu
verstehen.

Der Begriff (AB) erfilllt die grundlegenden fiinf Axiome
der élementaren Entfernung: 1. das Axiom der Positivitat
und der Endlichkeit, 2. das Axiom des Verschwindens,
3. das Axiom der Divergenz, 4. das Axiom der Symmetrie,
5. das Axiom des Dreiecks.

Es gilt der

I. Satz. Die notwendige und hinreichende Bedin-
gung fiir das Bestehen der Gleichung

(4B) = (40) + (CB) (2)

ist, dal} die erzeugenden Funktionen der beiden Entfer-
nungen (AC), (CB) ein Paar Extremalstellen gemeinsam
haben. Dann gehoren diese Extremalstellen auch der
erzeugenden Funktion von (4B) an.

Als geodaetische (Jordansche) Bogen 4B einer J-Me-
trik werden nur solche extremalen Bogen angesehen, deren J-
Lange mit der J-Entfernung (4.B) zusammenfillt. Man kann eine
topologische, notwendige und hinreichende Bedingung fiir die Exi-
stenz solcher geodaetischen Bogen formulieren, die hier aber nicht
angefiithrt wird.

Nennen wir kontinuierliche J-geodaetische Linien
entweder J-geodaetische Umrisse (geschlossene J-g. L.) oder
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J-geodaetische Bogen, die sich in zwei Punkten auf die Grenze K
tsiitzen (offene J-g. L.), so gilt der

II. Satz. In einer J-Metrik kommen nur offene geo-
daetische Linien vor. Die Endpunkte solcher Linien
fallen mit den gemeinsamen Extremalstellen § und s
aller zugehorigen erzeugenden Funktionen zusammen.

Fragt man nach der Existenz der geodaetischen Linien einer
J-Metrik, so hat man oc! solcher Linien zu erwarten. Ihr tat-
sachliches Vorhandensein ist eine Frage, die durch ihre topolo-
gische Seite erschwert wird.

Verschérft man jedoch die Hypothesen, indem man eine
regulire Jordan’s Kurve annimmt (d. h. eine K, die iiberall
Tangenten besitzt), so kann man der Reihe nach diese einfachen
Satze beweisen:

- IT1. Satz. Eine regulire J-Metrik hat immer eine ool
Schar geodaetischer Linien, die iibrigens aus zu der
Grenze K orthogonalen Kreisbogen besteht.

IV. Satz. Hat eine regulare J-Metrik eine oo! Schar
geodaetischer Linien, die durch einen Punkt O aus J
laufen, so reduziert sich J notwendigerweise auf den
Inhalt eines Kreises; iibrigens kann der Punkt O auch
auf der Grenze K liegen.

V. Satz. Die einzige regulare J-Metrik, die auch das
Axiom der ausnahmslosen Existenz der geodaetischen
Linien erfillt, ist die J-Metrik in Bezug auf einen Kreis.

VI. Satz. Diese letztere J-Metrik fallt mit derjenigen
Lobatschewsky’s zusammen, und zwar mit deren kreis-
verwandter Abbildung, die von Poincaré erdacht wurde.

Alle diese Schliisse sind leicht auf mehrdimensionale Gebiete
zu iibertragen.

Ubrigens ist es moglich fiir die J*-Bereiche, die in einem
J-Bereich enthalten sind, unter Beibehaltung desselben variativen
Verfahrens und der ausschlieflichen Handhabung der , Ent-
fernung erster Stufe‘‘ (4B), eine zweistufige Jordansche Metrik
abzuleiten. Die ,,zweistufige Entfernung ((4B)) erfiillt dieselben
grundlegenden fiinf Axiome.

Man kann sich fiir diese neue Metrik ebenfalls die obigen
geodaetischen Fragen stellen, was aber den Rahmen dieses Vor-
trags iiberschreiten wiirde.

Geometrie der Gewebe.
Wilhelm Blaschke, Hamburg.

Seit 1927 sind etwa 60 Arbeiten erschienen unter dem ge-
meinsamen Obertitel ,, Topologische Fragen der Differen-
tialgeometrie®, und zwar zum gréBten Teil in den Abhandlungen

183



		webmaster@dml.cz
	2012-05-16T09:12:18+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




