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(raussiana.

Sestavil

Dr. F. J. Studniéka.

V dopisech, jez Gauss béhem 48 let, od r. 1808 totiZ az
do r. 1850, Schumachrovi, piiteli svému obzvl4ité milému a
nanejvys oddanému, p¥i rozmanitych piileZitostech zasflal a jez
po jeho smrti v 6 svazcich Peters vydal,*) vyskytuje se téz
velmi mnoho zajimavych drobnost! mathematickych, z nichz
tuto nékteré chceme uvefejniti, abychom ukdzali, Ze slavny
tento ucenec i drobnym vécem vénoval stejnou pozornost Jako
problemiim obsdhlym.

L

V dopisu ze dne 30. cervna 1840 oznamuje Schumacher,
7e v Hamburce vefejné vystoupil Zacharid$§ Dahse, aby nad-
obycejnou zruénost{ svou poctiiskou ziskal nejen obdivu, nybrz
i hmotného uzndni; pfi tom poznamendavi, Ze hbity poctaf tento
velmi rad ustanovuje z hlavy pdtou odmocninu z iplné mocniny,
ponévadZz konéf touZe c¢fslicf jako dand mocnina, coZ ostatné
platf o kazdé odmocniné stupné (4n -} 1)ho. ,Lésst sich dies
einfach beweisen?“ pt4d se ku konci Gausse.

Na to odpovidd v dopise svém ze dne 6. Cervence 1840
Gauss asi takto: Znacéi-li a ¢fslo celistvé s 5 nesoudélné, plati
podlé Fermatovy poucky *¥*)

1. a*=1 (mod H),
a tedy i 2. a»=1 (mod bH)
jakoz i 3. a'"tl='a (mod 5);
ale vzorec (3) plati i pro ten pfipad patrné, Ze a jest pétkou
délitelno, tedy vSeobecné pro kaZdé celistvé a. Mimo to jest
viak tézZ

4. d*=a (mod 2),
kdeZ a znaéf libovolné a % positivni néjaké ¢islo celistvé, po-

*) ,Briefwechsel zwischen C. F. Gauss und H. C. Schumacher“ herausg.
von C. A. F. Peters. Altona 1862.
*¥) Viz Studnitka ,Zskladové nduky o &fslech® pag. 92.



198

névadZ kazdd mocnina é&isla sudého jest sudé, éisla lichého pak
liché cislo; i jest tedy

5. a**t1=a (mod 5) a (mod 2),
proceZ 6. a*tl=gqa (mod 10),
¢imZ dikaz vSeobecné jest proveden. Odecte-li se tedy od moc-
niny pivodni ¢islo nebo-li zdklad, povstane na konci O a konéf
tudfZ mocnina stupné (4n -+ 1)ho touZe ¢islicf jako zaklad.

IL

V dopise ze dne 19. Cervence 1844 prosi Schumacher
ochotného pritele svého, by s nim opétné sdélil prikladny
vzorec, ktery mu difive v Gottinkdch osobné vyloZil a p¥i némiz
u#ivi se jen sudjch rozdili. Dne 21. Cervence t. r. odpovidd
jiZ Gauss asi takto :

Interpolace provadi se podlé tohoto schematu:
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A pak jest hodnota funkce, pifslusnd k argumentu p Y/, d,

vyjddiena vzorcem

gt — oot st — pie o @tay +.. ]
pfi némz zdkon, jak se dile md pokraCovati, velmi zfejmé jde
na jevo.

Aby objasnil splisob, jak se tohoto vzorce uzivd, p¥ipojuje
ihned pifklad a sice tento: M4 se urciti z tabulek, v nichZ po-
stupuji desetim{stné logarithmy tangent po jednotlivych stupnich,
log. tg. 30° 30’ Tu jest
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|
27° 9°6570467 649
28°|9-6716092 909/ 1148625 260 o100 gag
. 139619 382 4374 248
29° 9°6855712 291 5631 630 |— 87 052
. 133987 752 337 196/ + 4 688
30°(9°6989700 043 5294 434 | 32364 — 722
128693 318 304 832 3 966
97118393 361 4989 606 | 28 378 594
| 123703 716 276 454 3 372
97242007 077 oo oo 4TI8 148 0 Ll 25 006
07361087 648 |00 ool 4461 700
97475616 513

Upravime-li pak vzorec prikladny tak, aby se od konce
zacalo a co nejméné pocftalo, dime-li mu tedy tvar

1 1 3 5
—é—;a +a‘——8_[b+bl —1-6(0—'—61 —‘2—4{d+dl _— .})]:
obdrzime pro log. tg. 30° 30’ tento pocet:

— 1316, — 60 742, — 10284 036, 19,4108093 404
, + 274, 11 338, -+ 1284 088
— 60 468, — 10272 698, 19 4109377 492,

9-7054688 746,
a v tabulkdch stoji 9-7054688 745.

K tomu konecné p¥iddna poznimka, Ze na zvlastni tabulce

3 —
175 - 60468 = 11338 ,

—;— + 10272698 — 1284088, kdeZ na konci poloZil 8 misto 7, aby

provadi pomocné vypocty %.1316:274

2y %2

v souétu pifsluSném obdrZel na konci taktéZ Cislici sudou (2) a
tudiz pii pilen{ nebyl na rozpacich (jako osel mezi dvéma
otypkami ,entre deux foins,“ pravi tu Zertovné).

1II.

V psani, jeZ dne 26. zaii 1844 napsal, ptidal Gawuss na
konci poznimku, jak se uréi soucet ¢isel krychlovych splisobem
velmi snadnym a jednoduchym. Jestit

1+ 24 3+...+a—'1+ |
a—1+a—2+a-3+...+ 179
=al2Z@—-1)+ta)=[Z@—1)+a)?—[Z(@ -1)]
=[Za]’—[Z(e— D],
z CchoZ jde preloZenim negativnfho ¢lenu posledniho
[Za]>=[Z (a —1)]*+ a®

o=l
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Zavedeme-li do vzorce posledntho za a postupné a — 1,
a—2, ..., 1, zjedndme si, seCtouce na obou stranich, ihned
[Zal*=a*+(a—1)P+(6—2)°% ...+ 84 1=Xa?
coz jest pravé hledany vzorec, jejz obycejné*) vyjadiujeme
tvarem Za*=[(a+1),]%

IV.

Dne 17. ¥jna 1847 ptipojil Schumacher k svému dopisu
poznidmku, Ze v Kdstnerové zpravé o mathematickych knihdch,
jiz pry nazyvad ,Geschichte der Mathematik®, cetl v IIL dile
na str. 294 ulohu o tfech stielcich, kteff od sebe vzdaleni byli
resp. 50, 66 a 104 stop a zdroveh vSichni byli stejné daleko
totiz 65 stop od Zerdi, na niZ byl ptdk dfevény a zndmy terc
postaven. Kistner pry tu cini pozastivku, Ze neni snadno
vyjadriti strany trojuhelniku ¢isly celistvymi tak, aby i polomér
kruhu opsaného byl vyjddfen ¢islem celistvym.

Na to odpovidé Gawuss v dopise ze dne 21. ¥{jna, Ze se
nechce pouftéti do rozboru této zvlastni dlohy, nybrz ze mu
radéji podd ihned vSeobecné jeji FeSeni.

Znaci-li totiz a, b, f, g libovolnd celistvd cisla positivnf
a sestrojfme-li trojihelnik, jehoz strany jsou

1. 4abfg (aa -} bb)

2. 4ab (f+g) (aaf — bbg) neb 4ab (f+9) (bbg — aaf)

podlé toho, je-li aaf = bbg

3. 4ab (aaff 4 bdgyg),

pak vyjadiuje se polomér opsaného kruhu pifslusného ¢fslem
(aa - bb) (aaff -+ bbgg).
Cisla Curtiova, je Kdistner uvidi, obdrif se pro
a=1,b=2, f=10, g=1,

zkrdti-li se spolenym délitelem 8.

*) Viz Stwdnidka ,Algebra pro vysii tidy Skol stfednich“ pag. 146.
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