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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV, X, 4-13960

JAMETRA O METPUYECRNX
MYJIBTUPEN ETRAX

BEJIOCJHAB PUHEYAN w 3TEHA PHEYAHOBA, Bparircirasa

M. Bernapgo B paforax [1] u [2] odofngur nsseernyio reopemy Limasenko,
KOTOpas YTBEPIKAACT, Wr0 Kayiast MOPMILPOBAHHAST ¢TPVITY DA SIBISLCTOSL MC-
TPUYECKUM npocrpancTroM. B pabore [1] ary reopemy o lowasa Uit -
TPYIOLHXCA MYJALTHPEIIETOR ¢ TOAOMILTCHLHOIT ONMCHROI 3. tina (Teopesa o4,
4 1I0KA3aJI, YTO TAKHEe MYJILTHPEIeTIl Beeryia MOy 1apusl (Teopesa o.0).
B paGore [2] on oGoutni ewte reopesy LuaBenco aad GirtnrpyvionpIxed My LT
PelIeTOK O CHEeNMMAaIbHOIl omeHKOH 2. 1una (reopema 3.1) a rakse MocTani.
BOIPOC, AOKILI-JIH OBITHL TAKMC MVIILTHPCIIETRH MO,TY LD HLIMIL.

B nacrosuieit padore mMol ipise; e upisep QUInTpyvIoieiics My ABTHpeneT
KH, KOTOPAas He ABIACTCH MOLYISIPHO, 110 CVINCETBYCT 1ta Hell olienRa 2. Tila,
obnajaomas TpehyeMuiMit CBOHCTBAMI,

Bo Bropoil wactsm »1oil paforsl BHINTC HPUBECHITAS TeOpeMa 0000IeHA 1A
4ACTHYIIO YIOPSIIOUEINILIC MIOKECTRA.

(Hadaza Mbl OPUBCEM HECKOABKO BAKHBIX LWOWHTIIT 13 TeOPIIL MYILTI
pemerox. [Tousitia 1.2—-1.4 muepnoie siesr M. Benajo s padore [1].

1.1. YHacrmano yuopstioueitioe MuozkeeTs0 3 MbL HA30BCM (LT PV IO
MHOMKCCTBOM, €C/IM JUIA KayKA0IL napol viteMenton a, b € M cyitecrsyior oie-
MeHThl «, ¢ € M rawr, wro jelicrBurennio w = a = coou =2 b .

1.2. Yacerudiio yropsgouenoc MuokectBO M slbl HasOBEM My ILTHPCINCT
KOIT, ecitn OYYT BBINO/IHEBl ¢ACAVIONHC ABA VCIOBHS

1. Iyerns a, b € M ; cean cymeersyer raroe u € MW, uro w = a, u == b, roria
ca,d b wd =d 1A Beex

cyuiecrpyer roxke raroe 4 € M, uro d = u,
d’ e M raxux, uvro d' < d, d" za,d =b.

2. Uyers a, b e M; ceonr eymecrsyer ragoe ¢ € M oaro o2 e, ¢ <5 b o

cyleeTsyer rarse rarkoe m € M, uro m = v, mo= a, ne sl hoar mo== ' L

’ ’

Becex m’ € M rawux, uro m’ = m, m' = a, m' <= b. Muoskecrno neex d € M.

obaajaowx  cpoficrsoy 1), ofozmaunw uepes (a '/ by, MyuoseeTro Bees
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m e M, obnanawummx csoiictBoM 2), odosnaunm tepes (¢ A b),. Hansme onpe-
Jensgem

a\V b= u (aV b, cANb= U (a AD),,
W ah r<a,h
rje uepes ,,U‘t Mbl 0003HATMM MUOMKECTBeHnoe 00beiniielnie.
1.3. Uyern M — myasrupemerwa, »(x) -— B2UlecTBelHas QYHKINA, onpe-
aesiena na M. llyerb a, b € M sno0bie mBa dremeHTHI, IS KOTOPHX a \ b ==
=0, a N b 0.

1.3.1. Eenu cyuecrByior wieMeHTsl d € a \/ b, m € a /\ b Tarue, 4ro
v(a) 4 v(b) = v(d) + v(m), (¥)

TOr;I PYIRIHIO o(2) MBL Ha3bBaeM OLEHKON mepBoro rtiima Ha M.

1.3.2. Kcmnt pasencrso (*) peiicrsuresibuo wid Beex d € a \/ b (mea A D)
n st uekoroporo mea A b (dea \y b), torma vo(x) HassIBaeM Bepxrcii
(nusiiedi) oneurkoit sroporo rtuna na M.

1.3.3. Ecun pasencrso (*) mgelicrBurentno i Bcex d € a \/ b ¥ jis Beex
mea N b, rorpa o(x) uaspiBaeM oleHKOV Tperbero tuna ua M.

1.4. Myuaprupemerky M MBI HaspIBaeM MO,IYJIAPHON, eci @3  YCTOBHI

Uu=a=v

, u=b=b =v, (¢ \/ by = u, (@ AN b), =7,

serreRaet b = b.

1.5. llpusenem cute oquy reopemy, Kotopyio pokasa; M. bernamgo B padore [2]
(reopema 3.1).

Hpepnonomeuns: Ilyern M Puaprpyomascs mysbrupenierka (-
TpViolleecs MIOMKECTBO M OJHOBpeMeHHO MyJibrTUpemterka). [lycrn v(x) — Be-
neersennasg Qyuknus, oupepnesiena na M coicTaMu:

V1. Jlns casgoi napst snemenrtos a, b € M cymecryer dy € a \/ b Taroe,
q4T0

»(dy) == v(d) mna Beex dea Vb,

V2. Jlsst meex d,, obaajgaomux c¢odcrBoM VI, u mus Beex mea N b
JNEIHCTBUTEIILHO

o(a) + v(b) = v(dy) + v(m).

V3. Ecmm a, be M, a« < b torja v(a) << v(b).2)

Yreepujenue: M apisderca MerpudecKuM npocrpancrsoMm. Merpuka oupe-
nestena Gopmysoit p(a, b) = v(d,) — o(m), rne dy € a \/ b odn1anaer c¢BoiicTBOM
Viunmea A D.

1.6. Kax ot yaxe ckasaim 3 npemucaosrot, M. Beuajgo B padore [2] nocraBu.r
BOIPOC: JIOJURHA-IM OBITh MYJILTApEIIeTRKA, VIDBIIETBOPHIONIAA MPeIIoJIom -
nuam V1—V3, moayasapua.

1) Ouenky, YJOBJIeTBOPSNUVIO VCJIOBHAM V73, Mbl 11a3hiBaeM 1010KUATC/ALHOI.
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Ha pue. 1 upusejien npumep MYJLTHPEHICTKI. KOTOpPAA  Y/0BICTBOpsICOT
NPEANONOKeHUsIM Teopembl 1.0, HO He sBisgercs MO/yJIAPHOIL.

CHavaza Mbl 1IPOBCPUM BBUTOICHBI-/IN TPE/ITOI0KCH NS TCOPEMBI.

1. M Syper puanrpyomasics MyabTHPCHICTRA, TAK KAK 014 HMECT HalMCIb-
WHHA 3jIeMenT m, HauOOJNbUIMIL VJIEMCHT g U BbINOIuACT YeaoBus us 1.2

2. Ha M oupepencra Beniecrsennas GymRIUua o(x). SHAYCHIT (yuRI
o(z) ompepernennl duciaaMi B cKoORax ua puc. 1. Dyuknust o(c) oueniuio
Boirostasger yeaosus V1 u V3. Yemosue V2 jpocraroduno nposepirrs 151 He-
cpaBHUMBIX BaementoB. Hampumep, A 3jieMeHTOB @, b’ jeilcrBirre.Hio
ay b ={e,u},a N b = {m}. Croiicrso V1 nmeer m0/bK0 deMent ¢, HOTOMY
uro v(e) < v(u). Pawencrso v(a) 4 v(b') = v(e) + o(m) peitcturensuo. 1Mo
J00HO DTOMY MOKHO MOCTYHATH M B OCTAJILULIX CJydasX.

M we sBIseTcsI MOAYIAPHOH IOTOMY 4YT0 W =a =m, u=hb =b" = m.
(@ v b))y =u, (¢ N D), =muo b 5 b.

1. 7. Hycmo M smyavmupewemra. 1lyemv o(x) senjecmesenas Pynryud,onpe-
deaena wa M, komopas evlnoansem caedyiowue caosus.

M1. Jlas kaxncdoii napwt aaemenmos a, b € M ciywgecmeyem dy € a\y b maroe «mo

o(a) + v(b) = r(dy) + ¢(m)
0as secer meaAb.

M2. lycmv a, b, b, u, m ¢aemenmer uz M marue, umo Oeiicmeumeivro u =
Zzaz=muzbz=b zm,(aVb),=u, (aAb),m. llycmvaiemenmu dye€a\ b,
dy€aV b umewom ceoticmeo M 1. ITomom Oeticmeumenvio v(d,) = v(dy).

M3. v(a)<v(b) 0an scex a, b€ M makux, wvmo a<<b.?

Vmeepuw denue: M ssagemcs modyaaproii smyavmupeuwemroll.

Ilokaszareancrtno: llyers a, 6, b', u, m suemenrnn w3 M rtarue, urto
u=zaz=zm, u=b=b=m (a yb),=u (¢ Nb), =m. Cormacno MI
CYIIECTBYIOT dJieMenThl dy, d, tawkwe, 410 dy € a \/ b, dy € a \/ b, n zeiicTBi-
TEJIbHO

v(a) + v(b) = v(dy) + o(m),

K@) + o(b) = o(dy) + o(m), ()
M3 BTOr0 BHITEKAeT:

o(b) — o(b') = o(dy) — o(d;).
Corsacno M2 opmaro peitcrButensuo v(dy) == v(d,y), urax rosxe v(b) == v(bh’).
Cormacno M3 u npejpnosiomenio b' = b cacpyer b = b,

1.8. Ecnin M mopynspnas MyJbTUpCIIETEA, HA KOTOPOIl CYHICCTBYET Be-
weerBetag PpyHknug o(z), koropast umeer csoiiersa M1 w M3, rtorga o(r)
nMeer rakse cBoiicrno M2,

?) YVeaosusi My u M, paBHOCHIILIL YTBEPHGICHUIO, 4T0 ¢(x) SIBISICTCS O I0KATC L0
HGKIICH ouenkoi 2. tuna.
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VIBe psi, Ie e BLTeKRAeT Heuoepeictsenio us paseucers(**) i ns roro, wro A
MOJLY/ISIPHASL MYJILTHPEIICTRA.

1.9. Ha puoc. 2 npusejien npumep MyJABTHECUICTRH ¢ OUCHKOIT, KOTOpas
oosaaer epoiiersamu M1, M2, M3, 1o ne apioreres olenkoi 3. tuia.

Snavenust gyurimnr o(w) onpejedaens vueaaMu B croOrax na puc. 2. Jlis
aleMenToR b, ¢ aciiernirresibio b\ ¢ o= {d, e}, L N ¢ = {a}. Ho e(h) + v(c) =
= 2, 2(¢) + o(a) = 3, snaant (&) ve sipasierest oienkoit 3. tuna (em. 1.3.3).

R

fee)

2(3)

el2)

Pue. 2. Pue. 3.

2

[ereeBetubiz SIBseTe s BOWPOe, MOARI0-11 0000mmTh Teopemy 1.0 1 cayvuac.
korjia M siBiserca YacTuaio VItopsa;04et ibiM Muozkectsom. ChHavazia Mol npH-
BCJICM JiBa Takie 0600entst.

2000 Hyemo M dinavmpyiowgecea w. y. . Hyemv v (x) sergecmeennas ynkius,
onpedeena ia M, sotnonsiowas caedyouiue yeaosua:

1. Hyemo a, b e M. Homoo cyugeemeyem d€ M, d = a, d = h makoe, wmo 0aa
ceen y > oa. y = b deliemeume.nito v(d) < o(y).

2. Hyemv a. be M. Homow cypyecmeyen me M, m < a. m < b maxroe, wmo
dug veer y = oasy < b deliemeume.anito v(m) = v(y).

Ao JAag ceer a, be M o daa ceew d wan oee m € M osvinoanaowque Tuaa wee 2 co-

OMGCICINGCHITO GHROAHICINCE DACCHCINGO

r(a) + o(h) = v(d) 4 v(m).
Ao o<y = e(e)y<e(y).
Homox fiynrnng o(a, b) = e(d) - ¢(m) ( ede d odaadaem ceoitemeom [, m cooii-
emeont 2) qeagemcea stempuroic wa M snawine M oseasemea smempuveckusm npocin -

PAHCINGOM .
DTO VTBCPHLICHNE BLITCRACT 13 TeopeMil 2.3, KOTOPYIO Mbl JIOKAKEM HOBKe.
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2.1.1. B cayuae, worga M saBisiercst MYJALTHPCIICTROM, 13 [PEILOJ0KeH I
11—V3 reopemsr 1.0 cnepyior upemmosiomennsa 1 —4 yrpepaenna 2.1, no
0OpATHOC HeBCPHO, MTO MBI M HORaMeM na ciacjuyviomesm mupuvepe. [yern M
MyJIbTHpemersa, rpafur KOTopoil H300paren ua puc. 3.

(Dymﬂmm v(x) onpegennuM cieayiouym  obpasom: v(0) = U, ¢(a) = 1.
e(b) = 2,0(c) = 3, v(d) = 4, o(l) = 6. Terro yeranosirn, uro of. r) BBUTOTHACT
veaonua 1—4. llo veaosue V2 we jeilcrsurennuo, tar raw o(¢) - o(d) =

n o) + o(l) =

B cuaywae, ecim M mymprmpemerwa, reopema 1.0 sIBASCTCA  CTICACTBICM
TeopeMst 2.1,

2.1.2. Y. y. M. BBUIOJHALLCE WPCI0A0mReHA teopemst 2.1 ne ok
OBITH MYJIBTHPEHICTKOIT, YTO TMOKAMEM Ha CICAYIOUeM IIpHMepe.

lyers M = {0, a, b, I} U 1,2) U 34), rae 1,20 w 3,47 odosnavaion
MIIOZKECTBA BCEX JICHETBUTOMLIULIX YMCE/, BBITOJUISIONINX tiepaseneTsa 1 < . <2
i e 3 < < 4 coorBercreniio. Ornouieie = onpejiesniy na 3 Bor kaw:
r=x 0= w01 g seex € M: qua Beex x €1, 2) nu Beex y €3N
r=y, »=<0b, a =<y; snemenursl 3 {1, 2) u (3, /4). VOOPH0UYCHHBIN KAk
peiicrBuTesbHbie wuena; a < O, Orvomere =< ABJAACTCH  TARIN 00Pazom

vacTraubiM viopspouetnem M. Ha M Mbl olrpeeltuM BeHIeCTBCHH VIO (VIIRITIO
v(x) caemyioimm cnocobom: o(x) = x A seex o € (1, 25 U 3, 41, ¢(0) =
v(a) = 2, v(b) = 3, v(l) = 5. Jlerko upopepurb, 4to v(x) BBIIOSCT WPEL
nostoensa reopemnl 2.1, 110 M e apsrgercs sy ibrupenerkoit, noo (b A 3), =
= (.

2.1.3. Homesmo samernrs ewte ciaeaviowee. Kean AL sposieres MyianTh-
pemreTkoit, B Koropoil a \/ b i a A b wouewnwst piaA wooex «, b€ M. To
npejnosnokens 1, 2 BeITERAIOT M3 IIPEJIIOTOMKCHUA 4.

2.2. Yro0Osl BBICKA3aThCA 007€C KOPOTKO, MBI BBEJIEM HCCKOILIRO BCITOMO-
raTesbuBIX 0003HAUYeH M.

2.2.1. Ilyers M — Guabrpytoweecs, 4acTHuio VIO PsI0Ueoe MILOMKec TBO.
Hycrs a, b € M. Mo naunmem d ! (a, b) ccan jeiicrsuredsuo: x) d = a
dzb;p) x=a, 2=, 2 <d= = d. JlBoiicTreinbi 0Gpaszom olpeeTsem
m (a, b).

2.2.2. Ilyers M — u. y. M. Mst cramenm, uyro M seinostisier yesosie (P),
€CJIM JUIA JTIOOBIX ABYX 9JIeMeHTOB «a, b € M cymectyior asiementsl d, m € M,
rakae 4to m | (a, b) € d ! (a, b). (Ecin M peruomusier (P), rorma M duon-
TPYIOIICCCs).

2.2.3. B repmuuax padorst [3] aBnsgcresa w. V. M. M BbUIoJHSOIEE VeITO-
sie (P) , wouduryparureit, wagerenuoll ywuBepcadnuoii, xavepopdoneioit
(r, Z‘)—reoweTpH'{ecR()ii crpyrrypoit‘‘. Hpuwem d Y (a, b) oGosnmavaor uepen
dl{a, b} u m | (a, b) yepes mZ{a, b}.

2.2.4, 3aMeTﬂM, uTo 4. V. M., BbLodnsomee vedaosie (P) we jgosukuo ot
M.V.'H)THPOIHGTROIU'I, KaK 92TO BblITCKAaerT w3 IIPH.\I(‘,I)H inpuse/ienmoro B 2.1.2.
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2.2.0. Myerp M wv. v. M. Banoassoupe yciaosue (P) (cm. 2.2.2.). llycrs
o(x) semecrBennasg QymKuuA, oupejgescunas ua M v BRIIOJHAOMAs clejyio-
HEHE HPCJUIOJIOKCHHST.

1. Ilyers a, b e M. lorom cymecrsyer d ' (a, b) rakoit, uro v(y) = o(d)
AL BeeX Yy = a, y = b.

2. Hyerv a, b e M. Torom cymecrsver m | (a, b) raxoit, uro v(y) = v(m)
JUIL BCOX ¥ TAKHX, 4T0 ¢ =< @, y < b.

3. Jlist Beex «, b € M 1 Beex d vy K2 m, BHIDOJNSVIIKEX COOTBETCTBCHIG
1w ke 2 pedersuresibHO

e(a) -- v(b) = v(d) + v(m).

Aoox <y oe(x) < oy).

Horom Ppvurium o(a, b) = o(d) -— v(m) (d obmnajaer cBorcrBom 1, m cBO-
CTBOM 2) sAABsteTest MeTpuRoii na M i M siB istercs MeTPpHYCCKIM TPOCTPAITCTBOM.

2.2.6. Teopema 2.2.5. spaseress caejicrsueM reopembr 2.1 B cayuae, uro M
putnosusier veaonue (P). Mbt ee 3iech npuBest o /bKO UL TOTO, YTOOBL 00
HHTHL ¢HOCO0, KOTOPBLIM (OPMYIUTPOBALIA CJICAVIOMEAss TeopeMa.

2.5, Hyenco M w. iy . Hiyemo o, * muoeosnaunoe Gunapisie onepayuu, Komopot:
KoRaaCOnIs Jgyae saeatenman a, b € M npucoedunsiom ne nycmaute muoxcecmea ao b,
@03 A yemu v(x) sewgecmeennas Gynryua na M. Hyemv v(x) n onepayuu
* qonoangiom caedyiouie npednosoxceniia:

1. Onepanuu o * geasiomes Kosmmymamuenuivu (m. e. duq scex a, b e M deir-
cemeumeavtio ao b= boa, a*b=1=5%a).

2. leau x€a*b,y€aob, mocdaw <a,x 20, y=a,y=b.

3. Hyemv x = a, z = b. Homowx v(x) -z v(d) Oag écex d € ao b.

A Myemov x < a, x < b, Homon v(x)<iv(m) dasecermea™b.

O. Jlaascex a. be M u veer de€aob, mea* i deiicmsumenvruo v(a) + v(b) =

' = v(d) + o(m).

<

6. w<y=>v(x)<e(y).

Vmeepacdenue: @Dopmyaa o(a, ) =v(a@) — v(m) (e0edea b, me a*h)
anpedeasem ceuecmeentyio (fynkyuIo, koniopas acasemes mempuroitna M; M
HEASCMCH MM PIUCCRUM NP OCTPANCIMEOM.

2.3.1. Teopemy 2.3 Mot 661 Mot opuvimponars Hogo0HEM 00pazoM, Kak
2.2.0 mwan ke 201, Guaunr 1ak:

Hpeonoaowmenns: ker b 2.3, moavko b 3 u nyncro 3amerums coipa
HCCHUE | 0 6Cex*t s PasIceniieat ,,0a8 Hekomopo2o‘t u ¢ 6 goipancenue ,,0a8 cce.r
deaob, mea* b sopamcenuen . ,daq ¢cex d Wi aee m 6blROAHIOWUL €OOMECIN -
cneenito 3 uau aee 4.

Vmeepuwdenuwe: M geasemea mempuieckist /P ocmpPancmeom.

3 AsreOpamuec KUMH CHeTOMAMR ¢ TAKHMIL OllepanimsIMi saHuMaercesi padora [5].

A
L
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eno B oM, uro ecoun odoznaduM

fv;
—
)

1 h={deasb:rz=a, o e(e) =
) -

a*hb={mea*bh:r=uau o= (.

A

TO omeparnun < ¥ ROUAI0T (IPpeUTONo/Relnd reopeMnt 2.3 g, snadar, n3 2.3
poiTekaer 2.3.1.

2.3.2. Teopemy 2.3 mowuo uepepasuposars s repMunsl padotst |3]. pe;i-
nogomennst 16 odosuawaior, uro ,,M ecth KoupUrypars, HajeseHuas yHu-
BepcalibHOIL, (I, X)-reoMerprnuecKoil cTpyRTY POl ¢ HOMORHTEILHOI ONCHROI
Oruomennss [7 u X onpemenensl cyrenyioutam oopazom: dl{a, b} = d € a o b,
m2{a, b} < m € a* b.

2.3.3. Jlorasareawerso reopemsr 2.3, 13 5 caexver, uro o(d) u o(m)
HMeIOT OJIMHAROBOC suavenue mia neex d € a oh(m ea* b). Mopmy.ia o(a, b) =
= v(d) — v(m) onpenesisger TaknM oOpaszoM Pyurimio. [Tepsas arcioma Merprru
saegyer u3 2, 3, 4 u 6, sropas mz 1. Ham ioBosisnio viRasarh, uro uepaBenctso
TPEYTOJIbHUKA JeHCTBUTENBHO.

{lyctb a, b € M mobbie anementsl. Boamem d, € a >0, d, € o, dy € boc,
mea*b myea*c, myeb*c B cnay o

v(a) + v(b) = v(dy) + v(my).
v(a) + v(e) = o(dy) + v(my),
o(B) + ole) = oldy) + v(my).

Haronemn, ecnim BosMeM eine d € my o My, M € M, * my, T0 NOJIYIAM
o(my) + o(my) = e(d) + o(m).

I3 cnny onpejescnus o HOCTCHEHIOTO WCIOMLAOBAHIA DTHX COOTHONL MU
crejyer
ofa, e) + o(c, b) — ola, b) =
= 2le(e) 4 v(my) - e(my) — v(my)]
= 2fv(c) — v(d) -+ v(my) — v(m)].

Beuny 2 my < ¢, my < . 3uaunt, s euny 3 o(d) < o(e), noan e o(e) - o(d) =
2 0. Tawmwe B ey 2 ms My, M= My, My, < a, My < b, 3naunr m = a.
m=b. B enay 4 o(m) < e(my), nmr v(my) - e(m) = 0. Ho norost o(a, ¢) +
4 ofe, b) — o(a, H) = 0 orrRyaa IEMOCPCACTRCIIIO CACIVET HEPARCIICTRO Tpe
VIOJBHHRKA.

2.4, Harounen Mol iipusejiem nexkoropsle ciaejpersins reopesnt 2.3, Horaskew,
uro 06e reopembt M. Beuajio n reopembl Hacrosieii padoTel 13 Hee ¢JIejVIoT.

2400 NMyvers M —— crpyrrypa, U, N crpyrrypubic  oneparu.  Feman
HOAOWUTL o b =a ub, a*bh=uanb, 10 w3 reopemsr 2.3 1mosvunu
reopemy ansenro (em. [4], V).
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2.4.2. llyere M — ¢unbrpylowasicas myabruperiertia. Kciim  nosomuTh
aob=uavy b, a*b=a /N b rtous reopeMs 2.3 -— HOJIYINM TEOpeMy N.4
padorsr [1].

2.4.3. Ilyerb M —— QuirbTpy 0AACA MYJTHTHPCIICTRA, BRIIOTHSIIONIAA yCJI0BUA
V1—V3 ns 1.5, Homomum

ob={deavb:rza rz=2b=>v)zod)}, a*b=aAohd
Torja Jslerko yBujiets, 4to ni3 2.3 ciaepyer 1.0.

244, Myern M 4. y. M., BBIIOJIHAIONIEC IPEITOsI0Kenus reopemst 2.2.5.

[Tonomum

anb=A{d:d}\(a, b)), wx=u4, wx=0b=v(x)=vd)}
<

L= b o> v(r) < v(m)},

IV

a*h=A{m:m)(a b): x<

il

(B QuibTpylomecas Myabmipemerie a 0 b =« \/ b, a * b = a N D).
Jlerko Bujerh, yro m3 teopemst 2.3 ciepver 2.2.).
2.4.5. llyers M ©yper 4. v. M.. YIOBIETROPSIONIEC ILPELIOTOMCHUIM TEO-

pemnt 2.1, Tlomosnm

ach={d:d=za, d=b; 2=« x=b>v(z)=od)}

m=b: rx=<a vl v <o(m).

%

a*b="1{m:m=a

’

Ousth Jerko wposeputh, uro w3 2.3 caeayer 2.1,
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UNE REMARQUE SUR LES MULTITREILLIS
METRIQUES

BELOSLAV R1ECAN, ZDENA RIECANOVA, Bratislava
Résumé

Dans ses travaux [1], [2] M. Benado a adapté pour les multitreillis le théoréme connu
de Glivenko, affirmant, que chaque treillis normé est un espace métrique. Dans son
travail [1] il a démontré ce théoréme pour les multitreillis avec la valuation positive de
troisiéme espece. Il a démontré aussi, que tous les multitreillis jouissants ces propriétés
lont modulaires. (Toutes ces notions sont déterminées dans [1] et aussi dans [2].)

Dans [2] on a démontré le théoréme suivant: Soit M le multitreillis filtrant. Soit v(x)
sa fonction réele, déterminde s M jouissante les propriétés suivantes:

V 1. Pour chaque couple @, b € Mily aun d,€a\/b tel que la condition d€a . b entrainet
v(dg) = v(d).

V 2. Pour chaque d, jouissant la propriété V 1 et pour tout m €« b ona

v(«) - v(b) = v(m) + v(d,).

V3. v < y=v(x) << vy).
Affirmation: M est un espace métrique.

M. Benado a posé encore la question suivante (dans [2}): Est-ce que le multitreillis
satisfait les conditions V 1-—V 3 est modulaire?

Dans la figure 1 se trouve la schéma du multitreillis satisfaisant les conditions V 1—V 2
et en méme temps n’etant pas modulaire.

Dans la deusiéme partie de notre travail est démontré le théorsme suivant :

Soit M 'ensemble partiellement ordoné. Soient 0,* les opérations binaires multivoques
et universelles, ajoutant & chaque couple «, b € M les ensembles non vides a 0 b, a * b. Soit
v(z) la fonction réele déterminée pour chaque « € M. Soient la fonction v(x) et les opéra-
tions O, * tels que les conditions suivantes sont satisfaites:

1. Les opérations O,* sont commutatives, c¢’est a dire pour chaque couple «, b e .\
aob=b*aeta*b=1>b*a.

2.0naz <a,x <b, y =a,y =bpour chaque v €a * b et chaque y € @ ~ b.-

3. Sie = a,x = b, pour chaque d €a © b on a v(x) = v(d).

4. Siz < a,x < b, pour chaque m € « * b on a v(x) = v(m).

5. Pour tous les éléments a,be M et tousd€a ob,m€a * b on a

v(a) -+ v(b) =: v(m) + v(d).

6. v < y=v(xr) << e(y)
Affirmation: Par la formule p(a, b) = v(d) —v(m) (d €« = b, m € a *p) est déterminde
une fonction réele, satisfaite les axiomes de la métrique.
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