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APPROXIMATIONS DIOPHANTIENNES LINEAIRES
ET HOMOGENES

V. Jarnix

Soit ® = (0;) =1,...,s i=1,...,7) une matrice de #s nombres

réels. Pour £ = 1 posons .
() = (6, 1) = Min (Max | 6y, + - . . + 0%, + %y ),
l=siss
ot I’on prend le minimum pour tous les systémes de nombres entiers %, %,, . . .,
%, tels que 0 < Max (| %, |, ..., | #,|) < ¢ Soit & = «(@) resp. f = B(0) la
borne supérieure 'de tous les nombres y tels que
lim sup p(f) < + oo resp. lim inf Mp(¢) < 4 oo.
>+ >+ }

On a donc 7/s S a < f =< + oo. Laissons de coté le cas banal, olt p(f) =0 a
partir d’'un certain ¢ Alors on sait encore que pour # =l on a a < 1.

On peut démontrer les inégalités suivantes:

I. Pourr=2,s=1onaf=alx—1).

r
II. Pourz>2, s=1,a> (572)"1on a f = a1 — 3«.
IIT. Dans le cas » =1, s = 2 on doit supposer que, parmi les nombres

de @, il y ait au moins deux nombres linéairement indépendants. Dans ce cas,
2

a
onaﬂgl pour « <1, f =+ oo pour & = L.

—«
T

Le terme principal (pour & - 4 o) au second membre de I, IT est a1

et ce terme est définitif, car, & chaque 2 > 27! on peut faire correspondre une

matrice @ telle que
r

«=a, f=oL

On a un résultat analogue dans le cas III.
On peut remplacer quelques-uns de ces résultats par des résultats plus
précis. ‘
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