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ou puisqu'il ne s’agit que du signe,

k) 1G&—1(p—1 . klm
—)=(—1 P3P gon, | | sin ,
(p (=1 g H 7

)
. prenant les valeurs entiéres entre zéro et p — 1, de la méme parité que p.
Si donc g est paire et =2, on a

k—1) (m—1) m—1

g s

3) (—1 2 = sgn. H sin Ll )

m

pe=1
et pour » impair
k-1 m—1)

A 5 . klm 1 a K ~
4) (—7;-)-_(- 1) .sgn.];[sm—;;z——, A=1,3,5,...m-2).
En faisant usage de la formule évidente
sgn sin 27 = sgn. R (g—) ,
on aura donc la formule suivante
)3 *k— L 1 B ‘
(5)'(;”—)_(—1) sgn.HR(-Q—i . (=1,8,5,...m—2)

ou bien

(k—1) (m—1 k1
Gbommb 54
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Sur une espéce de séries semiconvergentes.
Par M. Lerch,

(Présenté le 13 mars 1896.)

1. Soit f(2) une série de la forme
a a
f@=—_+3+

ocnvergente pour les valeurs de z suffisamment grandes, et considérons la somme

[eod
F(a)= Y, flan),
n=0
ot 'on suppose que ou la partie imaginaire de  soit suffisamment grande,
ou la partie réelle soit assez grande et positive, pour que toutes les quantités
a-}|-n se trouvent 2 lintérieur du domaine de convergence de la série f(s).
Il s’agit d'obtenir une valeur approchée de la fonction #(a), la conver-
gence de la série qui la définit étant bien large. J'emploi pour ce but l'ex-
pression

r0= %4 [F-tr]
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dans laquelle je détermine les coefficients de la sorte que les s premiers
termes de son développement coincident avec les » premiers termes du dé-
veloppement de f(2).

A cause de lidentité

v0 ==Y G e ((20008)

ﬂl("_l)l f=1,2, oo
on a le systéme d'équations
=W 4 4 Wﬂﬂﬁw)
s, B (=D (e—1)17 r=1,2,...m

correspondant aux valeurs e =2,3,...m 1.
On voit aisément que les coefficients A, s'obtiennent a l'aide de l'identité

(_ 1) \ A, 2 N ay
USRS x . o g— ,*_,._____xa
ﬂgl g1 ,}::1 (r— 1) agz (e—1)1
qui donne - -
Z Ay oz Z Tt .,
v=1 (1}-_1)l ln—e_xv:—.l 4 ,

et d'ot il suit

1 1 1 (2] v
(1) A, = ‘;‘”v-}-i +'§'”v +T E ("‘ ])H_l (2”) ];,“ Ay —2pn 41 -

e=1

Le dévcloppement de la fonction f(z) —q(2) = Q( ) ayant la forme

Q( ) — ,,m-}—Q + ,,.'m+3 + .~m+4- +

il suffit de se rappeler l'identité

zow(a-l-n): :

pour avoir la formule

@) §3m+m~2

qui donne la valeur approchée de F#(a), puisqu'on peut négliger la deuxiéme
somme au second membre, la quantité @ ayant été choisie de la sorte que
toutes les quantités Q (@ - #) soient trés petites, On peut le démontrer en
employant l'inégalité connue des ¢éléments

1

+Ema@

2 ‘m+2

5|

Q@) |<G.

B
8

qui a lieu pour |#|>|%,| et dans laquelle G représente le module maximum
que Q(2) prend sur la circonférence |z|=|2,|. —
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Si l'on fait par exemple f(z )—T'T on tombe sur le fait bien connu

que la valeur approchée de la fonction
OQ

( 1
DtlogI'(a) = ¥, e

n=0
est donnée par I'expression

+2(ZQ+ Z (_"' 1)'“_1 ag,,

n=1

2. Le procédé que nous venons d'employer s'applique aussi aux séries
de la forme

o
D (a) == Z et f(a-fn),
n=0
dans lesquelles la fonction f(2) est développable en séric de la forme

‘"—'a1+ (13+

et la quantité # a sa partie réelle négative ou nulle, comme la convergence
exige.

Déterminons en effet les constantes C;, C;,... G, par la condition que
le développement de l'expression

=¥ o [Fo5)

coincide, dans ses sz premiers termes, avec celui de f(g). On aura les m
équations suivantes a résoudre

C. C, ” =0,1,2
o pu N AY) —_
(e —1)! g/H—Z—_a( U Ty Py v il P T (a:l,?,...m)’

dont on conclut que nos coefficients inconnus s'obtiennent 4 I'aide de I'identité

00 C.
Zl(a——l)! l: Z(—l’ (ﬂ] El(a—-])l

o=

qui donne
(o]

C. 1 3 a,
Zl(a——l)lxa 1—e—= Zl (u—l)lx

On a par conséquent

»—1 1 4);/_ "
®) ¢ —;<*1>ﬂ Dol o

et il suffit d’'employer l'identité

o0

Ze’”‘w(a S

n=0




40

pour obtenir la valeur approchée de ®(z). Car en effet on a le développement

f@)=v@E+ 2@,

Q) = E e

ou

et par conséquent

4) Zf’“‘f(a n)-—Z +LeﬂuQ<a +),

ol la dernitre somme est négligeable.

En faisant par exemple f (z):—;—, on voit que la valeur approchée

de la quantité

est donnée par la série semiconvergente

1 1 1 1 1 1

— e Dy e - -
T Dy T .02+Du T 8

Sur la transformation abélienne
des séries trigonométriques.

Par M. Lerch.

(Présenté le 8 mai 18006.)

Soit donnée la série trigonométrique convergente

(o)

f@)= Y a,cos2uzm, (0<z<1),

nw=h

dans laquelle 22> 0. Pour la transformer, je substitue dans l'identité classique
dont Abel a montré I'importance,

m—1

Zh"n b = Z (@ — 1) G4l ...+ 04)
®= w=h
-{-(Im (&h+&h+l+-'-+/’m)y

pour 4, la quantité cos2pxz. On aura de la sorte identiquement

mn m—1 . .
Z a, Ccos 2[4.’)27! = z (17” -y +1) S (2 « + 1) ‘,‘tﬂ.ﬁ— bk (211— 1) .ﬂf_ir
= = 2sinzw

sin(Qm 4 1)axn—sin(2k — 1) xn
+an 2sinzn
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